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 ตามมาตรฐานการเรียนรูและตัวช้ีวัด 

กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร (ฉบับปรับปรุง พ.ศ. ๒๕๖๐) 

ตามหลักสูตรแกนกลางการศึกษาข้ันพ้ืนฐาน พุทธศักราช ๒๕๕๑ 

 

  
 จัดทําโดย 

สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี  

กระทรวงศึกษาธิการ 

  



คํานํา 
 
 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี (สสวท.) มีหนาท่ีในการ

พัฒนาหลักสูตร วิธีการเรียนรู การประเมินผล การจัดทําหนังสือเรียน คูมือครู แบบฝก

ทักษะ กิจกรรม และสื่อการเรียนรูเพ่ือใชประกอบการเรียนรูในกลุมสาระการเรียนรู

วิทยาศาสตรและคณิตศาสตรของระดับการศึกษาข้ันพ้ืนฐาน 

 คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี ๕ นี้ จัดทําตามมาตรฐาน

การเรียนรูและตัวชี้วัด กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร (ฉบับปรับปรุง พ.ศ. ๒๕๖๐) ตาม

หลักสูตรแกนกลางการศึกษาข้ันพ้ืนฐาน พุทธศักราช ๒๕๕๑ โดยมีเนื้อหาสาระ 

ขอเสนอแนะเก่ียวกับการสอน แนวทางการจัดกิจกรรมในหนังสือเรียน การวัดผลประเมินผล

ระหวางเรียน การวิเคราะหความสอดคลองของแบบฝกหัดทายบทกับจุดมุงหมายประจําบท 

ความรูเพ่ิมเติมสําหรับครู ซ่ึงเปนความรูท่ีครูควรทราบนอกเหนือจากเนื้อหาในหนังสือเรียน 

ตัวอยางแบบทดสอบประจําบทพรอมเฉลย รวมท้ังเฉลยแบบฝกหัด ซ่ึงสอดคลองกับ

หนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี ๕ ท่ีตองใชควบคูกัน 

 สสวท. หวังเปนอยางยิ่งวา คูมือครูเลมนี้จะเปนประโยชนตอการจัดการเรียนรู 

และเปนสวนสําคัญในการพัฒนาคุณภาพและมาตรฐานการศึกษากลุมสาระการเรียนรู

คณิตศาสตร ขอขอบคุณผูทรงคุณวุฒิ บุคลากรทางการศึกษา และหนวยงานตาง ๆ ท่ีมีสวน

เก่ียวของในการจัดทําไว ณ โอกาสนี้ 

 

             
                                 (ศาสตราจารยชูกิจ  ลิมปจํานงค) 

   ผูอํานวยการสถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลย ี

  



คําชี้แจง 

 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี (สสวท.) ไดจัดทําตัวชี้วัดและ
สาระการเรียนรูแกนกลาง กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร (ฉบับปรับปรุง พ.ศ. ๒๕๖๐) 
ตามหลักสูตรแกนกลางการศึกษาข้ันพ้ืนฐาน พุทธศักราช ๒๕๕๑ โดยมีจุดเนนเพ่ือตองการ
พัฒนาผูเรียนใหมีความรูความสามารถทางคณิตศาสตรท่ีทัดเทียมกับนานาชาติ ดวยการ 
ลงมือปฏิบัติ ทํากิจกรรมและแกปญหาท่ีหลากหลายเพ่ือใหผู เรียนเกิดทักษะและ
กระบวนการทางคณิตศาสตร รวมท้ังมีทักษะแหงศตวรรษท่ี ๒๑ สสวท. จึงไดจัดทําคูมือครู
ประกอบการใชหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี ๕ ท่ีเปนไปตาม
มาตรฐานหลักสูตร เพ่ือเปนแนวทางใหโรงเรียนนําไปจัดการเรียนการสอนในชั้นเรียน 
 คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี ๕ นี้ ประกอบดวย เนื้อหา
สาระ ขอเสนอแนะเก่ียวกับการสอน แนวทางการจัดกิจกรรมในหนังสือเรียน การวัดผล
ประเมินผลระหวางเรียน การวิเคราะหความสอดคลองของแบบฝกหัดทายบทกับจุดมุงหมาย
ประจําบท ความรูเพ่ิมเติมสําหรับครูซ่ึงเปนความรูท่ีครูควรทราบนอกเหนือจากเนื้อหาใน
หนังสือเรียน ตัวอยางแบบทดสอบประจําบทพรอมเฉลย รวมท้ังเฉลยแบบฝกหัด  ซ่ึง
ครูผูสอนสามารถนําไปใชเปนแนวทางในการวางแผนการจัดการเรียนรูใหบรรลุจุดประสงค
ท่ีตั้งไว โดยสามารถนําไปจัดกิจกรรมการเรียนรูไดตามความเหมาะสมและความพรอมของ
โรงเรียน  ในการจัดทําคูมือครูเลมนี้ ไดรับความรวมมือเปนอยางดียิ่งจากผูทรงคุณวุฒิ 
คณาจารย นักวิชาการอิสระ รวมท้ังครูผูสอน นักวิชาการ จากสถาบัน และสถานศึกษา 
ท้ังภาครัฐและเอกชน จึงขอขอบคุณมา ณ ท่ีนี้  
 สสวท. หวังเปนอยางยิ่งวา คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี ๕ 
เลมนี้ จะเปนประโยชนแกผูสอนและผูท่ีเก่ียวของทุกฝาย ท่ีจะชวยใหจัดการศึกษาดาน
คณิตศาสตรไดอยางมีประสิทธิภาพ หากมีขอเสนอแนะใดท่ีจะทําใหคูมือครูเลมนี้มีความ
สมบูรณยิ่งข้ึน โปรดแจง สสวท. ทราบดวย จะขอบคุณยิ่ง 
 

 

                                           สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 
                                                              กระทรวงศึกษาธิการ 

  



แนะนําการใชคูมือครู 
 

ในหนังสือเลมนี้แบงเปน 3 บท ตามหนังสือเรียนหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร 
ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 5  โดยแตละบทจะมีสวนประกอบ ดังนี้ 
 

 

ตัวช้ีวัด 

 

ตัวชี้วัดระบุสิ่งท่ีนักเรียนพึงรูและปฏิบัติได รวมท้ังคุณลักษณะของผูเรียนในแตละ

ระดับชั้น ซ่ึงสะทอนถึงมาตรฐานการเรียนรู มีความเฉพาะเจาะจงและมีความเปน

รูปธรรม นําไปใชในการกําหนดเนื้อหา จัดทําหนวยการเรียนรู จัดการเรียนการสอน 

และเปนเกณฑสําคัญสําหรับการวัดประเมินผลเพ่ือตรวจสอบคุณภาพผูเรียน 
 

 

จุดมุงหมาย 

 

เปาหมายท่ีนักเรียนควรไปถึงหลังจากเรียนจบบทนี ้
 

 

ความรูกอนหนา 

 

ความรูท่ีนักเรียนจาํเปนตองมีกอนท่ีจะเรียนบทนี ้

  



 

ประเด็นสําคัญเกี่ยวกับเนื้อหาและส่ิงท่ีควรตระหนักเกี่ยวกับการสอน 

 

ประเด็นเก่ียวกับเนื้อหาท่ีครูควรเนนย้ํากับนักเรียน ประเด็นเก่ียวกับเนื้อหาท่ีครูควร

ระมัดระวัง จุดประสงคของตัวอยางท่ีนําเสนอในหนังสือเรียน  เนื้อหาท่ีควรทบทวน

กอนสอนเนื้อหาใหม และประเด็นท่ีครูควรตระหนักในการสอน 
 

 

ความเขาใจคลาดเคล่ือน   

 

ประเด็นท่ีนักเรียนมักเขาใจผิดเก่ียวกับเนื้อหา  
 

 

ประเด็นสําคัญเกี่ยวกับแบบฝกหัด 

 

ประเด็นท่ีครูควรทราบเก่ียวกับแบบฝกหัด เชน จุดมุงหมายของแบบฝกหัด 

เนื้อหาท่ีควรทบทวนกอนทําแบบฝกหัด และเรื่องท่ีครูควรใหความสําคัญในการ

ทําแบบฝกหัดของนักเรียน 
 

 

กิจกรรมในคูมือครู  

 

กิจกรรมท่ีคูมือครูเลมนี้เสนอแนะไวใหครูนําไปใชในชั้นเรียน ประกอบดวยกิจกรรม

นําเขาสูบทเรียน ท่ีใชเพ่ือตรวจสอบความรูกอนหนาท่ีนักเรียนควรทราบกอนเรียน

เนื้อหาใหม และกิจกรรมท่ีใชสําหรับสรางความคิดรวบยอดในเนื้อหา โดยหลังจาก

ทํากิจกรรมแลว ครูควรเชื่อมโยงผลท่ีไดจากการทํากิจกรรมกับความคิดรวบยอดท่ี

ตองการเนน ท้ังนี้ ครูควรสงเสริมใหนักเรียนไดลงมือปฏิบัติกิจกรรมเหลานี้ดวย

ตนเอง  

 
  



 

กิจกรรมในหนังสือเรียน  

 

กิจกรรมท่ีนักเรียนสามารถศึกษาเพ่ิมเติมไดดวยตนเอง เพ่ือชวยพัฒนาทักษะการ

เรียนรูและนวัตกรรม (learning and innovation skills) ท่ีจําเปนสําหรับศตวรรษท่ี 21 

อันไดแก การคิดสรางสรรคและนวัตกรรม (creative and innovation) การคิด

แบบมีวิจารณญาณและการแกปญหา (critical thinking and problem solving)  

การสื่อสาร (communication)  และการรวมมือ (collaboration)   
 

 

เฉลยกิจกรรมในหนังสือเรียน  

 

เฉลยคําตอบหรือตัวอยางคําตอบของกิจกรรมในหนังสือเรียน 
 

 

แนวทางการจัดกิจกรรมในหนังสือเรียน  

 

ตัวอยางการจัดกิจกรรมในหนังสือเรียน ท่ี มี ข้ันตอนการดําเนินกิจกรรม 

ซ่ึงเปดโอกาสใหนักเรียนไดใชและพัฒนาทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร  

 
 
 

 
 
 

  



สารบัญ บทท่ี 1 – 2    

บทที ่ เนื้อหา หนา 

1 
บทท่ี 1 เลขยกกําลัง  1 

1.1 เนื้อหาสาระ  3 

1.2 ขอเสนอแนะเก่ียวกับการสอน  7 

1.3 แนวทางการจัดกิจกรรมในหนังสือเรียน  16 

 

1.4 การวัดผลประเมินผลระหวางเรียน  21 

1.5 การวิเคราะหแบบฝกหัดทายบท  22 

1.6 ความรูเพ่ิมเติมสําหรับครู  24 

เลขยกกําลัง 1.7 ตัวอยางแบบทดสอบประจําบท    31 

  และเฉลยตัวอยางแบบทดสอบประจําบท  
d   

2 
บทท่ี 2 ฟงกชัน  35 

2.1 เนื้อหาสาระ  37 

2.2 ขอเสนอแนะเก่ียวกับการสอน  39 

2.3 แนวทางการจัดกิจกรรมในหนังสือเรียน  50 

 

2.4 การวัดผลประเมินผลระหวางเรียน  62 

2.5 การวิเคราะหแบบฝกหัดทายบท  63 

2.6 ความรูเพ่ิมเติมสําหรับครู  66 

ฟงกชัน 2.7 ตัวอยางแบบทดสอบประจําบท  75 

  และเฉลยตัวอยางแบบทดสอบประจําบท   



สารบัญ บทที่ 3    

บทที ่ เนื้อหา หนา 

3 
บทท่ี 3 ลําดับและอนุกรม  82 

3.1 เนื้อหาสาระ  84 

3.2 ขอเสนอแนะเก่ียวกับการสอน  88 

3.3 การวัดผลประเมินผลระหวางเรียน  95 

 

3.4 การวิเคราะหแบบฝกหัดทายบท  96 

3.5 ความรูเพ่ิมเติมสําหรับครู  99 

3.6 ตัวอยางแบบทดสอบประจําบท  102 

ลําดับและอนุกรม  และเฉลยตัวอยางแบบทดสอบประจําบท  
d   
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 บทท่ี 1  

เลขยกกําลัง 

เลขยกกําลัง เปนเรื่องท่ีนักเรียนไดศึกษามาบางแลวในระดับมัธยมศึกษาตอนตน ซ่ึงอยูในรูป 
เลขยกกําลังท่ีมีเลขชี้กําลังเปนจํานวนเต็ม รวมถึงรากท่ีสองและรากท่ีสามของจํานวนจริง โดยใน
หนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 5 บทท่ี 1 เลขยกกําลัง จะเริ่มดวย
การทบทวนความรูดังกลาว และเพ่ิมเติมเนื้อหาเก่ียวกับรากท่ี n  ของจํานวนจริง คาหลักของรากท่ี 
n  เลขยกกําลังท่ีมีเลขชี้กําลังเปนจํานวนตรรกยะ และการคิดดอกเบี้ยแบบทบตนทุกป (ปละครั้ง) 

ในบทเรียนนี้มุงเนนใหนักเรียนบรรลุตัวชี้วัดตามสาระการเรียนรูแกนกลาง และบรรลุจุดมุงหมาย
ดังตอไปนี้ 

 
ตัวช้ีวัดและสาระการเรียนรูแกนกลาง 

ตัวช้ีวัด 
• เขาใจความหมายและใชสมบัติเก่ียวกับ

การบวก การคูณ การเทากัน และการ
ไมเทากันของจํานวนจริงในรูปกรณฑ
และจํานวนจริงในรูปเลขยกกําลังท่ีมี 
เลขชี้กําลังเปนจํานวนตรรกยะ 

• เขาใจและใชความรูเก่ียวกับดอกเบี้ย
และมูลคาของเงินในการแกปญหา 

สาระการเรียนรูแกนกลาง 
• รากท่ี n  ของจํานวนจริง เม่ือ n  เปน

จํานวนนับท่ีมากกวา 1 
• เลขยกกําลังท่ีมีเลขชี้กําลังเปนจํานวน

ตรรกยะ 
• ดอกเบี้ย 

 

 

 

 
จุดมุงหมาย 

1. หารากท่ี  n  ของจํานวนจริง  เม่ือ  n  เปนจํานวนนับท่ีมากกวา 1  
2. ใชความรูเก่ียวกับจํานวนจริงท่ีอยูในรูปกรณฑในการแกปญหา 
3. ใชความรูเก่ียวกับเลขยกกําลังท่ีมีเลขชี้กําลังเปนจํานวนตรรกยะในการแกปญหา  
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ความรูกอนหนา 

• ความรูเก่ียวกับเลขยกกําลังและกรณฑท่ีสองในระดับ 
มัธยมศึกษาตอนตน 
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1.1 เนื้อหาสาระ  
1. บทนิยาม 1 

ให a  เปนจํานวนจริง และ n  เปนจํานวนเต็มบวก  “ a  ยกกําลัง n ”  หรือ “ a  กําลัง n ” 
เขียนแทนดวย na  มีความหมายดังนี้ 

na  = a a a a× × × ×  
   

      n   ตัว 
0a  = 1 เม่ือ 0a ≠  

na−  = 1
na

 เม่ือ  0a ≠  

 เรียก    na  วาเลขยกกําลัง  
เรียก   a  วาฐานของเลขยกกําลัง  และ 
เรียก    n  วาเลขชี้กําลัง 

2. ทฤษฎีบท 1 
ให  ,a b  เปนจํานวนจริงท่ีไมเปนศูนย  และ ,m n  เปนจํานวนเต็ม จะไดวา 
1) m na a×   = m na +   
2) ( )nma   = mna   

3) ( )na b×   = n na b×   

4) 
na

b
 
 
 

  = 
n

n

a
b

  

5) 
m

n

a
a

   = m na −  

3. บทนิยาม 2 
ให x  และ y  เปนจํานวนจริง    
y  เปนรากท่ีสองของ x  ก็ตอเม่ือ 2y x=  

4. ถา 0x ≥  แลว x  จะมีรากท่ีสองท่ีมากกวาหรือเทากับศูนยเสมอ เรียกรากนี้วา รากท่ีสองท่ี
ไมเปนจํานวนจริงลบ ของ x  และแทนดวยสัญลักษณ x  โดยเครื่องหมาย    เรียกวา 
เครื่องหมายกรณฑ 

5. เม่ือ y  เปนจํานวนจริงใด ๆ จะได ( )2 2y y− =  ดังนั้น ถามีจํานวนจริง y  ยกกําลังสอง แลว

ได x   กําลังสองของ y−  ก็จะเปน x  ดวย 
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• ถา 0x >  แลวจะมีรากท่ีสองของ x   สองราก คือ x  และ x−   โดยท่ี x  เปน
จํานวนจริงบวก  และ x−   เปนจํานวนจริงลบ 

• ถา  0x =  แลวจะมีจํานวนจริงจํานวนเดียว  คือ 0  เปนรากท่ีสองของ  x   นั่นคือ 
0 0=   

• ถา  0x <  แลวจะไมมีรากท่ีสองของ x  ท่ีเปนจํานวนจริง 

ดังนั้น x y=  เม่ือ 0x ≥  หมายความวา 2y x=  และ 0y ≥   

6. ทฤษฎีบท 2 
ให  0x ≥   และ  0y ≥   จะได  x y xy⋅ =  

7. ทฤษฎีบท 3 

ให  0x ≥   และ  0y >   จะได  x x
yy

=  

8. บทนิยาม 3 
ให x  และ y  เปนจํานวนจริง และ n  เปนจํานวนเต็มท่ีมากกวา 1 

 y  เปนรากท่ี n  ของ x  ก็ตอเม่ือ  ny x=  

 หมายเหตุ  
ถา n  เปนจํานวนค่ีแลว รากท่ี n  ของ x  ท่ีเปนจํานวนจริง จะมีรากเดียว  
และถา n  เปนจํานวนคูแลว เม่ือ 0x >  รากท่ี n  ของ x  ท่ีเปนจํานวนจริง จะมีสองราก   

9. บทนิยาม 4 

 ให ,x y  เปนจํานวนจริง และ n  เปนจํานวนเต็มท่ีมากกวา 1  

 y  เปนคาหลักของรากท่ี n   ของ x  ก็ตอเม่ือ   

 1)   y  เปนรากท่ี n  ของ x  และ 
 2)   0xy ≥   

  แทนคาหลักของรากท่ี n  ของ x  ดวย n x  อานวา กรณฑท่ี n  ของ x  หรือ คาหลัก
ของรากท่ี n  ของ x  
หมายเหตุ 
1) การระบุกรณฑท่ี n  เม่ือ n  เปนจํานวนเต็มท่ีมากกวา 1 ทําไดโดยการเขียน n  ทาง

ดานซายของเครื่องหมายกรณฑ  ดังนี้  n  และจะเรียก n  วาเปน อันดับท่ี หรือ 
ดัชน ี ของกรณฑ  แตถา 2n =  นิยมเขียน  แทน 2  

2) จากบทนิยาม 4 จะไดวา ถา y  เปนคาหลักของรากท่ี n  ของ x  แลว x  และ y  เปน
จํานวนจริงบวกท้ังคู หรือเปนจํานวนจริงลบท้ังคู หรือเปนศูนยท้ังคู 
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10. ทฤษฎีบท 4 
ให ,x y  เปนจํานวนจริง และ n  เปนจํานวนเต็มท่ีมากกวา 1  โดยท่ี x  และ y  มีรากท่ี n   

จะได   n n nx y xy⋅ =  

11. ทฤษฎีบท 5 
ให ,x y  เปนจํานวนจริง และ n  เปนจํานวนเต็มท่ีมากกวา 1  โดยท่ี x  และ y  มีรากท่ี n  

และ 0y ≠  จะได  
n

n
n

x x
yy

=  

หมายเหตุ 
1) ถา 0x <  หรือ 0y <  แลวจะใชทฤษฎีบท 4 และ 5 ได เม่ือ n  เปนจํานวนค่ีบวก

เทานั้น  
2) ถา x  เปนจํานวนจริง และ n  เปนจํานวนค่ีบวกแลว  n nx x− = −    
3) ถา x  เปนจํานวนจริง และ n  เปนจํานวนเต็มท่ีมากกวา 1 แลว  

• nn x x=  เม่ือ  n   เปนจํานวนค่ี 

• , 0
, 0

nn x x
x

x x
≥

= − <
  เม่ือ  n   เปนจํานวนคู 

12. บทนิยาม 5 
ให a  เปนจํานวนจริง และ n  เปนจํานวนเต็มท่ีมากกวา 1 ถา a  มีรากท่ี n  แลว

1
nna a=  

13. จากบทนิยาม 5  ถา 0a ≥  แลวหา 
1
na  ไดเสมอ 

แตถา 0a <  แลวจะหา 
1
na   ไดเฉพาะกรณีท่ี n  เปนจํานวนค่ี 

14. บทนิยาม 6 

ให a  เปนจํานวนจริง  โดยท่ี  0a ≠   และ r  เปนจํานวนตรรกยะท่ี  pr
q

=  โดย p  และ 

q  เปนจํานวนเต็ม ซ่ึง 0q >  และ ห.ร.ม. ของ p  และ q  เปน  1 

ถา  
1
qa   เปนจํานวนจริง  แลว  

1 pp
r q qa a a

 
= =   

 
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หมายเหตุ 
1) เลขยกกําลังท่ีมีเลขชี้กําลังเปนจํานวนตรรกยะจะนิยามเม่ือเลขชี้กําลังเขียนอยูในรูป

เศษสวนอยางต่ําเทานั้นและ 
1
qa  ตองเปนจํานวนจริง 

2) ในกรณีท่ี 0a =  และ r  เปนจํานวนตรรกยะบวก  สามารถนิยาม 0 0r =   
แตจะไมนิยาม 0r  เม่ือ r  เปนจํานวนตรรกยะลบหรือศูนย 

15. ทฤษฎีบท 6 
ให ,a b  เปนจํานวนจริงท่ีไมเปนศูนย และ ,m n  เปนจํานวนตรรกยะ  โดยท่ี ,m na a  และ 

nb  เปนจํานวนจริง  จะไดวา  
 1) m na a⋅   = m na +    
 2) ( )nma   = mna   

 3) ( )nab  = n na b   

 4) 
na

b
 
 
 

  = 
n

n

a
b

  

 5) 
m

n

a
a

  = m na −  

16. การคิดดอกเบี้ยทบตนเปนกลไกท่ีนําดอกเบี้ยท่ีไดรับทบเขาไปกับเงินตน ทําใหเงินตนใหมมี
ยอดสูงข้ึน ดังนั้น เม่ือคิดดอกเบ้ียรอบใหม ดอกเบี้ยก็จะสูงข้ึน และเม่ือทบเขาไปกับเงินตน
ใหมจะทําใหมีมูลคาเงินสูงข้ึนเรื่อย ๆ 

17. ทฤษฎีบท 7 

 ถาเริ่มฝากเงินดวยเงินตน P  บาท  ไดรับอัตราดอกเบี้ย %i  ตอป  โดยคิดดอกเบี้ยแบบทบตน

ทุกป (ปละครั้ง)  แลวเม่ือสิ้นปท่ี n  จะได เงินรวม ( )1 nP r+  บาท  เม่ือ 
100

ir =   
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1.2 ขอเสนอแนะเกี่ยวกับการสอน 

 
ประเด็นสําคัญเกี่ยวกับเนื้อหาและส่ิงท่ีควรตระหนักเกี่ยวกับการสอน 

ในการนําเขาสูบทเรียนนี้ ครูอาจกระตุนความสนใจของนักเรียนโดยการยกตัวอยางการนํา 
เลขยกกําลังไปใชในชีวิตจริง เชน การระบาดของโรคไวรัสอีโบลาในแอฟริกาตะวันตกเม่ือ 
พ.ศ. 2557 ซ่ึงเปนการเกริ่นนําท่ีนําเสนอไวในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้น
มัธยมศึกษาปท่ี 5 โดยความรูดังกลาวอาจนําเลขยกกําลังมาชวยในการอธิบายการเพ่ิมจํานวน
ของผูติดเชื้อ กลาวคือ จํานวนผูติดเชื้อเพ่ิมข้ึนเปนสองเทา ทุก ๆ 24.3 วัน ถากลางเดือน
กรกฎาคม พ.ศ. 2557 มีผูติดเชื้อประมาณ 1,000 คน เม่ือเวลาผานไปทุก 24.3 วัน จะมี
จํานวนผูติดเชื้อประมาณ 

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )1000, 2 1000 , 4 1000 , 8 1000 , 16 1000 , 32 1000 , 64 1000 ,   

หรืออาจกลาวไดวาจํานวนผูติดเชื้อหาไดจาก ( )2 1,000n  เม่ือ n แทนระยะเวลาท่ีผานไป โดย

เปนพหุคูณของ 24.3 วัน ในกรณีท่ีนักเรียนยังไมเขาใจการเพ่ิมข้ึนของจํานวนผูติดเชื้อ ครูอาจ
แสดงจํานวนผูติดเชื้อดังตารางตอไปนี้ 
 

รอบท่ี จํานวนผูติดเช้ือโดยประมาณ (คน) 
0 ( )02 1,000 1,000=  

1 ( ) ( )12 1,000 2 1,000=  

2 ( ) ( )22 1,000 4 1,000=  

3 ( ) ( )32 1,000 8 1,000=  

4 ( ) ( )42 1,000 16 1,000=  

5 ( ) ( )52 1,000 32 1,000=  

6 ( ) ( )62 1,000 64 1,000=  

    
n  ( )2 1,000n  
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เลขยกกําลังท่ีมีเลขช้ีกําลังเปนจํานวนเต็ม 

นักเรียนไดเรียนรูเก่ียวกับเลขยกกําลังท่ีมีเลขชี้กําลังเปนจํานวนเต็มมาแลวในระดับมัธยมศึกษา
ตอนตน เนื้อหาสวนนี้ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 5 มีไวเพ่ือ
ทบทวนเรื่องดังกลาว และเพ่ือเชื่อมโยงไปสูเรื่องเลขยกกําลังท่ีมีเลขชี้กําลังเปนจํานวนตรรกยะ 
ซ่ึงเปนเนื้อหาสําคัญในบทนี้   

 กิจกรรม : จับคูเลขยกกําลัง 

จุดมุงหมายของกิจกรรม 
กิจกรรมนี้ใชเพ่ือทบทวนหรือตรวจสอบความเขาใจของนักเรียนเก่ียวกับเลขยกกําลังท่ีมี

เลขชี้กําลังเปนจํานวนเต็ม 

แนวทางการดําเนินกิจกรรม  
1. ครูแบงนักเรียนเปนกลุม กลุมละ 3 – 4 คน แบบคละความสามารถ จากนั้นครูเขียนเลขยกกําลัง

ท่ีมีเลขชี้กําลังเปนจํานวนเต็มตอไปนี้บนกระดาน  
41

2
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2. ครูใหนักเรียนในกลุมจับคูเลขยกกําลังท่ีเปนจํานวนเดียวกัน 
3. ครูและนักเรียนรวมกันอภิปรายเก่ียวกับการจับคูเลขยกกําลังท่ีไดในขอ 2 ท้ังนี้ ในการ

อภิปรายครูควรใชคําถามถึงวิธีการท่ีนักเรียนใชในการจับคูเลขยกกําลัง ซ่ึงนักเรียนอาจทํา
เลขยกกําลังท่ีกําหนดใหอยูในรูปอยางงาย 

 
หมายเหตุ 
• ครูอาจเปลี่ยนเลขยกกําลังท่ีเขียนบนกระดานเปนเลขยกกําลังท่ีมีเลขชี้กําลังเปนจํานวนเต็ม

อ่ืน ๆ และสามารถเพ่ิมหรือลดจํานวนเลขยกกําลังท่ีเขียนบนกระดาน 
• ครูอาจปรับกิจกรรมนี้โดยใชเทคโนโลยี เชน Kahoot เปนเครื่องมือชวยในการทํากิจกรรม 

ซ่ึงจะชวยใหสามารถตรวจสอบความเขาใจเก่ียวกับเลขยกกําลังของนักเรียนไดเปนรายบุคคล 

 

 ประเด็นสําคัญเกี่ยวกับเนื้อหาและส่ิงท่ีควรตระหนักเกี่ยวกับการสอน 

• การเขียนเลขยกกําลังใหอยูในรูปอยางงายในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  
ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 5 เปนการเขียนใหเลขยกกําลังทุกจํานวนมี ห.ร.ม. ของฐานเปน 1 โดย
ไมตองคํานวณผลลัพธ เชน  

o ตัวอยางท่ี 2 เขียน 
3

56 10
5

  × 
 

 ใหอยูในรูปอยางงายและเลขยกกําลังทุกจํานวนมี 

เลขชี้กําลังเปนจํานวนเต็มบวกไดเปน 3 8 23 2 5× ×   

o ตัวอยางท่ี 3 เขียน 
3 2

4 2

6 3
2 3−

×
×

 ใหอยูในรูปอยางงายและเลขยกกําลังทุกจํานวนมี 

เลขชี้กําลังเปนจํานวนเต็มบวกไดเปน 
73

2
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• การเขียนเลขยกกําลังใหอยูในรูปอยางงายสามารถทําไดหลายวิธี ครูไมควรกําหนดให
นักเรียนใชวิธีใดวิธีหนึ่งเทานั้น แตควรเปดโอกาสใหนักเรียนไดลงมือหาคําตอบโดยใช 
บทนิยาม 1 และทฤษฎีบท 1 ดังเชนในตัวอยางท่ี 4 ขอ 2) นักเรียนอาจแสดงการเขียน 

( ) 23 2 0x y z
−− −  ใหอยูในรูปอยางงายไดดังนี ้

 ( ) 23 2 0x y z
−− −  = 

2

3 2

1
x y

−
 
 
 

 

  = ( )( ) 213 2x y
−−

 

  = ( )23 2x y  

  = ( ) ( )2 23 2x y  

  = 6 4x y   

ท้ังนี้ ครูควรเปดโอกาสใหนักเรียนใหเหตุผลประกอบการแสดงวิธีทําในแตละข้ัน 

 

รากท่ี  n  ของจํานวนจริง 

นักเรียนไดเรียนรูเก่ียวกับรากท่ีสองและกรณฑท่ีสองของจํานวนจริงบวก และการดําเนินการของ
จํานวนท่ีอยูในรูปกรณฑท่ีสองมาแลวในระดับมัธยมศึกษาตอนตน เนื้อหาเรื่องดังกลาวในหนังสือ
เรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 5  มีไวเพ่ือเปนการทบทวน และเชื่อมโยงไปสู 
เรื่อง รากท่ี n  ของจํานวนจริง   

 
กิจกรรม : บิงโก 

จุดมุงหมายของกิจกรรม 
กิจกรรมนี้ใชเพ่ือทบทวนหรือตรวจสอบความเขาใจของนักเรียนเก่ียวกับรากท่ีสองของ

จํานวนจริงบวก กรณฑท่ีสองของจํานวนจริงบวก และการดําเนินการของจํานวนท่ีอยูในรูป
กรณฑท่ีสอง  
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แนวทางการดําเนินกิจกรรม 
1. ครูทําบัตรขอความจํานวน 20 ใบ แตละบัตรมีขอความเก่ียวกับรากท่ีสองและกรณฑท่ีสอง

ของจํานวนเต็มบวก บัตรละ 1 ขอความท่ีไมซํ้ากัน ดังนี้ 
     รากท่ีสองท่ีเปนจํานวนจริงลบของ 25          รากท่ีสองของ 16 
     รากท่ีสองท่ีเปนจํานวนจริงบวกของ 144        รากท่ีสองท่ีเปนจํานวนจริงลบของ 64 
     รากท่ีสองของ 81                                    รากท่ีสองท่ีเปนจํานวนจริงบวกของ 49 
     รากท่ีสองของ 121   กรณฑท่ีสองของ 1 
     กรณฑท่ีสองของ 100                              รากท่ีสองท่ีเปนจํานวนจริงลบของ 4 
     รากท่ีสองของ 9                                    ( )3 3 3+   

 32 2×                                              ( )2 6 3 6 2 24−   

 27
3 48−

                                            8
2

  

 4 169−   100−   

 49−                                       ( )211−  

2. ครูใหนักเรียนแตละคนสรางตารางบิงโกเปนรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสขนาด 4 4×   ดังรูป 

    

    

    

    

แลวใหนักเรียนเลือกจํานวน 16 จํานวน จากจํานวนเต็มตั้งแต 12−  ถึง 12  เพ่ือเติมใน
ตารางดังกลาว โดยไมใชจํานวนท่ีซํ้ากัน 

3. ครูสุมบัตรขอความในขอ 1 มา 1 ใบ แลวแสดงบัตรขอความใหนักเรียนดู จากนั้นให
นักเรียนหาวาจํานวนในบัตรขอความคือจํานวนใด 

 



     
     
     

 บทท่ี 1 | เลขยกกําลัง   
 

  12 คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 5 
 

 

สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

4. ครูเลือกนักเรียนเพ่ือบอกคําตอบและใหเหตุผลประกอบคําตอบ โดยใหนักเรียนทุกคนใน
ชั้นเรียนรวมกันตรวจสอบคําตอบ ในข้ันตอนนี้ครูสามารถทราบความรูพ้ืนฐานท่ีนักเรียนมี
เก่ียวกับรากท่ีสองและกรณฑท่ีสองของจํานวนเต็มบวก และการดําเนินการของจํานวนท่ี
อยูในรูปกรณฑท่ีสองได 

5. ถาตารางบิงโกของนักเรียนมีจํานวนท่ีเปนคําตอบ ใหนักเรียนทําเครื่องหมายกากบาท
จํานวนนั้น 

6. ครูและนักเรียนทําซํ้าข้ันตอนท่ี  3 – 5  จนกระท่ังมีนักเรียนบิงโก 

หมายเหตุ   
• ครูอาจแนะนํากติกาของบิงโกใหนักเรียนเขาใจกอนเริ่มทํากิจกรรมนี้ เชน การบิงโก คือ 

นักเรียนมีเครื่องหมายกากบาทเรียงกันทุกชองในแนวตั้ง แนวนอน หรือแนวทแยง ของ
ตารางบิงโก 

• ครูอาจใหนักเรียนทํากิจกรรมนี้หลายรอบไดตามความเหมาะสม 
• ครูอาจเปลี่ยนบัตรขอความหรือจํานวนท่ีใหนักเรียนเติมลงในตารางบิงโก โดยจํานวนท่ีให

นักเรียนเติมตองสอดคลองกับบัตรขอความ 

 

 
ประเด็นสําคัญเกี่ยวกับเนื้อหาและส่ิงท่ีควรตระหนักเกี่ยวกับการสอน 

• การเขียนจํานวนท่ีอยูในรูปกรณฑใหอยูในรูปอยางงายในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน
คณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 5 เปนการเขียนใหอยูในรูปท่ีตัวสวนไมติดกรณฑ และไมมี
จํานวนเต็มท่ีหารจํานวนท่ีอยูในรูปกรณฑไดลงตัว หากเลขชี้กําลังเหมือนกันตอง
ดําเนินการตามทฤษฎีบท 4 และ 5 ใหเรียบรอยกอน โดยไมตองคํานวณผลลัพธ เชน 
ตัวอยางท่ี 7 ขอ 1) มีข้ันตอนการเขียน 3 6⋅  ใหอยูในรูปอยางงาย คือ  

3 6 3 6 3 3 2 3 2⋅ = × = × × =  
จะเห็นวา ไมมีจํานวนเต็มใดท่ีไมใช 1 ท่ีหาร 2  ไดลงตัว  
ดังนั้น รูปอยางงายของ 3 6⋅  คือ 3 2  
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• ในการสอนบทนิยาม 3 ครูควรเนนย้ําหมายเหตุทายบทนิยาม พรอมใหเหตุผลและ
ยกตัวอยางประกอบวา 
o กรณีท่ี n  เปนจํานวนค่ี จะสามารถหารากท่ี n  ของ x  ได สําหรับทุกจํานวนจริง x  

และรากท่ี n  ของ x  ท่ีเปนจํานวนจริงมีเพียงรากเดียว เชน จากตัวอยางท่ี 8 ขอ 3) 

จะเห็นวา ( )5243 3− = − เนื่องจาก 5 เปนจํานวนค่ี จะไดวา รากท่ี 5 ของ 243−  ท่ี

เปนจํานวนจริงมีรากเดียว คือ 3−  
o กรณีท่ี n  เปนจํานวนคู  

 เม่ือ 0x >   จะสามารถหารากท่ี n  ของ x  ท่ีเปนจํานวนจริงไดสองราก นั่นคือ ถา 
y  เปนรากท่ี n  ของ x  แลว จะได ( )nnx y y= = −  ดังนั้น รากท่ี n  ของ x  ท่ี

เปนจํานวนจริง มีสองราก คือ y  และ y−  เชน จากตัวอยางท่ี 8 ขอ 1) และ 2) 

จะเห็นวา ( )4416 2 2= = −  ดังนั้น รากท่ี 4 ของ 16 ท่ีเปนจํานวนจริงมีสองราก 

คือ 2 และ 2−  
 เม่ือ 0x =   จะสามารถหารากท่ี n  ของ x  ไดรากเดียว คือ 0  
 เม่ือ 0x <  จะไมสามารถหารากท่ี n  ของ x  ท่ีเปนจํานวนจริงได   

 

คาหลักของรากท่ี n 

 

 
ประเด็นสําคัญเกี่ยวกับเนื้อหาและส่ิงท่ีควรตระหนักเกี่ยวกับการสอน 

• ครูควรเนนย้ําความแตกตางระหวางรากท่ี n  (ตามบทนิยาม 3)  กับคาหลักของรากท่ี n  
(ตามบทนิยาม 4)  วาคาหลักของรากท่ี n  ของ x  มีไดเพียงคาเดียว โดยอาจยกตัวอยางท่ี 
10 ขอ 1) ประกอบ เพ่ือใหนักเรียนเห็นวารากท่ี 4 ของ 16 มีสองจํานวน คือ 2  และ 2−  
แตคาหลักของรากท่ี 4 ของ 16 มีเพียงจํานวนเดียว คือ 2  
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• ในการสอนหมายเหตุขอ 3 ทายทฤษฎีบท 5 ซ่ึงกลาววา 
3. ถา x  เปนจํานวนจริง และ n  เปนจํานวนเต็มท่ีมากกวา 1 แลว 

1) n nx x=   เม่ือ n  เปนจํานวนค่ี 

2) 
, 0
, 0

n n x x
x

x x
≥

= − <
  เม่ือ n  เปนจํานวนคู  

ครูอาจอธิบายเพ่ิมเติมวา   “
, 0
, 0

n n x x
x

x x
≥

= − <
  เม่ือ n  เปนจํานวนคู”  สามารถเขียนได

เปน “ n nx x=   เม่ือ n  เปนจํานวนคู” 

 

 ความเขาใจคลาดเคล่ือน 

• นักเรียนมักเขาใจผิดวา รากท่ี n  ของ x   มีความหมายเชนเดียวกับ n x  แตในความเปนจริง
แลว รากท่ี n  ของ x  คือ n x  ก็ตอเม่ือ n   เปนจํานวนค่ี  หรือ n   เปนจํานวนคู และ 

0x =  แตสําหรับกรณีท่ี n   เปนจํานวนคู และ 0x >  จะไดวารากท่ี n  ของ x  มีสอง
จํานวน คือ n x  และ n x−  ซ่ึง n x  เปนเพียงรากหนึ่งของรากท่ี n  ของ x  

 

เลขยกกําลังท่ีมีเลขช้ีกําลังเปนจํานวนตรรกยะ 

 

 ประเด็นสําคัญเกี่ยวกับเนื้อหาและส่ิงท่ีควรตระหนักเกี่ยวกับการสอน 

• ในการสอนบทนิยาม 5 ครูควรเนนย้ําวา ถา 0a ≥  แลวหา 
1
na  ไดเสมอ แตถา 0a <  แลว

จะหา 
1
na  ท่ีเปนจํานวนจริงไดเฉพาะกรณีท่ี n  เปนจํานวนค่ี นอกจากนี้ครูควรระมัดระวัง

ในการยกตัวอยางเลขยกกําลังท่ีมีเลขชี้กําลังเปนจํานวนตรรกยะไมใหขัดกับบทนิยาม
ดังกลาว 
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• เลขยกกําลังท่ีอยูในรูป 
p
qa  ตามบทนิยาม 6 มีเง่ือนไขสําคัญคือ ห.ร.ม. ของ p  และ q  

เปน 1 และ 
1
qa  ตองเปนจํานวนจริง ซ่ึงครูตองเนนย้ําใหนักเรียนตรวจสอบเง่ือนไขดังกลาว

กอนเสมอ เชน เม่ือพิจารณา ( )
14
68−  จะเห็นวา ห.ร.ม. ของ 14 และ 6 ไมเปน 1 จึงตองทํา 

14
6

 ใหเปนเศษสวนอยางต่ํากอน ไดเปน 7
3

 ซ่ึง ( )
1
38−  เปนจํานวนจริง ทําใหไดวา  

( ) ( ) ( ) ( )
714 7 1 7

6 3 38 8 8 2 128 − = − = − = − = − 
 

 

แตเม่ือพิจารณา ( )
6
49−  จะเห็นวา ห.ร.ม. ของ 6 และ 4 ไมเปน 1 จึงตองทํา 6

4
 ใหเปน

เศษสวนอยางต่ํากอน ไดเปน 3
2

 ซ่ึง ( )
1
29−  ไมเปนจํานวนจริง ดังนั้น จึงไมนิยาม ( )

6
49−  

• ในการแกโจทยปญหาในหัวขอนี้ ครูควรเปดโอกาสใหนักเรียนใชเทคโนโลยีเปนเครื่องมือ

ชวยในการคํานวณ 

 

 
ประเด็นสําคัญเกี่ยวกับแบบฝกหัด 

• ในการเขียนแสดงจํานวนใหอยูในรูปอยางงายในแบบฝกหัด 1.3 ขอ 3 อาจเขียนในรูป 
เลขยกกําลังท่ีมีเลขชี้กําลังเปนจํานวนจริงบวกหรือในรูปกรณฑก็ได เชน ขอ 12) อาจเขียน

ไดเปน 
1
32 3

 
 
 

 หรือ 32 3   
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1.3 แนวทางการจัดกิจกรรมในหนังสือเรียน 

 
กิจกรรม : ปญหาพระราชา 

ตามตํานานอินเดียโบราณ  Sissa Ben Dahir เปนขุนนางของพระราชา Shirham  โดย Sissa 
ไดคิดคนเกมท่ีใชเลนบนกระดาน ซ่ึงเรียกวา “หมากรุก” ข้ึน 
 

 
กระดานหมากรุก ขนาด 8 8×   

 
พระราชาตัดสินใจท่ีจะใหรางวัล Sissa สําหรับความทุมเทของเขา  พระราชาจึงไดตรัสถาม Sissa 
วาตองการสิ่งใดเปนรางวัล  Sissa ไดคิดอยางรอบคอบและขอสิ่งตอไปนี้จากพระราชา 
• ขอขาว 1 เมล็ด สําหรับชองท่ี 1 ของกระดานหมากรุก 
• ขอขาว 2 เมล็ด สําหรับชองท่ี 2 ของกระดานหมากรุก 
• ขอขาว 4 เมล็ด สําหรับชองท่ี 3 ของกระดานหมากรุก 
• ขอขาว 8 เมล็ด สําหรับชองท่ี 4 ของกระดานหมากรุก 
• ขอขาว 16 เมล็ด สําหรับชองท่ี 5 ของกระดานหมากรุก 

และเพ่ิมเมล็ดขาวในรูปแบบเดียวกันนี้ตอไปเรื่อย ๆ จนครบท้ัง 64 ชอง 
พระราชาทรงตรัสวา นี่คือคําขอท่ีเล็กนอยมาก และตกลงจะมอบรางวัลใหตามท่ี Sissa ขอ  
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ข้ันตอนการปฏิบัติ 
1. เติมจํานวนเมล็ดขาวลงในตารางใหสมบูรณ 

 

2. ใชขอมูลจากตารางในขอ 1 เขียนแสดงจํานวนเมล็ดขาวสําหรับกระดานหมากรุกชองท่ี n  
ในรูปเลขยกกําลัง 

3. พระราชาตองหาเมล็ดขาวจํานวนเทาใดสําหรับชองกระดานชองสุดทายของกระดาน 
หมากรุก 

4. ใชขอมูลจากตารางในขอ 1 เขียนแสดงจํานวนเมล็ดขาวสะสมชองท่ี 1 จนถึงชองท่ี n  ในรูป
เลขยกกําลัง  

5. จํานวนเมล็ดขาวท่ี Sissa จะไดรับท้ังหมดเปนเทาใด 
6. ถาเมล็ดขาว 1 เมล็ด หนัก 0.000008 กิโลกรัมโดยประมาณแลว จงหาน้ําหนักรวมของ

เมล็ดขาวท้ังหมดท่ี Sissa ขอจากพระราชา 
7. ถาในแตละปมีผลผลิตขาวในโลกรวมท้ังหมดประมาณ 580 ลานตัน แลวจะตองใชเวลา

อยางนอยก่ีป จึงจะมีจํานวนเมล็ดขาวครบตามท่ี Sissa ขอจากพระราชา (1 ตัน เทากับ 
1,000 กิโลกรัม) 
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เฉลยกิจกรรม : ปญหาพระราชา 

1.  

กระดานหมากรุกชองท่ี จํานวนเมล็ดขาว จํานวนเมล็ดขาวสะสม 

1 1 1 

2 2 3 

3 4 7 

4 8 15 

5 16 31 

6 32 63 

7 64 127 

8 128 255 

9 256 511 

10 512 1023 

 
2. จากขอมูลในตารางในขอ 1 และการสังเกต จะไดวา 
  จํานวนเมล็ดขาวสําหรับกระดานหมากรุกชองท่ี 1 คือ 0 1 11 2 2 −= =  เมล็ด 
  จํานวนเมล็ดขาวสําหรับกระดานหมากรุกชองท่ี 2 คือ 1 2 12 2 2 −= =  เมล็ด 
  จํานวนเมล็ดขาวสําหรับกระดานหมากรุกชองท่ี 3 คือ 2 3 14 2 2 −= =  เมล็ด 

       
  จํานวนเมล็ดขาวสําหรับกระดานหมากรุกชองท่ี n   คือ 12n−  เมล็ด 

ดังนั้น จํานวนเมล็ดขาวสําหรับกระดานหมากรุกชองท่ี n  ในรูปเลขยกกําลัง คือ 12n−    
หมายเหตุ  คําตอบในขอนี้ไดจากการสังเกต  

 
3. เนื่องจาก ชองกระดานชองสุดทายของกระดานหมากรุก คือ ชองท่ี 64 
 จะได จํานวนเมล็ดขาวสําหรับชองกระดานชองสุดทายของกระดานหมากรุก คือ  
 64 1 63 9,223,372,036,854,775 02 82 ,8− = =  เมล็ด 

ดังนั้น พระราชาตองหาเมล็ดขาว 632  หรือ 9,223,372,036,854,775,808 เมล็ด สําหรับ
ชองกระดานชองสุดทายของกระดานหมากรุก 
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4. จากขอมูลในตารางในขอ 1 และการสังเกต จะไดวา 
  จํานวนเมล็ดขาวสะสมสําหรับกระดานหมากรุกชองท่ี 1 คือ 11 2 1 2 1= − = −  เมล็ด 
  จํานวนเมล็ดขาวสะสมสําหรับกระดานหมากรุกชองท่ี 2 คือ 23 4 1 2 1= − = −  เมล็ด 
  จํานวนเมล็ดขาวสะสมสําหรับกระดานหมากรุกชองท่ี 3 คือ 37 8 1 2 1= − = −  เมล็ด 

        
  จํานวนเมล็ดขาวสะสมสําหรับกระดานหมากรุกชองท่ี n   คือ 2 1n −  เมล็ด 

ดังนั้น จํานวนเมล็ดขาวสะสมสําหรับกระดานหมากรุกชองท่ี n  ในรูปเลขยกกําลัง คือ 2 1n −    
หมายเหตุ  คําตอบในขอนี้ไดจากการสังเกต โดยไมตองใชความรูเรื่องอนุกรม 

 
5. เนื่องจาก จํานวนเมล็ดขาวท่ี Sissa จะไดรับท้ังหมด คือ จํานวนเมล็ดขาวสะสมสําหรับ

กระดานหมากรุกชองสุดทายซ่ึงคือชองท่ี 64 
โดยจํานวนเมล็ดขาวสะสมสําหรับชองกระดานชองสุดทายของกระดานหมากรุก คือ  

 64 18,446,744,073,709,551 12 1 ,6 5− =  เมล็ด 

ดังนั้น จํานวนเมล็ดขาวท่ี Sissa จะไดรับท้ังหมด คือ 642 1−  หรือ 
18,446,744,073,709,551,615 เมล็ด 

 
6. เนื่องจาก จํานวนเมล็ดขาวท่ี Sissa จะไดรับท้ังหมด คือ 18,446,744,073,709,551,615 เมล็ด 
 และเมล็ดขาว 1 เมล็ด หนัก 0.000008 กิโลกรัมโดยประมาณ 
 จะไดวา น้ําหนักรวมของเมล็ดขาวท้ังหมดท่ี Sissa ขอจากพระราชา คือ  
 18,446,744,073,709,551,615 0.000008×  กิโลกรัม  

 
7. เนื่องจาก น้ําหนักรวมของเมล็ดขาวท้ังหมดท่ี Sissa ขอจากพระราชา  

คือ 18,446,744,073,709,551,615 0.000008×  กิโลกรัม  

หรือ 18,446,744,073,709,551,615 0.000008
1,000

×  ตัน  

หรือประมาณ 147,573.952589676  ลานตนั 
 และในแตละปมีผลผลิตขาวในโลกรวมท้ังหมดประมาณ 580 ลานตัน 

 ดังนั้น จะตองใชเวลาอยางนอย 147,573.952589676 255
580

≈  ป จึงจะมีจํานวนเมล็ดขาว

ครบตามท่ี Sissa ขอจากพระราชา 
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แนวทางการจัดกิจกรรม : ปญหาพระราชา 

เวลาในการจัดกิจกรรม  30  นาที 

กิจกรรมนี้เสนอไวใหนักเรียนใชความรู เรื่อง เลขยกกําลัง เพ่ือแกปญหาในสถานการณท่ี
กําหนดให  โดยกิจกรรมนี้มีสื่อ/แหลงการเรียนรู  และข้ันตอนการดําเนินกิจกรรม ดังนี้ 

ส่ือ/แหลงการเรียนรู 
1. ใบกิจกรรม “ปญหาพระราชา”  
2. เครื่องคํานวณ 

ข้ันตอนการดําเนินกิจกรรม 
1. ครูแบงนักเรียนเปนกลุม กลุมละ 3 – 4 คน แบบคละความสามารถ 
2. ครูแจกใบกิจกรรมปญหาพระราชาใหกับนักเรียนทุกคนแลวใหนักเรียนศึกษาขอมูลในใบ

กิจกรรมกอนนําอภิปรายเก่ียวกับสถานการณปญหาเพ่ือใหนักเรียนทุกคนเขาใจตรงกัน  
3. ครูใหนักเรียนแตละกลุมชวยกันตอบคําถามท่ีปรากฏในข้ันตอนการปฏิบัติกิจกรรมขอ 1 – 7  

ในใบกิจกรรม โดยใหนักเรียนใชเครื่องคํานวณตามความเหมาะสม ในระหวางท่ีนักเรียนทํา
กิจกรรมครูควรเดินดูนักเรียนใหท่ัวถึงทุกกลุมและคอยชี้แนะ 

4. ครูสุมเลือกกลุมนักเรียนเพ่ือตอบคําถาม และใหนักเรียนกลุมอ่ืน ๆ รวมกันอภิปรายเก่ียวกับ
คําตอบ รวมท้ังกระตุนใหนักเรียนใหเหตุผลประกอบคําตอบ  

5. ครูนํานักเรียนอภิปรายเพ่ือนําไปสูขอสรุปของกิจกรรมนี้เก่ียวกับการเพ่ิมข้ึนอยางทวีคูณ
ของเลขยกกําลัง 
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1.4 การวัดผลประเมินผลระหวางเรียน 

การวัดผลระหวางเรียนมีเปาหมายเพ่ือปรับปรุงการเรียนรูและพัฒนาการเรียนการสอน และ
ตรวจสอบนักเรียนแตละคนวามีความรูความเขาใจในเรื่องท่ีครูสอนมากนอยเพียงใด  การใหนักเรียน
ทําแบบฝกหัดเปนแนวทางหนึ่งท่ีครูอาจใชเพ่ือประเมินผลดานความรูระหวางเรียนของนักเรียน  
ซ่ึงหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 5  ไดนําเสนอแบบฝกหัดท่ี
ครอบคลุมเนื้อหาท่ีสําคัญของแตละบทไว  สําหรับในบทท่ี 1 เลขยกกําลัง ครูอาจใชแบบฝกหัดเพ่ือ
วัดผลประเมินผลความรูในแตละเนื้อหาไดดังนี้ 

เนื้อหา แบบฝกหัด 

เลขยกกําลังท่ีมีเลขชี้กําลังเปนจํานวนเต็ม 1.1 ขอ 1 – 3 

รากท่ี n  ของจํานวนจริง และคาหลักของรากท่ี n  1.2 ขอ 1 

จํานวนจริงในรูปกรณฑ สมบัติของจํานวนจริงในรูปกรณฑ 
และการหาผลบวกและผลตางของจํานวนจริงในรูปกรณฑ 

1.2 ขอ 2 – 5 

เลขยกกําลังท่ีมีเลขชี้กําลังเปนจํานวนตรรกยะ ทฤษฎีบทเก่ียวกับ
เลขยกกําลังท่ีมีเลขชี้กําลังเปนจํานวนตรรกยะ และการบวก 
ลบ คูณ และหารเลขยกกําลังท่ีมีเลขชี้กําลังเปนจํานวนตรรกยะ 

1.3 ขอ 1 – 5 

การประยุกตของเลขยกกําลัง 1.3 ขอ 6 – 11 
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1.5 การวิเคราะหแบบฝกหัดทายบท 
หนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 5 มีจุดมุงหมายวา เม่ือนักเรียนได
เรียนจบบทท่ี 1 เลขยกกําลัง แลวนักเรียนสามารถ 

1. หารากท่ี n ของจํานวนจริง เม่ือ n เปนจํานวนนับท่ีมากกวา 1 
2. ใชความรูเก่ียวกับจํานวนจริงท่ีอยูในรูปกรณฑในการแกปญหา 

 3. ใชความรูเก่ียวกับเลขยกกําลังท่ีมีเลขชี้กําลังเปนจํานวนตรรกยะในการแกปญหา 
ซ่ึงหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 5  ไดนําเสนอแบบฝกหัดทายบท
ท่ีประกอบดวยโจทยเพ่ือตรวจสอบความรูหลังเรียน ซ่ึงมีวัตถุประสงคเพ่ือวัดความรูความเขาใจ
ของนักเรียนตามจุดมุงหมาย  นอกจากนี้มีโจทยฝกทักษะท่ีนาสนใจและโจทยทาทาย  ครูอาจเลือกใช
แบบฝกหัดทายบทวัดความรูความเขาใจของนักเรียนตามจุดมุงหมายของบทเพ่ือตรวจสอบวา
นักเรียนมีความสามารถตามจุดมุงหมายเม่ือเรียนจบบทเรียนหรือไม  

ท้ังนี้แบบฝกหัดทายบทแตละขอในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 5 
บทท่ี 1 เลขยกกําลัง  สอดคลองกับจุดมุงหมายของบทเรียน ดังนี้ 

จุดมุงหมาย แบบฝกหัดทายบทขอท่ี 

1.  หารากท่ี n ของจํานวนจริง เม่ือ n เปนจํานวนนับท่ีมากกวา 1 3 1) – 4) 

2.  ใชความรูเก่ียวกับจํานวนจริงท่ีอยูในรูปกรณฑในการแกปญหา 5 1) – 13) 

 6 1) – 2) 

 7 1) – 4) 

 8 1) – 2), 7)* 

3. ใชความรูเก่ียวกับเลขยกกําลังท่ีมีเลขชี้กําลังเปนจํานวนตรรกยะ 1 1) – 4) 

ในการแกปญหา 2 1) – 6) 

 4 1) – 12) 

 5 14) 

 6 3) – 6) 

 8 3) – 6), 7)* 
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จุดมุงหมาย แบบฝกหัดทายบทขอท่ี 

3. ใชความรูเก่ียวกับเลขยกกําลังท่ีมีเลขชี้กําลังเปนจํานวนตรรกยะ 9  

ในการแกปญหา (ตอ) 10  

 11  

 12  

 13  

 14 1) – 2) 

 15  

 16 1) – 2) 

หมายเหตุ 
 แบบฝกหัดทายบทขอ 8. 7) สอดคลองกับจุดมุงหมายของบทเรียนมากกวา 1 จุดมุงหมาย 
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1.6 ความรูเพ่ิมเติมสําหรับครู 

• ทฤษฎีบทเก่ียวกับเรื่องเลขยกกําลัง ท่ีไมไดแสดงการพิสูจนในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน
คณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 5 บทท่ี 1 เลขยกกําลัง แสดงการพิสูจนไดดังนี้ 
ทฤษฎีบท 1  
 ให ,a b  เปนจํานวนจริงท่ีไมเปนศูนย และ ,m n  เปนจํานวนเต็ม จะไดวา 

1) m n m na a a +× =  

2) ( )nm mna a=   

3) ( )n n na b a b× = ×  

4) 
n n

n

a a
b b

  = 
 

 

5) 
m

m n
n

a a
a

−=  

พิสูจน 
1) ให ,a b  เปนจํานวนจริงท่ีไมเปนศูนย และ ,m n  เปนจํานวนเต็ม 

จะได m na a×  = ( )a a a a× × × ×  ( )a a a a× × × ×  

                                   
  = a a a a× × × ×  

        
  = m na +  

ดังนั้น  m n m na a a +× =  
  

m  ตัว n  ตัว 

m + n ตัว 
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2) ให a  เปนจํานวนจริงท่ีไมเปนศูนย และ ,m n  เปนจํานวนเต็ม 

จะได ( )nma  = ( )na a a a× × × ×   

      
  = ( )( ) ( )a a a a a a a a a a a a× × × × × × × × × × × ×     

         
  = a a a a a a a a× × × × × × × × ×   

       
  = mna  

ดังนั้น  ( )nm mna a=  

3) ให ,a b  เปนจํานวนจริงท่ีไมเปนศูนย และ n  เปนจํานวนเต็ม 

จะได ( )na b×  = ( )( ) ( )a b a b a b× × ×   

     
  = a a a a b b b b× × × × × × × × ×   
  = ( ) ( )a a a a b b b b× × × × × × × × ×   

              
  = n na b×  
ดังนั้น  ( )n n na b a b× = ×  

  

m  ตัว 

m ตัว 

n วงเล็บ 

mn ตัว 

n วงเล็บ 

n ตัว n ตัว 
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4) ให ,a b  เปนจํานวนจริงท่ีไมเปนศูนย และ n  เปนจํานวนเต็ม 

จะได 
na

b
 
 
 

 = a a a
b b b

    
    
    

   

     

  = 1 1 1a a a
b b b

    × × ×    
    

  

  = 1 1 1 1a a a a
b b b b

× × × × × × × × ×   

  = ( ) 1 1 1 1a a a a
b b b b

 × × × × × × × × × 
 

   

               

  = ( ) 1a a a a
b b b b

 × × × × × × × × × 




 

             

  = 1n
na

b
×  

  = 
n

n

a
b

 

ดังนั้น  
n n

n

a a
b b

  = 
 

 

5) ให a  เปนจํานวนจริงท่ีไมเปนศูนย และ ,m n  เปนจํานวนเต็ม 

 แบงการพิสูจนออกเปน 3 กรณี ดังนี้ 
กรณี m n=  
จะได ma  = na   

ดังนั้น 
m

n

a
a

 = 1  

  

n วงเล็บ 

n  ตัว n  ตัว 

n  ตัว n  ตัว 
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กรณี m n>  

    

จะได 
m

n

a
a

 = a a a a
a a a a
× × × ×
× × × ×





  

   
  = a a a a× × × ×      โดยท่ี m n− เปนจํานวนเต็ม 

              
     
  = m na −  
กรณี m n<  

      

จะได 
m

n

a
a

 = a a a a
a a a a
× × × ×
× × × ×





  

     
  = 1

a a a a× × × ×
    โดยท่ี n m−  เปนจํานวนเต็ม 

            
  = 1

n ma −             

จากท้ังสามกรณีขางตนสรุปไดวา   

 
m

n

a
a

 = 
1 ;

;
1 ;

m n

n m

m n
a m n

m n
a

−

−









=
>

<

        

จากบทนิยาม 1  
 0a  = 1   เม่ือ 0a ≠  

m  ตัว 

n  ตัว 

  m – n  ตัว 

m  ตัว 

n  ตัว 

n – m  ตัว 
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และ  na−  = 1
na

  เม่ือ 0a ≠  

จะไดวา  
m

n

a
a

 = 

( )

0 ;
;

1 ;

0
0

0

m n

m n

a m n
a m n

m n
a

−

− −


 −


−

 −


=
>

<

 

  = 

;
;
;

0
0
0

m n

m n

m n

a m n
a m n
a m n

−

−

−

 −


−
 −

=
>
<

 

ดังนั้น  
m

m n
n

a a
a

−=  

 
ทฤษฎีบท 2  
 ให 0x ≥  และ 0y ≥  จะได 
    x y xy⋅ =  

พิสูจน 
 ให ,x y  เปนจํานวนจริง โดยท่ี 0x ≥  และ 0y ≥  

 จะได x  และ y  เปนจํานวนจริง 

 ให   a  เปนจํานวนจริง ซ่ึง a x=  นั่นคือ 2a x=  

 และ b  เปนจํานวนจริง ซ่ึง b y=  นั่นคือ 2b y=  

 จะได   xy  = 2 2a b  

  = ( )2ab    

นั่นคือ  ab  = xy     

ดังนั้น  x y⋅  = xy   
 
ทฤษฎีบท 3  
 ให 0x ≥  และ 0y >  จะได 

    x x
yy

=  
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พิสูจน 
 ให ,x y  เปนจํานวนจริง โดยท่ี 0x ≥  และ 0y >  

 จะได x  และ y  เปนจํานวนจริง 

 ให   a  เปนจํานวนจริง ซ่ึง a x=  นั่นคือ 2a x=  

 และ b  เปนจํานวนจริง ซ่ึง b y=  นั่นคือ 2 , 0b y y= ≠  

 จะได   x
y

 = 
2

2

a
b

 

  = 
2a

b
 
 
 

    

 นั่นคือ  a
b

 = x
y

    

 ดังนั้น  x
y

 = x
y

  

 
ทฤษฎีบท 4  
 ให ,x y  เปนจํานวนจริง และ n  เปนจํานวนเต็มท่ีมากกวา 1 โดยท่ี x  และ y  มีราก

ท่ี n  จะได 
    n n nx y xy⋅ =  

 พิสูจน 
 ให ,x y  เปนจํานวนจริง  โดยท่ี x  และ y  มีรากท่ี n  เม่ือ n  เปนจํานวนเต็มท่ีมากกวา 1 

ให a  เปนจํานวนจริง และเปนรากท่ี n  ของ x   
นั่นคือ na x=   ดังนั้น na x=   
ให b  เปนจํานวนจริง และเปนรากท่ี n  ของ y   

นั่นคือ nb y=   ดังนั้น nb y=   

จะได  ( )nn nxy a b ab= =   

ดังนั้น  nab xy=   

สรุปไดวา  n n nx y xy⋅ =  
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ทฤษฎีบท 5  
 ให ,x y  เปนจํานวนจริง และ n  เปนจํานวนเต็มท่ีมากกวา 1 โดยท่ี x  และ y  มีราก

ท่ี n  และ 0y ≠  จะได 

    
n

n
n

x x
yy

=  

 พิสูจน 
 ให ,x y  เปนจํานวนจริง  โดยท่ี x  และ y  มีรากท่ี n  เม่ือ n  เปนจํานวนเต็มท่ีมากกวา 1 

ให a  เปนจํานวนจริง และเปนรากท่ี n  ของ x   
นั่นคือ na x=   ดังนั้น na x=   
ให b  เปนจํานวนจริง และเปนรากท่ี n  ของ y   

นั่นคือ nb y=   ดังนั้น , 0nb y y= ≠   

จะได  
nn

n

x a a
y b b

 = =  
 

  

ดังนั้น  n
a x
b y
=   

สรุปไดวา  
n

n
n

x x
yy

=  

 
ทฤษฎีบท 6  
 ให ,a b  เปนจํานวนจริงท่ีไมเปนศูนย และ ,m n  เปนจํานวนตรรกยะ โดยท่ี ,m na a  

และ nb  เปนจํานวนจริง จะไดวา 
 1) m na a⋅   = m na +   
 2) ( )nma   = mna   

 3) ( )nab  = n na b   

 4) 
na

b
 
 
 

  = 
n

n

a
b

  

 5) 
m

n

a
a

  = m na −   

พิสูจน 
การพิสูจนเปนไปในทํานองเดียวกับทฤษฎีบท 1 
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1.7 ตัวอยางแบบทดสอบประจําบทและเฉลยตัวอยางแบบทดสอบประจําบท 

ในสวนนี้จะนําเสนอตัวอยางแบบทดสอบประจําบทท่ี 1 เลขยกกําลัง สําหรับรายวิชาพ้ืนฐาน
คณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 5 ซ่ึงครูสามารถเลือกนําไปใชไดตามจุดประสงคการเรียนรูท่ี
ตองการวัดผลประเมินผล 

ตัวอยางแบบทดสอบประจําบท 

1. จงเขียนจํานวนตอไปนี้ใหอยูในรูปอยางงายและเลขยกกําลังทุกจํานวนมีเลขชี้กําลังเปน
จํานวนเต็มบวก 

1) 2 35 5−×   2) 
2

2

3
3−   

2. จงเขียนจํานวนตอไปนี้ใหอยูในรูปอยางงาย 

1) ( )6
3 25 2×   2) 

3
216

−
  

3) 
5
71

128

−
 
 
 

  4) 50 32 18+ −   

3. จงพิจารณาวา 
1

2 4216 , 4 , 2  และ 16  จํานวนใดเปนจํานวนเดียวกัน 

4. จงหาคาหลักของรากท่ีสองของ 5 24+   
5. กําหนดรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC  ซ่ึงมีดานตรงขามมุมฉากยาว 10 หนวย และดานประกอบ

มุมฉากยาว 75  และ a  หนวย จงหา a   
6. ตองการขุดบอน้ําใหเปนทรงกระบอกท่ีสามารถจุน้ําได 2,200 ลูกบาศกเมตร จงหาความยาว

ท่ีเปนไปไดของรัศมีของกนบอน้ําและความลึกของบอน้ํา เม่ือกําหนดให 22
7

π ≈   

7. อางเก็บน้ําแหงหนึ่งเปนทรงสี่เหลี่ยมมุมฉากท่ีมีความจุ 68.64 10×  ลูกบาศกเมตร และวัด
พ้ืนท่ีบริเวณท่ีเปนอางเก็บน้ําได 64.8 10×  ตารางเมตร จงหาความลึกของอางเก็บน้ํานี้ 

8. ธนาคารแหงหนึ่งกําหนดอัตราดอกเบ้ีย 1% ตอป โดยคิดดอกเบี้ยแบบทบตนเปนรายป ถายุพา
และยุพินฝากเงินในธนาคารดังกลาว โดยมีเง่ือนไขดังนี้ 
• ยุพาฝากเงิน 10,000 บาท โดยไมมีการถอนเงิน เปนเวลา 10 ป 
• ยุพินฝากเงิน 20,000 บาท โดยไมมีการถอนเงิน เปนเวลา 5 ป 

จงหาวาเม่ือครบกําหนดการฝากเงินแลว ยุพาหรือยุพินจะไดรับดอกเบี้ยมากกวากัน 
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เฉลยตัวอยางแบบทดสอบประจําบท 

1. 1) 2 35 5−×  = ( )2 35 + −   = 2 35 −   = 15−   = 1
5

  

2) 
2

2

3
3−  = ( )2 23 − −  = 2 23 +   = 43   = 81 

2. 1)  ( )6
3 25 2×  = 

61 1
3 225 2

 
× 

 
  

   = 
6 6
3 225 2×   

   = 2 325 2×   
   = 625 8×   
   = 5,000   

2)  
3
216

−
 = 

31
216

−
 
 
 

  

   = 34−   

   = 3

1
4

  

   = 1
64

  

3)  
5
71

128

−
 
 
 

 = 
5
7128   

   = 
51

7128
 
 
 

  

   = 52   
   = 32   
4)  50 32 18+ −  = 2 5 5 2 4 4 2 3 3× × + × × − × ×   
   = 5 2 4 2 3 2+ −  
   = ( )5 4 3 2+ −   

   = 6 2   
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3. เนื่องจาก  
1
216 16 4= =   

  24 16 4= =   
  42 16=   
 และ 16 4=  

 จะเห็นวา 
1

2216 4 16 4= = =   

 ดังนั้น 
1

2216 , 4  และ 16  เปนจํานวนเดียวกัน 

4. จาก 5 24+  = 5 2 6+   

   = ( )( )3 2 2 3 2+ +   

   = ( ) ( )( ) ( )2 2
3 2 3 2 2+ +   

 จะได 5 24+  = ( )2
3 2+   

 เนื่องจาก 5 24 0+ >  และ 3 2 0+ >  ทําใหไดวา ( )( )3 2 5 24 0+ + >  

 ดังนั้น คาหลักของรากท่ีสองของ 5 24+  คือ 3 2+  
5. เนื่องจากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC  มีดานตรงขามมุมฉากยาว 10 หนวย  
 และดานประกอบมุมฉากยาว 75  และ a  หนวย 

 จะได 210   = ( )2 275 a+   

  100   = 275 a+   
  2a   = 100 75−   
  2a  = 25   
 นั่นคือ 5a = −   หรือ  5a =   
 เนื่องจาก a  เปนความยาวของดานประกอบมุมฉากของรูปสามเหลี่ยม จะไดวา 0a >   
 ดังนั้น  5a =   
6. ใหบอน้ํานี้มีความยาวของรัศมีของกนบอน้ําเปน r  เมตร และมีความลึกเปน h  เมตร 
 เนื่องจาก ตองการใหบอน้ํานี้จุน้ําได 2,200 ลูกบาศกเมตร 
 และปริมาตรของทรงกระบอกท่ีมีรัศมียาว r  เมตร และสูง h  เมตร คือ 2r hπ  ลูกบาศก
 เมตร 
 จะได 2r hπ  = 2,200   

  222
7

r h  ≈   2,200  
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  2r h  ≈   2,200 7
22

×  

  2r h  ≈   700  
 จะไดวามีจํานวนจริงหลายคูท่ีสอดคลองกับ 2 700r h ≈  เชน 
 ถารัศมีของกนบอน้ํายาวประมาณ 10 เมตร ความลึกของบอน้ําจะประมาณ 7 เมตร 
 ถารัศมีของกนบอน้ํายาวประมาณ 7  หรือ 2.6 เมตร ความลึกของบอจะประมาณ 100 เมตร 
7. ใหอางเก็บน้ําลึก h  เมตร 
 เนื่องจาก อางเก็บน้ําเปนทรงสี่เหลี่ยมมุมฉากท่ีมีความจุ 68.64 10×  ลูกบาศกเมตร  
 ซ่ึงวัดพ้ืนท่ีบริเวณท่ีเปนอางเก็บน้ําได 64.8 10×  ตารางเมตร 

 จะได 68.64 10×  = ( )64.8 10 h×  

  h   = 
6

6

8.64 10
4.8 10

×
×

 

  h   = 1.8  
 ดังนั้น ความลึกของอางเก็บน้ํานี้ คือ 1.8  เมตร 
8. พิจารณาการฝากเงินของยุพา ซ่ึงฝากเงิน 10,000 บาท โดยไมมีการถอนเงิน เปนเวลา 10 ป 

และไดรับดอกเบี้ยจากธนาคาร 1% ตอป โดยคิดดอกเบี้ยทบตนเปนรายป 

นั่นคือ 10000, 10P n= =  และ 1 0.01
100

r = =   

จะได จํานวนเงินฝากเม่ือสิ้นปท่ี 10 คือ ( )1010,000 1 0.01 11,046.22+ ≈  บาท 

นั่นคือ ดอกเบี้ยท่ียุพาไดรับจากธนาคาร คือ 11,046.22 10,000 1,046.22− =  บาท 
 พิจารณาการฝากเงินของยุพิน ซ่ึงฝากเงิน 20,000 บาท โดยไมมีการถอนเงิน เปนเวลา 5 ป 

และไดรับดอกเบี้ยจากธนาคาร 1% ตอป โดยคิดดอกเบี้ยทบตนเปนรายป 

นั่นคือ 20000, 5P n= =  และ 1 0.01
100

r = =   

จะได จํานวนเงินฝากเม่ือสิ้นปท่ี 5 คือ ( )520,000 1 0.01 21,020.20+ ≈  บาท 

นั่นคือ ดอกเบี้ยท่ียุพาไดรับจากธนาคาร คือ 21,020.20 20,000 1,020.20− =  บาท 
ดังนั้น ยุพาไดรับดอกเบี้ยจากธนาคารมากกวายุพิน 
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บทท่ี 2  

ฟงกชัน 

ฟงกชันเปนเรื่องท่ีมีความเก่ียวของในชีวิตจริง เนื่องจากในชีวิตจริงจะพบความสัมพันธของ
ขอมูลสองกลุมคอนขางมาก เชน เม่ือนํารถยนตไปเติมน้ํามันเม่ือเติมน้ํามันรถยนต จํานวนเงินท่ี
ตองชําระข้ึนอยูกับปริมาณน้ํามันท่ีเติม คาโดยสารรถไฟข้ึนอยูกับระยะทางท่ีเดินทาง คาสงพัสดุ
ไปรษณียข้ึนอยูกับน้ําหนักของพัสดุ กําไรท่ีไดจากการขายสินคาข้ึนอยูกับจํานวนสินคาท่ีขายได 
ขอมูลสองชุดท่ีมีความสัมพันธกันนี้ อาจเรียกขอมูลชุดแรกวา ขอมูลเขา และเรียกขอมูลชุดท่ี
สองวา ขอมูลออก จากตัวอยางท่ียกมานี้จะเห็นวาขอมูลเขาสัมพันธกับขอมูลออกเพียงหนึ่งตัว 
ในทางคณิตศาสตรจะเรียกความสัมพันธระหวางเซตของขอมูลสองชุด โดยท่ีขอมูลเขาหนึ่งตัวให
ขอมูลออกเพียงหนึ่งตัวในลักษณะนี้วาฟงกชัน โดยในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร 
ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 5 บทท่ี 2 ฟงกชัน ไดนําเสนอบทนิยามเก่ียวกับฟงกชัน ฟงกชันจากสับเซต
ของจํานวนจริงไปยังเซตของจํานวนจริง ฟงกชันเชิงเสน ฟงกชันกําลังสอง ฟงกชันข้ันบันได 
และฟงกชันเอกซโพเนนเชียล 

ในบทเรียนนี้มุงใหนักเรียนบรรลุตัวชี้วัดตามสาระการเรียนรูแกนกลาง และบรรลุจุดมุงหมาย
ดังตอไปนี้  

 
ตัวช้ีวัดและสาระการเรียนรูแกนกลาง 

ตัวช้ีวัด 
• ใชฟงกชันและกราฟของฟงกชันอธิบาย

สถานการณท่ีกําหนด 

สาระการเรียนรูแกนกลาง 
• ฟงกชันและกราฟของฟงกชัน (ฟงกชัน

เชิงเสน ฟงกชันกําลังสอง ฟงกชัน
ข้ันบันได ฟงกชันเอกซโพเนนเชียล) 
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จุดมุงหมาย 

1. หาโดเมนและเรนจ และเขียนกราฟของฟงกชัน  
2. ใชความรูเก่ียวกับฟงกชันในการแกปญหา 

 

 
ความรูกอนหนา 

• ความรูเก่ียวกับสมการและกราฟในระดับมัธยมศึกษาตอนตน 
• เซต 

 
 

 

 
ipst.me/8457 

http://ipst.me/8457
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2.1 เนื้อหาสาระ  
1. บทนิยาม 1  
 ฟงกชัน คือ เซตของคูอันดับ ซ่ึงคูอันดับสองคูอันดับใด ๆ ถามีสมาชิกตัวหนาเหมือนกัน

แลวสมาชิกตัวหลังตองเหมือนกัน 
 เซตของสมาชิกตัวหนาของคูอันดับท้ังหมด เรียกวา โดเมนของฟงกชัน 
 เซตของสมาชิกตัวหลังของคูอันดับท้ังหมด เรียกวา เรนจของฟงกชัน 

 ถา f  เปนฟงกชัน  โดเมนของ f  เขียนแทนดวย fD  และเรนจของ  f  เขียนแทนดวย fR  

2. ถา f  เปนฟงกชันซ่ึงมีโดเมนเปนเซต A  และมีเรนจเปนสับเซตของเซต B  จะกลาววา 

f  เปน ฟงกชันจาก A  ไป B   

3. ในกรณีท่ีโดเมนและเรนจของฟงกชันเปนสับเซตของเซตของจํานวนจริง ในการกําหนดฟงกชัน
มักใชวิธีบอกเง่ือนไขในรูปสมการท่ีแสดงความสัมพันธระหวางตัวแปรตน x  กับตัวแปรตาม y  

แทนการกําหนดในรูปเซตของคูอันดับ ในกรณีนี้ จะเขียน ( )y f x=  แทน ( ),x y f∈  

และเรียก y  วาเปนคาของฟงกชัน f  ท่ี x  ใชสัญลักษณ ( )f x   

4. ฟงกชันเชิงเสน คือ ฟงกชันท่ีอยูในรูป ( )f x ax b= +  เม่ือ a  และ b  เปนจํานวนจริง 

โดยกราฟของฟงกชันเชิงเสนจะเปนเสนตรง 

5. ฟงกชัน ( )f x ax b= +  เม่ือ 0a =  จะได ฟงกชัน ( )f x b=  มีชื่อเรียกวา ฟงกชันคงตัว 

6. สําหรับฟงกชันเชิงเสน  
1) ในกรณีท่ีสัมประสิทธิ์ของ x  เปนจํานวนจริงบวก เม่ือสัมประสิทธิ์ของ x  มากข้ึน 

กราฟจะเบนเขาหาแกน Y  และเม่ือสัมประสิทธิ์ของ x  นอยลง กราฟจะเบนเขาหา
แกน X  

2) ในกรณีท่ีสัมประสิทธิ์ของ x  เปนจํานวนจริงลบ เม่ือสัมประสิทธิ์ของ x  มากข้ึน 
กราฟจะเบนเขาหาแกน X  และเม่ือสัมประสิทธิ์ของ x  นอยลง กราฟจะเบนเขาหา
แกน Y  

7. ฟงกชันกําลังสอง คือ ฟงกชันท่ีอยูในรูป ( ) 2f x ax bx c= + +  เม่ือ ,a b  และ c  เปน

จํานวนจริงใด ๆ และ 0a ≠   ลักษณะของกราฟของฟงกชันกําลังสองข้ึนอยูกับ ,a b  และ c  
โดยเม่ือ a  เปนจํานวนจริงบวกหรือจํานวนจริงลบ จะทําใหไดกราฟเปนเสนโคงหงายข้ึน
หรือคว่ําลง ตามลําดับ ดังรูป 
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( ) 2f x ax bx c= + +  เม่ือ 0a >  

 
( ) 2f x ax bx c= + +  เม่ือ 0a <  

 
 กราฟของฟงกชันกําลังสองมีชื่อเรียกวา พาราโบลา 
 จุดยอดของพาราโบลา คือ จุดสูงสุดหรือจุดต่ําสุดของพาราโบลา 
 ในกรณีท่ีฟงกชันกําลังสองเขียนอยูในรูป ( ) 2f x ax bx c= + +  เม่ือ 0a ≠  การหาจุดสูงสุด

หรือจุดต่ําสุดของกราฟทําไดโดยจัดรูปสมการใหอยูในรูปของ ( ) ( )2f x a x h k= − +  โดย

อาศัยการจัดบางสวนของสมการใหอยูในรูปกําลังสองสมบูรณ เพ่ือใหหาจุดยอดของกราฟ
หรือจุด ( ),h k  ไดงายข้ึน 

8. ฟงกชันท่ีมีโดเมนเปนสับเซตของเซตของจํานวนจริง และโดเมนถูกแบงออกเปนชวงยอย
มากกวาหนึ่งชวง โดยคาของฟงกชันในแตละชวงยอยเปนคาคงตัว เรียกวา ฟงกชัน
ข้ันบันได กราฟของฟงกชันจะมีลักษณะคลายข้ันบันได  

9. ฟงกชันท่ีอยูในรูป ( ) xf x a=  เม่ือ 0a >  และ 1a ≠  เรียกวา ฟงกชันเอกซโพเนนเชียล 

10. สําหรับฟงกชันเอกซโพเนนเชียล ( ) xf x a=  เม่ือ 0a >  และ 1a ≠   

1) กราฟของฟงกชันจะผานจุด ( )0, 1  เสมอ ท้ังนี้เพราะ 0 1a =   

2) ถา 1a >  แลว 
• คาของ ( )f x  จะเพ่ิมข้ึนอยางรวดเร็วและไมมีท่ีสิ้นสุด เม่ือ x  เปนจํานวนจริงบวก

และเพ่ิมข้ึน 

• คาของ ( )f x  จะคอย ๆ ลดลงจนเขาใกลศูนยแตไมเทากับศูนย เม่ือ x  เปน

จํานวนจริงลบและลดลง 
 ถา 0 1a< <  แลว 

• คาของ ( )f x  จะคอย ๆ ลดลงจนเขาใกลศูนยแตไมเทากับศูนย เม่ือ x  เพ่ิมข้ึน 

• คาของ ( )f x  จะเพ่ิมข้ึนอยางรวดเร็วและไมมีท่ีสิ้นสุด เม่ือ x  ลดลง 

3) โดเมนของฟงกชัน คือ เซตของจํานวนจริง  
 เรนจของฟงกชัน คือ เซตของจํานวนจริงบวก 

11. เม่ือ a  เปนจํานวนจริงท่ี 0a >  และ 1a ≠  จะไดวา x ya a=  ก็ตอเม่ือ x y=   
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2.2 ขอเสนอแนะเกี่ยวกับการสอน 

ฟงกชัน 

 

 
กิจกรรม : สัตวเล้ียงแสนรัก 

จุดมุงหมายของกิจกรรม 
กิจกรรมนี้ใชเพ่ือนําเขาสูบทเรียน เรื่อง ฟงกชัน 

แนวทางการดําเนินกิจกรรม   
1. ครูสุมเลือกนักเรียน 5 คน แลวใหนักเรียนเลือกสัตว 1 ชนิด จากชนิดสัตวเลี้ยงท่ีกําหนดให

ตอไปนี ้ 
สุนัข    แมว    กระตาย   ปลา 

2. ครูกําหนดเซตข้ึนมาสองเซต คือ เซตของชื่อนักเรียน และเซตของชนิดสัตวเลี้ยง จากนั้นเขียน
แผนภาพแสดงการจับคูระหวางชื่อนักเรียนกับชนิดสัตวเลี้ยงท่ีนักเรียนคนนั้นเลือก 
ตัวอยางเชน  

 

3. ครูชี้แนะใหนักเรียนเห็นจากแผนภาพวาเซตท้ังสองมีความเก่ียวของกัน นั่นคือ เม่ือกําหนด
ชื่อนักเรียน จะทราบวา นักเรียนคนนั้นเลือกสัตวเลี้ยงชนิดใด โดยเรียกขอมูลท่ีเปนชื่อ
นักเรียนวา ขอมูลเขา และเรียกขอมูลท่ีเปนชนิดสัตวเลี้ยงวา ขอมูลออก 

  

ช่ือนักเรียน ชนิดสัตวเล้ียง 

ตะวัน 

จันทรา 
ดารา 

เมฆา 
เวหา 

สุนัข 

แมว 
กระตาย 

ปลา 
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4. จากนั้นครูใหนักเรียนเขียนเซตของคูอันดับแสดงการจับคูชื่อนักเรียนกับชนิดสัตวเลี้ยงท่ี
นักเรียนคนนั้นเลือก โดยใหสมาชิกตัวหนาของคูอันดับเปนชื่อนักเรียน และสมาชิกตัวหลัง
ของคูอันดับเปนชนิดสัตวเลี้ยง  

 แนวคําตอบ 
{(ตะวัน, สุนัข), (จันทรา, กระตาย), (ดารา, ปลา), (เมฆา, สุนัข), (เวหา, แมว)} 

5. ครูอธิบายเก่ียวกับบทนิยามของฟงกชัน จะไดวาการจับคูในขอ 4 เปนฟงกชัน เนื่องจาก 
สมาชิกตัวหนาแตละตัวจับคูกับสมาชิกตัวหลังเพียงตัวเดียว ซ่ึงมี {ตะวัน, จันทรา, ดารา, 
เมฆา, เวหา} เปนโดเมนของฟงกชัน และ {สุนัข, แมว, กระตาย, ปลา} เปนเรนจของ
ฟงกชัน 

หมายเหตุ 
• ในแนวทางการดําเนินกิจกรรมขอ 1 ครูอาจเปลี่ยนสิ่งท่ีใหนักเรียนเลือกเปนสิ่งอ่ืน เชน 

ความสูงของนักเรียน ขนาดของรองเทาของนักเรียน  
• หลังจากแนวทางการดําเนินกิจกรรมขอ 5 แลวครูอาจใหนักเรียนพิจารณาเพ่ิมเติมวา ถา

กําหนดใหนักเรียน 1 คน เลือกชนิดสัตวเลี้ยงไดมากกวา 1 ชนิด เซตของคูอันดับท่ีไดจะ
เปนฟงกชันหรือไม 

 

 
ประเด็นสําคัญเกี่ยวกับเนื้อหาและส่ิงท่ีควรตระหนักเกี่ยวกับการสอน 

• ความรูเก่ียวกับความสัมพันธระหวางระยะเวลาในการค่ัวกาแฟกับอุณหภูมิของเมล็ดกาแฟ
ซ่ึงเปนฟงกชัน ท่ีนําเสนอไวในเกริ่นนําของบทท่ี 2 ฟงกชัน ของหนังสือเรียนรายวิชา
พ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 5 มีไวเพ่ือเชื่อมโยงความรูเก่ียวกับฟงกชันกับชีวิตจริง 
ครูอาจใหนักเรียนศึกษาขอมูลเพ่ิมเติมจากคลิปวีดิทัศนใน https://youtu.be/F2zA8YB2B_M 
เพ่ือใหนักเรียนเห็นความสําคัญของฟงกชันในชีวิตจริง ซ่ึงในคลิปวีดิทัศนกลาวถึง
ความสัมพันธท่ีมีการใหความรอนในการค่ัวเมล็ดกาแฟเปนตัวแปรตน และระยะเวลาใน
การค่ัวเมล็ดกาแฟเปนตัวแปรตาม ซ่ึงเม่ือพิจารณากราฟของความสัมพันธดังกลาวแลวจะ
เห็นวาความสัมพันธดังกลาวเปนฟงกชัน 

  

https://youtu.be/F2zA8YB2B_M
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• หนังสือเรียนรายวิชาเพ่ิมเติมคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 4 นําเสนอฟงกชันโดยกลาวถึง
ผลคูณคารทีเซียนและความสัมพันธ แตในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้น
มัธยมศึกษาปท่ี 5 จะไมไดนําเสนอฟงกชันในแนวทางดังกลาว แตจะกลาวถึงฟงกชันโดย
ไมไดนิยามความสัมพันธ 

• การตรวจสอบการเปนฟงกชันของ f  ท่ีเขียนอยูในรูปเซตแบบแจกแจงสมาชิก ซ่ึงมี
สมาชิกเปนคูอันดับนั้น นักเรียนอาจทําไดโดยพิจารณาตามบทนิยามท่ี 1 ดังแสดงในตัวอยาง
ท่ี 1 หรือใชแผนภาพ ดังแสดงในตัวอยางท่ี 2  

• ในการหาคาของฟงกชัน ครูควรใหนักเรียนระมัดระวังกรณีท่ี x  ไมเปนสมาชิกของโดเมนของ

ฟงกชัน เชน จากตัวอยางท่ี 5 ขอ 2 กําหนด ( ) 2
3

g x
x

=
+

 นั่นคือ { }3gD = − −  จะไดวา 

ไมนิยาม ( )3g −  เนื่องจาก 3 gD− ∉   

• ในกรณีท่ีโดเมนและเรนจของฟงกชันเปนสับเซตของเซตของจํานวนจริง การกําหนดฟงกชัน
มักใชวิธีบอกเง่ือนไขในรูปสมการท่ีแสดงความสัมพันธระหวางตัวแปรตน x  กับตัวแปรตาม y  

แทนการกําหนดในรูปเซตของคูอันดับ กรณีนี้ จะเขียน ( )y f x=  แทน ( ),x y f∈  และ

เรียก y  วาเปนคาของฟงกชัน f  ท่ี x  ใชสัญลักษณ ( )f x  เชน การกําหนดฟงกชัน 

( ){ }, 3 2f x y y x= = +  เพ่ือความสะดวกจะเขียนเพียง 3 2y x= +  หรือ ( ) 3 2f x x= +   

• การตรวจสอบการเปนฟงกชันของ f  ท่ีเขียนอยูในรูปเซตแบบบอกเง่ือนไข นักเรียนอาจ
ทําไดโดยการพิจารณาจากกราฟของสมการท่ีเปนเง่ือนไข ซ่ึงเม่ือลากเสนขนานกับแกน Y  
ถาไมมีเสนขนานกับแกน Y  เสนใดตัดกราฟของสมการท่ีกําหนดใหมากกวา 1 จุด แลวเซต
นั้นจะเปนฟงกชัน (ดังแสดงในตัวอยางท่ี 8) แตถามีเสนขนานกับแกน Y  อยางนอย 1 เสน
ตัดกราฟของสมการท่ีกําหนดใหมากกวา 1 จุด แลวเซตนั้นจะไมเปนฟงกชัน (ดังแสดงใน
ตัวอยางท่ี 9)  อยางไรก็ตาม นอกจากวิธีดังกลาวแลว ยังสามารถตรวจสอบการเปนฟงกชัน
โดยใชบทนิยาม 1 ซ่ึงจะอธิบายเพ่ิมเติมในหัวขอความรูเพ่ิมเติมสําหรับครู ของคูมือครู
รายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 5 

• ในการสอนเก่ียวกับกราฟของฟงกชัน ครูควรเปดโอกาสใหนักเรียนไดลงมือเขียนกราฟดวย
ตนเองพรอมท้ังสรุปวิธีเขียนกราฟ และเม่ือนักเรียนมีความเขาใจเก่ียวกับกราฟของฟงกชัน
ดีแลว ครูอาจใหนักเรียนใชเทคโนโลยีเปนเครื่องมือชวยในการเขียนกราฟ 
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 ความเขาใจคลาดเคล่ือน 

• นักเรียนมักเขาใจผิดวา ( )f x  เปนสัญลักษณแทนฟงกชัน ท้ังนี้ ครูควรเนนย้ําวา ( )f x  

เปนสัญลักษณซ่ึงใชแทนคาของฟงกชัน f  ท่ี x   เชน ( )2f  เปนสัญลักษณซ่ึงใชแทนคา

ของฟงกชัน f  เม่ือ 2x =  นอกจากนี้ ( )f x  ยังใชแทนการเขียนฟงกชันแบบบอกเง่ือนไข 

เชน ( ) 2 1f x x= +  

 

ฟงกชันเชิงเสน 

 

 
ประเด็นสําคัญเกี่ยวกับเนื้อหาและส่ิงท่ีควรตระหนักเกี่ยวกับการสอน 

• เนื้อหาเก่ียวกับกราฟของฟงกชันเชิงเสนในบทนี้ ไมไดมุงเนนใหนักเรียนเขียนกราฟของฟงกชัน
เชิงเสนท่ีกําหนดใหเพียงอยางเดียว แตครูควรสนับสนุนใหนักเรียนใชกราฟของฟงกชันเชิงเสน
ในการแกปญหา เชน ตัวอยางท่ี 15 ครูควรใชเทคโนโลยีเปนเครื่องมือชวยในการเขียนกราฟ ซ่ึง
ไดเปนดังนี้  

เนื่องจากฟงกชันแสดงกําไร (ขาดทุน) ของรานถายเอกสาร เม่ือ x  เปนจํานวนแผนท่ี
ถายเอกสารใน 1 วัน คือ ( ) 0.23 450f x x= −  

เขียนกราฟของฟงกชันแสดงกําไร (ขาดทุน) ของรานถายเอกสาร ไดดังนี้ 

 
 
จากกราฟ เม่ือ 1,956.52x ≥  จะไดวา ( ) 0f x ≥   

ดังนั้น รานถายเอกสารจะตองรับจางถายเอกสารอยางนอย 1,957 แผน จึงจะไมขาดทุน 



      
   
   

  บทท่ี 2 | ฟงกชัน  

 คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 5  43 
 

 

สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

 
ประเด็นสําคัญเกี่ยวกับแบบฝกหัด 

• การเขียนกราฟของฟงกชันท่ีกําหนดให ตองคํานึงถึงโดเมนของฟงกชันดวย เชน ใน
แบบฝกหัด 2.2 ขอ 3, 5, 6, 7 และ 8  

 

 
กิจกรรม : สํารวจกราฟของฟงกชันเชิงเสน 

จุดมุงหมายของกิจกรรม 
กิจกรรมนี้ใชเพ่ือเสริมความเขาใจของนักเรียนเก่ียวกับกราฟของฟงกชันเชิงเสน 

แนวทางการดําเนินกิจกรรม   
1. ครูจับคูนักเรียนแบบคละความสามารถ จากนั้นเปดเว็บไซต ipst.me/10303 
2. ครูใหนักเรียนแตละคูคลิกลากปุมบนสไลเดอร a  และ b  เพ่ือสํารวจกราฟของฟงกชัน 

y ax b= +  เม่ือ a  และ b  เปนจํานวนจริง วาการเปลี่ยนแปลงของ a  และ b  มีผลอยางไร
ตอการเปลี่ยนแปลงลักษณะของกราฟในกรณีตาง ๆ ดังนี้ 
• กรณี 0a >  และ a  มากข้ึน  เม่ือ b  คงท่ี 

แนวคําตอบ  กราฟจะเบนเขาหาแกน Y  
• กรณี 0a >  และ a  นอยลง  เม่ือ b  คงท่ี 

แนวคําตอบ  กราฟจะเบนเขาหาแกน X  
• กรณี 0a <  และ a  มากข้ึน  เม่ือ b  คงท่ี 

แนวคําตอบ  กราฟจะเบนเขาหาแกน X  
• กรณี 0a <  และ a  นอยลง  เม่ือ b  คงท่ี 

แนวคําตอบ  กราฟจะเบนเขาหาแกน Y  
• กรณี a  คงท่ี  เม่ือ b  มากข้ึน 

แนวคําตอบ  กราฟจะเลื่อนข้ึนตามแนวแกน Y  
• กรณี a  คงท่ี  เม่ือ b  นอยลง 

แนวคําตอบ  กราฟจะเลื่อนลงตามแนวแกน Y  
3. ครูและนักเรียนรวมกันอภิปรายเก่ียวกับผลท่ีไดจากการสํารวจในขอ 2 

 

http://ipst.me/10303
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หมายเหตุ 
• เม่ือนักเรียนทํากิจกรรมนี้แลว ครูควรเชื่อมโยงกับแบบฝกหัด 2.2 ขอ 1 และนําไปใชในการ

พิจารณากราฟของฟงกชันเชิงเสนตาง ๆ  
• กิจกรรมนี้มีไวเพ่ือใหนักเรียนเขาใจกราฟของฟงกชันเชิงเสนดีข้ึน ท้ังนี้ ครูไมควรวัดผล

ประเมินผลการเรียนรูท่ีเนนใหนักเรียนจดจําแตละกรณี 

 

ฟงกชันกําลังสอง 

 

 
ประเด็นสําคัญเกี่ยวกับเนื้อหาและส่ิงท่ีควรตระหนักเกี่ยวกับการสอน 

• ครูควรทบทวนการจัดรูปสมการกําลังสองท่ีอยูในรูป 2y ax bx c= + +  เม่ือ ,a b  และ c  เปน

จํานวนจริงใด ๆ และ 0a ≠  ใหอยูในรูป  ( )2y a x h k= − +   โดยอาศัยการจัดบางสวนของ

สมการใหอยูในรูปกําลังสองสมบูรณ เพ่ือทําใหหาจุดยอดของกราฟหรือจุด ( ),h k  ไดงายข้ึน 

ซ่ึงจะเปนประโยชนในการเขียนกราฟ ดังแสดงในตัวอยางท่ี 17 และ 18 
• เนื้อหาเก่ียวกับกราฟของฟงกชันกําลังสองในบทนี้ ไมไดมุงเนนใหนักเรียนเขียนกราฟของ

ฟงกชันกําลังสองท่ีกําหนดใหเพียงอยางเดียว แตครูควรสนับสนุนใหนักเรียนใชกราฟของ
ฟงกชันกําลังสองในการแกปญหา เชน ตัวอยางท่ี 18 ครูควรใชเทคโนโลยีเปนเครื่องมือชวย
ในการเขียนกราฟของ ( ) 2 2 3, 0f t t t t= − + + ≥  ซ่ึงไดเปนดังนี้ 
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จากกราฟ จะไดวาเม่ือเวลาผานไป 1 วินาที ลูกบอลจะอยูท่ีตําแหนงท่ีสูงท่ีสุดจากพ้ืนดิน
โดยลูกบอลจะอยูสูงจากพ้ืนดิน 4 ฟุต และลูกบอลจะตกถึงพ้ืนดินเม่ือเวลาผานไป 3 วินาที 

 

 
กิจกรรม : สํารวจกราฟของฟงกชันกําลังสอง  

จุดมุงหมายของกิจกรรม 
กิจกรรมนี้ใชเพ่ือเสริมความเขาใจของนักเรียนเก่ียวกับกราฟของฟงกชันกําลังสอง 

แนวทางการดําเนินกิจกรรม   
1. ครูจับคูนักเรียนแบบคละความสามารถ จากนั้นเปดเว็บไซต ipst.me/10304 

2. ครูใหนักเรียนแตละคูคลิกลากปุมบนสไลเดอร ,a h  และ k  เพ่ือสํารวจกราฟของฟงกชัน 

( )2y a x h k= − +  เม่ือ ,a h  และ k  เปนจํานวนจริง วาการเปลี่ยนแปลงของ ,a h  และ 

k  มีผลอยางไรตอการเปลี่ยนแปลงลักษณะของกราฟในกรณีตาง ๆ ดังนี้ 

 

http://ipst.me/10304
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• กรณี 0a >  โดยท่ี h  และ k  คงท่ี  แต a  มากข้ึนหรือนอยลง   
แนวคําตอบ 

เม่ือ a  มากข้ึน จะไดกราฟเปนเสนโคงหงายท่ีกวางข้ึน แตเม่ือ a  นอยลง จะได
กราฟเปนเสนโคงหงายท่ีแคบลง 

• กรณี 0a <  โดยท่ี h  และ k  คงท่ี  แต a  มากข้ึนหรือนอยลง 
แนวคําตอบ 

เม่ือ a  มากข้ึน จะไดกราฟเปนเสนโคงคว่ําท่ีกวางข้ึน แตเม่ือ a  นอยลง จะได
กราฟเปนเสนโคงคว่ําท่ีแคบลง 

• กรณี 0a >  โดยท่ี a  และ h  คงท่ี  แต k  มากข้ึนหรือนอยลง 
แนวคําตอบ 

เม่ือ k  มากข้ึน จะไดกราฟเปนเสนโคงหงายท่ีกวางเทาเดิมท่ีเลื่อนข้ึนตาม
แนวแกน Y  แตเม่ือ k  นอยลง จะไดกราฟเปนเสนโคงหงายท่ีกวางเทาเดิมท่ีเลื่อนลง
ตามแนวแกน Y  

• กรณี 0a >  โดยท่ี a  และ k  คงท่ี  แต h  มากข้ึนหรือนอยลง 
แนวคําตอบ 

เม่ือ h  มากข้ึน จะไดกราฟเปนเสนโคงหงายท่ีกวางเทาเดิมท่ีเลื่อนไปทางขวา
ตามแนวแกน X  แตเม่ือ h  นอยลง จะไดกราฟเปนเสนโคงหงายท่ีกวางเทาเดิมท่ี
เลื่อนไปทางซายตามแนวแกน X  

• กรณี 0a <  โดยท่ี a  และ h  คงท่ี  แต k  มากข้ึนหรือนอยลง 
แนวคําตอบ 

เม่ือ k  มากข้ึน จะไดกราฟเปนเสนโคงคว่ําท่ีกวางเทาเดิมท่ีเลื่อนข้ึนตาม
แนวแกน Y  แตเม่ือ k  นอยลง จะไดกราฟเปนเสนโคงคว่ําท่ีกวางเทาเดิมท่ีเลื่อนลง
ตามแนวแกน Y  

• กรณี 0a <  โดยท่ี a  และ k  คงท่ี  แต h  มากข้ึนหรือลดลง 
แนวคําตอบ 

เม่ือ h  มากข้ึน จะไดกราฟเปนเสนโคงคว่ําท่ีกวางเทาเดิมท่ีเลื่อนไปทางขวาตาม
แนวแกน X  แตเม่ือ h  นอยลง จะไดกราฟเปนเสนโคงคว่ําท่ีกวางเทาเดิมท่ีเลื่อนไป
ทางซายตามแนวแกน X  

3. ครูและนักเรียนรวมกันอภิปรายเก่ียวกับผลท่ีไดจากการสํารวจในขอ 2 
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หมายเหตุ 
• ผลท่ีไดในขอ 2 ท่ีเก่ียวกับการกวางข้ึนหรือแคบลงของกราฟนั้น เปนการพิจารณาท่ีสเกล

เดียวกัน 
• เม่ือนักเรียนทํากิจกรรมนี้แลว ครูควรเชื่อมโยงกับแบบฝกหัด 2.3 ขอ 1 และนําไปใชในการ

พิจารณากราฟของฟงกชันกําลังสองตาง ๆ  
• กิจกรรมนี้มีไวเพ่ือใหนักเรียนเขาใจกราฟของฟงกชันกําลังสองดีข้ึน ท้ังนี้ ครูไมควรวัดผล

ประเมินผลการเรียนรูท่ีเนนใหนักเรียนจดจําแตละกรณี 

 

ฟงกชันเอกซโพเนนเชียล 

 

 
ประเด็นสําคัญเกี่ยวกับเนื้อหาและส่ิงท่ีควรตระหนักเกี่ยวกับการสอน 

• ในกรณีท่ีมีนักเรียนถามวาฟงกชัน เชน ( ) 2 4 15 2 , 3 , 5 2, 4
5

x
x x xy y y y+  = = = + = − + 

 
 

เปนฟงกชันเอกซโพเนนเชียลหรือไม ครูควรอธิบายวาเม่ือพิจารณาตามบทนิยามในหนังสือเรียน
รายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 5 จะไดวา ฟงกชันเหลานี้ไมเปนฟงกชัน
เอกซโพเนนเชียล แตเม่ือศึกษาจากตําราอ่ืน ๆ ท่ีนิยามแตกตางไป อาจเรียกฟงกชันเหลานี้
วาเปนฟงกชันเอกซโพเนนเชียล นอกจากนี้การพิจารณาวาเปนฟงกชันเอกซโพเนนเชียล
หรือไม ไมใชจุดเนนของบทนี้  

• เนื่องจากเรนจของฟงกชันเอกซโพเนนเชียล คือ +
  ดังนั้น กราฟของฟงกชันเอกซโพเนนเชียล

อยูเหนือแกน X  เสมอ  
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กิจกรรม : สํารวจกราฟของฟงกชันเอกซโพเนนเชียล  

จุดมุงหมายของกิจกรรม 

กิจกรรมนี้ใชเพ่ือเสริมความเขาใจของนักเรียนเก่ียวกับกราฟของฟงกชันเอกซโพเนนเชียล 

แนวทางการดําเนินกิจกรรม 
1. ครูจับคูนักเรียนแบบคละความสามารถ จากนั้นใหนักเรียนเปดเว็บไซต  ipst.me/9046 

2. ครูใหนักเรียนแตละคูสํารวจกราฟของฟงกชัน ( ) 2xf x =  โดย 

1) คลิกท่ีรูปสี่เหลี่ยมหนา Show f  เพ่ือใหเครื่องหมาย  ปรากฏ 
2) คลิกลากปุมบนสไลเดอร x  แลวพิจารณาวา 

• เม่ือ x  เปลี่ยนจากนอยไปมาก คาของ ( )f x  เปลี่ยนแปลงไปอยางไร 

แนวคําตอบ   
เม่ือ x  เปลี่ยนจากนอยไปมาก คาของ ( )f x  จะเพ่ิมข้ึน 

• เม่ือ x  เปนจํานวนจริงบวกและเพ่ิมข้ึน คาของ ( )f x  เปลี่ยนแปลงไปอยางไร 

แนวคําตอบ   
เม่ือ x  เปนจํานวนจริงบวกและเพ่ิมข้ึน คาของ ( )f x  จะเพ่ิมข้ึนอยาง

รวดเร็วและไมมีท่ีสิ้นสุด 

• เม่ือ x  เปนจํานวนจริงลบและลดลง คาของ ( )f x  เปลี่ยนแปลงไปอยางไร 

แนวคําตอบ   
เม่ือ x  เปนจํานวนจริงลบและลดลง คาของ ( )f x  จะคอย ๆ ลดลงจนเขา

ใกลศูนยแตไมเทากับศูนย 
3. ครูใหนักเรียนแตละคูสํารวจกราฟของฟงกชัน ( ) xf x a=  เม่ือ a  เปนคาอ่ืน ๆ ท่ีไมใช 2  

โดยใหนักเรียนคลิกลากปุมบนสไลเดอร a  แลวใชคําถามในขอ 2 เพ่ือสังเกตการเปลี่ยนแปลง
คาของ ( )f x   

 

  

http://ipst.me/9046
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แนวคําตอบ 
• เม่ือ x  เปลี่ยนจากนอยไปมาก คาของ ( )f x  จะเพ่ิมข้ึน  

• เม่ือ x  เปนจํานวนจริงบวกและเพ่ิมข้ึน คาของ ( )f x  จะเพ่ิมข้ึนอยางรวดเร็วและ 

ไมมีท่ีสิ้นสุด 

• เม่ือ x  เปนจํานวนจริงลบและลดลง คาของ ( )f x  จะคอย ๆ ลดลงจนเขาใกลศูนย

แตไมเทากับศูนย 
4. ครูและนักเรียนรวมกันอภิปรายเก่ียวกับขอสังเกตท่ีไดในขอ 2 และ 3   
5. ครูใหนักเรียนแตละคูปรับสไลเดอร a  จากนอยไปมาก เพ่ือสํารวจกราฟของฟงกชัน 

( ) xf x a=  แลวพิจารณาวา 

• เม่ือ a  เพ่ิมข้ึน ลักษณะของกราฟ ( ) xf x a=  เปลี่ยนแปลงไปอยางไร 

แนวคําตอบ  เม่ือ a  เพ่ิมข้ึน และ 0x >  กราฟจะเบนเขาหาแกน Y  
• กราฟตัดแกน Y  ท่ีจุดใด 

แนวคําตอบ  กราฟท้ังหมดตัดแกน Y  ท่ีจุด ( )0, 1  

6. ครูและนักเรียนรวมกันอภิปรายเก่ียวกับขอสังเกตท่ีไดในขอ 5 
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2.3 แนวทางการจัดกิจกรรมในหนังสือเรียน 

 
  กิจกรรม : ซอมบ้ีบุก  

สมมติวาเกิดเหตุการณซอมบี้บุกโรงเรียน เริ่มจากซอมบี้ 5 ตัว บุกเขามาในโรงเรียน และกําหนด 
ใหในแตละวัน ซอมบ้ีแตละตัวสามารถแพรเชื้อใหกับผูท่ียังไมไดรับเชื้อจํานวน 2 คน โดยผูท่ี
ไดรับเชื้อจะกลายเปนซอมบี้ดวย 

ข้ันตอนการปฏิบัติ 
1. จากสถานการณขางตน นักเรียนคิดวาจํานวนซอมบี้กับเวลามีความสัมพันธลักษณะใด 
2. จากสถานการณขางตน ใหนักเรียนเติมตารางดานลางใหสมบูรณ 

 
3. นําขอมูลในขอ 2 ไปเขียนกราฟโดยใหแกน X  แสดงเวลา (วัน) และแกน Y  แทนจํานวน

ซอมบี้ (ตัว) 
4. กราฟท่ีไดในขอ 3 มีลักษณะเปนอยางไร เพราะเหตุใด 
5. เขียนฟงกชันแสดงจํานวนซอมบี้ในแตละวัน 
6. สมมติประเทศไทยมีจํานวนประชากร 69,000,000 คน คนท้ังประเทศจะกลายเปนซอมบี้

ภายในเวลาเทาใด 
7. สมมติจํานวนประชากรโลกมีท้ังหมด 7,570,000,000 คน คนท้ังโลกจะกลายเปนซอมบี้

ภายในเวลาเทาใด 
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8. ถาตอนเริ่มตนมีซอมบี้ 12 ตัว และซอมบี้เคลื่อนท่ีเร็ว ทําใหซอมบี้แตละตัวสามารถแพรเชื้อ
ใหกับผูท่ียังไมไดรับเชื้อจํานวน 5 คนตอวัน  คนท้ังโลกจะกลายเปนซอมบี้ภายในเวลาเทาใด 

9. ถาใหนักเรียนเลือกระหวางสถานการณท่ีมีจํานวนซอมบี้เริ่มตนมาก ๆ โดยซอมบี้แตละตัว
เคลื่อนท่ีชา ทําใหแตละวันแพรเชื้อไดจํานวนไมมาก กับสถานการณท่ีมีจํานวนซอมบี ้
เริ่มตนนอย แตซอมบี้แตละตัวเคลื่อนท่ีเร็ว ทําใหแตละวันแพรเชื้อไดจํานวนมาก นักเรียน
จะเลือกสถานการณใด เพราะเหตุใด 
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เฉลยกิจกรรม : ซอมบ้ีบุก 

1. จํานวนซอมบี้ (y ตัว) กับเวลา (x วัน)  สัมพันธกันแบบฟงกชันเอกซโพเนนเชียล   
 หมายเหตุ  ในข้ันตอนนี้นักเรียนอาจยังไมไดคําตอบท่ีถูกตอง  
2. 

วันท่ี จํานวนซอมบ้ี (ตัว) 
0 5 
1 15 
2 45 
3 135 
4 405 
5 1,215 
6 3,645 
7 10,935 
8 32,805 
9 98,415 
10 295,245 

  
 

  



      
   
   

 บทท่ี 2 | ฟงกชัน  

 คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 5    53 
 

 

สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

 
3. 

 

4. กราฟท่ีไดมีลักษณะใกลเคียงกับกราฟของฟงกชันเอกซโพเนนเชียล ท่ีมีโดเมนของฟงกชันเปน 
{ }0∪}  เนื่องจากเม่ือ  x  เพ่ิมข้ึน  y  จะเปนสามเทาของจํานวนกอนหนา  

5. ( )5 3xy =  โดยท่ี x แทนเวลา (วัน) และ y แทนจํานวนซอมบี้ (ตัว) 

6. ใชเทคโนโลยีชวยในการคํานวณหาคา x ท่ีทําให ( )5 3 69,000,000x ≥  จะได 15x ≥  

ดังนั้น คนท้ังประเทศจะกลายเปนซอมบี้ภายในเวลา 15 วัน 

7. ใชเทคโนโลยีชวยในการคํานวณหาคา x ท่ีทําให ( )5 3 7,570,000,000x ≥  จะได 20x ≥  

ดังนั้น คนท้ังโลกจะกลายเปนซอมบี้ภายในเวลา 20 วัน 
8. ใชเทคโนโลยีชวยในการคํานวณหาคา x ท่ีทําให ( )12 6 7,570,000,000x ≥  จะได 12x ≥  

ดังนั้น คนท้ังโลกจะกลายเปนซอมบี้ภายในเวลา 12 วัน   
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9. นักเรียนอาจจะเลือกสถานการณใดก็ได แตไมวานักเรียนจะเลือกสถานการณใด นักเรียน
ควรใหเหตุผลประกอบคําตอบ เชน ซอมบี้ในสถานการณแรกจะแพรเชื้อไดชากวาใน
สถานการณท่ีสอง  โดยฟงกชันแสดงความสัมพันธระหวางเวลาและจํานวนซอมบี้จะอยูในรูป 

( )1 xy a b= +   เม่ือ  a  เปนจํานวนซอมบ้ีเริ่มตน และ  b  เปนจํานวนคนท่ีซอมบี้แพรเชื้อ

ใหตอวัน ดังนั้น ยิ่ง  b  มาก ซอมบี้ก็จะยิ่งเพ่ิมจํานวนไดเร็วมากข้ึน 
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แนวทางการจัดกิจกรรม : ซอมบ้ีบุก 

เวลาในการจัดกิจกรรม  50  นาที 

กิจกรรมนี้เสนอไวใหนักเรียนใชความรูเรื่องฟงกชัน เพ่ือแกปญหาในสถานการณท่ี
กําหนดให  โดยกิจกรรมนี้มีสื่อ/แหลงการเรียนรู  และข้ันตอนการดําเนินกิจกรรม ดังนี้ 

ส่ือ/แหลงการเรียนรู 
1. ใบกิจกรรม “ซอมบี้บุก”  
2. ยางวงขนาดเสนผานศูนยกลาง 2 – 3 นิ้ว  จํานวนเทากับจํานวนนักเรียนในหอง 

ข้ันตอนการดําเนินกิจกรรม  
1. ครูแจกใบกิจกรรม “ซอมบี้บุก” จากนั้นใหนักเรียนอานสถานการณท่ีกําหนดในใบกิจกรรม

ใหเขาใจ แลวใหนักเรียนตอบคําถามท่ีปรากฏในข้ันตอนการปฏิบัติขอ 1 โดยไมคํานึงถึง
ความถูกตองของคําตอบ 

2. ครูขออาสาสมัครจํานวน 5 คน และกําหนดใหนักเรียนกลุมนี้เปนซอมบี้ตามสถานการณ
เริ่มตน โดยนักเรียนกลุมนี้จะมียางวงใสไวท่ีขอมือคนละ 1 เสน ซ่ึงสมมติใหยางวงเปน
สัญลักษณแสดงการเปนซอมบี้  

3. ครูอธิบายเพ่ิมเติมวาวันนี้เปนวันแรกท่ีพบซอมบี้ติดเชื้อ ดังนั้นจึงกําหนดใหวันนี้เปนวันท่ี 0 
ซ่ึงมีซอมบี้จํานวน 5 ตัว 

4. ครูใหสัญญาณวาเปนวันท่ี 1 และจะเริ่มแพรเชื้อซอมบี้ จากนั้นครูแจกยางวงอีก 2 เสนให

นักเรียนแตละคนท่ีเปนซอมบี้ แลวใหนักเรียนท่ีเปนซอมบี้นํายางวงท่ีไดรับเพ่ิมไปใสไวท่ี

ขอมือของเพ่ือนตามเง่ือนไขในสถานการณท่ีกําหนด 

5. ครูถามนักเรียนวาในขณะนี้มีซอมบี้ในหองท้ังหมดก่ีตัว จากนั้นครูใหนักเรียนเติมจํานวน

ซอมบี้ของวันท่ี 1 ลงในตารางท่ีปรากฏในข้ันตอนการปฏิบัติขอ 2 

6. ครูใหนักเรียนทําซํ้าขอ 4 และ 5 สําหรับวันท่ี 2 และวันอ่ืน ๆ ท้ังนี้ข้ึนอยูกับจํานวนนักเรียน

ในหอง 

7. ครูใหนักเรียนเติมขอมูลลงในตารางท่ีปรากฏในข้ันตอนการปฏิบัติขอ 2 ใหสมบูรณ  จากนั้น
ครูและนักเรียนรวมกันตรวจสอบคําตอบ  

  



     
     
     

 บทท่ี 2 | ฟงกชัน   
 

  56 คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 5  
 

 

สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

8. ครูแบงนักเรียนเปนกลุม กลุมละ 3 – 4 คน แบบคละความสามารถ และใหนักเรียนแตละ
กลุมรวมกันปฏิบัติตามข้ันตอนการปฏิบัติขอ 3 – 9 ในใบกิจกรรม โดยใหนักเรียนแตละกลุม
ตอบคําถามและรวมกันตรวจสอบคําตอบทีละขอ โดยครูตองคํานึงถึงประเด็นสําคัญ
ตอไปนี้  
• ในการตอบคําถามขอ 5 ท่ีปรากฏในใบกิจกรรม จํานวนซอมบี้ในแตละวันจะหมายถึง

จํานวนซอมบี้ท่ีมีท้ังหมด ซ่ึงหาไดจากผลรวมของจํานวนซอมบี้ของวันกอนหนากับ
จํานวนคนท่ีกลายเปนซอมบี้ในวันนั้น  

เพ่ือใหนักเรียนเห็นแบบรูปของการเพ่ิมข้ึนของจํานวนซอมบี้ ครูควรสงเสริมให
นักเรียนเขียนขอมูลในตารางท่ีปรากฏในข้ันตอนการปฏิบัติขอ 2 เปนแบบรูป เชน  

วันท่ี จํานวนซอมบ้ี (ตัว) 

0 5 

1 ( ) ( )5 5 2 5 3+ =   

2 ( ) ( )215 15 2 5 3+ =  

3 ( ) ( )345 45 2 5 3+ =   

ซ่ึงจะทําใหนักเรียนเขาใจวาคําตอบท่ีไดคือ ( )5 3xy =  เชื่อมโยงกับสถานการณท่ี

กําหนดใหอยางไร  
• ในการหาฟงกชันท่ีใชเพ่ือตอบคําถามขอ 8 ท่ีปรากฏในใบกิจกรรม  ใหนักเรียนใชแนวคิด

เดียวกับการตอบคําถามขอ 5 ท่ีปรากฏในใบกิจกรรม 
• ในการตอบคําถามขอ 9 ท่ีปรากฏในใบกิจกรรม ครูควรพิจารณาความสมเหตุสมผล

ของคําตอบ เชน นักเรียนท่ีตองการใหจํานวนซอมบี้เพ่ิมข้ึนอยางรวดเร็ว ควรเลือก
สถานการณท่ีมีจํานวนซอมบี้เริ่มตนนอย แตซอมบี้แตละตัวเคลื่อนท่ีเร็ว ทําใหแตละ
วันแพรเชื้อไดจํานวนมาก  

หมายเหตุ   
ครูควรสงเสริมใหนักเรียนใชเทคโนโลยีเปนเครื่องมือชวยในการเขียนกราฟและการ

คํานวณ 
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กิจกรรม : สืบจากกราฟ 

ขจรชอบวิชาคณิตศาสตรจึงเก็บขอมูลตาง ๆ ในชีวิตตนเองโดยใชกราฟ วันหนึ่งขจรไดหายตัว 
ไป เม่ือนักสืบไปคนท่ีหองพักของขจร ไดพบกระดาษท่ีมีกราฟลักษณะตาง ๆ จํานวน 6 แบบ 
และขอความท่ีคาดวาเปนคําอธิบายประกอบแตละกราฟ จํานวน 6 ขอความ ซ่ึงเขียนแยกออก
จากกราฟ จึงทําใหไมสามารถทราบไดวาคําอธิบายใดคูกับกราฟได ดังรูป 
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ข้ันตอนการปฏิบัติ 
1. จับคูคําอธิบายกับกราฟท้ังหก พรอมท้ังกําหนดวาแกน X  และแกน Y  แทนอะไร  

ใหสอดคลองกับคําอธิบายกราฟ ในตารางดานลาง 

กราฟ คําอธิบาย แกน X  และแกน Y  

 

 
 

 

 
 

 
 

 

 

 

  

 

 
 

  

 

 
 

 

 
 

 
 

 
 

  

2. เขียนสถานการณท่ีอธิบายการหายตัวไปของขจร ใหสอดคลองกับกราฟและคําอธิบาย 
ในตาราง 
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เฉลยกิจกรรม : สืบจากกราฟ 

1. ตัวอยางคําตอบ   

กราฟ คําอธิบาย แกน X  และแกน Y  

 

ขจรคิดสูตรอาหารสุขภาพและ
ทําอาหารขายเปนงานอดิ เรก 
โดยใชเวลากับงานอดิเรกมากข้ึน
เรื่อย ๆ 

แกน X  แทน เวลาท่ีผานไป 
แกน Y  แทน เวลาท่ีใชกับงานอดิเรก 

 

ขจรไมคอยมีเวลาออกไปพบ
เพ่ือน ทําใหเพ่ือนสนิทนอยลง
เรื่อย ๆ 

แกน X  แทน เวลาท่ีผานไป 
แกน Y  แทน จํานวนเพ่ือนสนิท 

 

ขจรใชเวลากับครอบครัวอยาง
สมํ่าเสมอและไดแรงสนับสนุน
จากครอบครัวอยางสมํ่าเสมอ 

แกน X  แทน เวลาท่ีผานไป 
แกน Y  แทน เวลาท่ีใชกับครอบครัว 

 

ขจรมีน้ํ าหนักตัวมากข้ึน เม่ือ
หมอแนะนําใหลดน้ําหนัก เขาจึง
เริ่มออกกําลังกายและคิดสูตร
อาหารเพ่ือสุขภาพ ทําใหน้ําหนัก
ตัวลดลง 

แกน X  แทน เวลาท่ีผานไป 
แกน Y  แทน น้ําหนักตัว 

 

ขจรมีความพอใจในงานท่ีทํา
ลดลงเรื่อย ๆ และรูสึกอ่ิมตัวกับ
การเขียนโปรแกรม 

แกน X  แทน เวลาท่ีผานไป 
แกน Y  แทน ความพอใจในงานท่ีทํา 

 

เกมท่ีขจรเขียนโปรแกรมไดรับ
ความนิยมสูง ทําใหรายไดขจร
เพ่ิมข้ึนอยางรวดเร็ว และเงินใน
บัญชีเพ่ิมข้ึนอยางรวดเร็ว 

แกน X  แทน เวลาท่ีผานไป 
แกน Y  แทน เงินในบัญชี 

 
หมายเหตุ 
กราฟท่ีกําหนดใหในกิจกรรมนี้อาจเปนกราฟเสนแนวโนมของฟงกชันท่ีไมตอเนื่อง 
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2. ตัวอยางคําตอบ 
ขจรเปนนักเขียนโปรแกรม ใชเวลาสวนใหญนั่งทํางานหนาจอคอมพิวเตอร ทําใหขจรมี
น้ําหนักตัวมากข้ึน หลายปกอนหมอแนะนําใหขจรลดน้ําหนัก ขจรจึงเริ่มออกกําลังกาย
และคิดสูตรอาหารเพ่ือสุขภาพและทําอาหารขายเปนงานอดิเรก โดยมีครอบครัวชวยชิม
อาหารท่ีทําและใหความเห็นเพ่ือปรับปรุงสูตรอาหาร ขจรไมคอยมีเวลาออกไปพบเพ่ือน 
ทําใหเพ่ือนสนิทนอยลงเรื่อย ๆ  ปท่ีแลวเกมท่ีขจรเขียนโปรแกรมไดรับความนิยมสูง ทําให
รายไดขจรเพ่ิมข้ึนอยางรวดเร็ว  ขจรรูสึกอ่ิมตัวกับการเขียนโปรแกรมจึงตัดสินใจขายลิขสิทธิ์
เกมใหกับบริษัทใหญแหงหนึ่ง และไดเงินมากอนหนึ่ง เม่ือเพ่ือนไดขาววาขจรร่ํารวยมาก ก็เริ่ม
ติดตอมาเพ่ือหวังจะขอเงิน ดวยแรงสนับสนุนจากครอบครัวอยางสมํ่าเสมอมาโดยตลอด 
ทําใหขจรม่ันใจในสูตรอาหารเพ่ือสุขภาพของตนเอง ขจรจึงตัดสินใจชวนครอบครัวไป
ตางประเทศอยางเงียบ ๆ และนําเงินกอนท่ีไดไปเปดรานอาหารเพ่ือสุขภาพท่ีนั่น 
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แนวทางการจัดกิจกรรม : สืบจากกราฟ 

เวลาในการจัดกิจกรรม  30  นาที 

กิจกรรมนี้เสนอไวใหนักเรียนใชความรูเรื่องฟงกชัน เพ่ือแกปญหาในสถานการณท่ีกําหนดให  
โดยกิจกรรมนี้มีสื่อ/แหลงการเรียนรู  และข้ันตอนการดําเนินกิจกรรม ดังนี ้

ส่ือ/แหลงการเรียนรู 
ใบกิจกรรม “สืบจากกราฟ”  

ข้ันตอนการดําเนินกิจกรรม 
1. ครูแบงนักเรียนเปนกลุม กลุมละ 3 – 4 คน แบบคละความสามารถ 
2. ครูแจกใบกิจกรรม “สืบจากกราฟ” จากนั้นใหนักเรียนอานสถานการณท่ีกําหนดในใบกิจกรรม

ใหเขาใจ ท้ังนี้ ครูควรชี้แจงเพ่ิมเติมวากราฟท่ีกําหนดใหในกิจกรรมนี้อาจเปนกราฟเสนแนวโนม
ของฟงกชันท่ีไมตอเนื่อง เชน เม่ือแกน X   เปนเวลาท่ีผานไป และแกน Y  เปนจํานวนเพ่ือน
สนิท ซ่ึงจํานวนเพ่ือนสนิทเปนจํานวนเต็มบวก จะไดวากราฟท่ีไดจะมีลักษณะเปนจุด  

3. ครูเลือกตัวแทนนักเรียนเพ่ือการจับคูคําอธิบายกับกราฟประมาณ 1 – 2 ตัวอยาง 
4. เม่ือนักเรียนเขาใจการจับคูคําอธิบายกับกราฟแลว ครูใหนักเรียนตอบคําถามท่ีปรากฏใน

ข้ันตอนการปฏิบัติขอ 1 โดยคําตอบมีไดหลากหลาย ซ่ึงครูควรคํานึงถึงความถูกตองตาม
ลักษณะของกราฟในแตละฟงกชัน  

5. จากคําตอบท่ีไดในข้ันตอนการปฏิบัติขอ 1 ครูใหนักเรียนตอบคําถามท่ีปรากฏในข้ันตอนการ
ปฏิบัติขอ 2   

6. ครูใหนักเรียนแตละกลุมนําเสนอคําตอบท่ีไดจากข้ันตอนการปฏิบัติกิจกรรมขอ 1 และ 2 
โดยเนนย้ําใหเชื่อมโยงกับกราฟท่ีเลือก แลวใหนักเรียนกลุมอ่ืน ๆ รวมกันอภิปรายเก่ียวกับ
ความสมเหตุสมผลของคําตอบท่ีนําเสนอ 
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2.4 การวัดผลประเมินผลระหวางเรียน 
การวัดผลระหวางเรียนมีเปาหมายเพ่ือปรับปรุงการเรียนรูและพัฒนาการเรียนการสอน และ
ตรวจสอบนักเรียนแตละคนวามีความรูความเขาใจในเรื่องท่ีครูสอนมากนอยเพียงใด  การใหนักเรียน
ทําแบบฝกหัดเปนแนวทางหนึ่งท่ีครูอาจใชเพ่ือประเมินผลดานความรูระหวางเรียนของนักเรียน  
ซ่ึงหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 5  ไดนําเสนอแบบฝกหัดท่ี
ครอบคลุมเนื้อหาท่ีสําคัญของแตละบทไว  สําหรับในบทท่ี 2 ฟงกชัน ครูอาจใชแบบฝกหัดเพ่ือ
วัดผลประเมินผลความรูในแตละเนื้อหาไดดังนี้ 

เนื้อหา แบบฝกหัด 

ฟงกชัน คาของฟงกชัน โดเมนและเรนจของฟงกชัน 2.1 ขอ 1 – 7 

ฟงกชันเชิงเสนและกราฟของฟงกชันเชิงเสน 2.2 ขอ 1 – 2  

การใชฟงกชันเชิงเสนและกราฟของฟงกชันเชิงเสนในการแกปญหา 2.2 ขอ 3 – 8 

ฟงกชันกําลังสองและกราฟของฟงกชันกําลังสอง 2.3 ขอ 1 – 2  

การใชฟงกชันกําลังสองและกราฟของฟงกชันกําลังสอง 
ในการแกปญหา 

2.3 ขอ 3 – 5 

ฟงกชันข้ันบันไดและกราฟของฟงกชันข้ันบันได 2.4 ขอ 1 

การใชฟงกชันข้ันบันไดและกราฟของฟงกชันข้ันบันได 
ในการแกปญหา 

2.4 ขอ 2 – 4 

ฟงกชันเอกซโพเนนเชียลและกราฟของฟงกชันเอกซโพเนนเชียล 2.5 ขอ 1 

การใชฟงกชันเอกซโพเนนเชียลและกราฟของฟงกชัน 
เอกซโพเนนเชียลในการแกปญหา 

2.5 ขอ 2 – 3 
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2.5 การวิเคราะหแบบฝกหัดทายบท 
หนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 5 มีจุดมุงหมายวา เม่ือนักเรียนได
เรียนจบบทท่ี 2 ฟงกชัน แลวนักเรียนสามารถ 

1. หาโดเมนและเรนจ และเขียนกราฟของฟงกชัน 
2. ใชความรูเก่ียวกับฟงกชันในการแกปญหา 

ซ่ึงหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 5  ไดนําเสนอแบบฝกหัดทายบท
ท่ีประกอบดวยโจทยเพ่ือตรวจสอบความรูหลังเรียน โดยมีวัตถุประสงคเพ่ือวัดความรูความเขาใจ
ของนักเรียนตามจุดมุงหมาย ซ่ึงประกอบดวยโจทยฝกทักษะท่ีมีความนาสนใจและโจทยทาทาย  
ครูอาจเลือกใชแบบฝกหัดทายบทวัดความรูความเขาใจของนักเรียนตามจุดมุงหมายของบทเพ่ือ
ตรวจสอบวานักเรียนมีความสามารถตามจุดมุงหมายเม่ือเรียนจบบทเรียนหรือไม 

ท้ังนี้ แบบฝกหัดทายบทแตละขอในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 5 
บทท่ี 2 ฟงกชัน สอดคลองกับจุดมุงหมายของบทเรียน ดังนี้ 

จุดมุงหมาย แบบฝกหัดทายบทขอท่ี 

1.  หาโดเมนและเรนจ และเขียนกราฟของฟงกชัน 4 1) – 4) 

 5 1) – 6) 

 6 1) – 6) 

 11 1)* 

 15 3) 

 16 2), 4) 

 17*  

 18*  

 22 2) 

 23 1) 

 24 1) 

 25 1) 
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จุดมุงหมาย แบบฝกหัดทายบทขอท่ี 

1.  หาโดเมนและเรนจ และเขียนกราฟของฟงกชัน (ตอ) 26 1) 

 28 1) 

2.  ใชความรูเก่ียวกับฟงกชันในการแกปญหา 7  

 8 1) – 3) 

 9  

 10 1) – 3) 

 11 1)* – 2) 

 12 1) – 4) 

 13 1) – 2) 

 15 1) – 2), 4) – 5) 

 16 1), 3), 5) 

 17*  

 18*  

 19  

 20  

 21  

 22 1), 3) – 6) 

 23 2) – 4) 

 24 2) – 5) 

 25 2) – 5) 

 26 2) – 5) 

 27 1) – 5) 

 28 2) – 4) 
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จุดมุงหมาย แบบฝกหัดทายบทขอท่ี 

โจทยฝกทักษะ 1 1) – 4) 

 2 1) – 3) 

 3  

โจทยทาทาย 14  

หมายเหตุ 
 แบบฝกหัดทายบทขอ 11. 1), 17 และ 18 สอดคลองกับจุดมุงหมายของบทเรียนมากกวา 1 

จุดมุงหมาย 
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2.6 ความรูเพ่ิมเติมสําหรับครู  
• หนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 5 นําเสนอการตรวจสอบการ

เปนฟงกชันโดยการพิจารณาจากกราฟ อยางไรก็ตาม ยังสามารถตรวจสอบการเปน
ฟงกชันไดโดยใชบทนิยามของฟงกชัน (บทนิยาม 1) โดยให 1 2 1, ,x x y  และ 2y  เปน

จํานวนจริงใด ๆ ซ่ึง ( )1 1,x y r∈  และ ( )2 2,x y r∈  จะตองแสดงวา ถา 1 2x x=  แลว 

1 2y y=  เชน ในการตรวจสอบวา ( )1
1,

1
r x y y

x
 

= = 
+ 

 เปนฟงกชันหรือไม สามารถทํา

ไดดังนี้  
ให 1 2 1, ,x x y  และ 2y  เปนจํานวนจริงใด ๆ ซ่ึง ( ) ( )1 1 1 2 2 1, , ,x y r x y r∈ ∈  และ 1 2x x=   

จาก y   = 1
1x +

   

จะได 1y   = 
1

1
1x +

 

 1 1x +   = 
1

1
y

  

 1x   = 
1

1 1
y
−  

และ 2y   = 
2

1
1x +

 

 2 1x +   = 
2

1
y

  

 2x   = 
2

1 1
y

−  

เนื่องจาก 1x   = 2x   

จะได 
1

1 1
y
−  = 

2

1 1
y

−  

 
1

1
y

 = 
2

1
y

 

นั่นคือ 1y   = 2y   

ดังนั้น  1r   เปนฟงกชัน 

และการตรวจสอบวา ( ){ }2
2 , 2r x y x y= = −  เปนฟงกชันหรือไม สามารถทําไดดังนี้ 
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ให 1 2 1, ,x x y  และ 2y  เปนจํานวนจริงใด ๆ ซ่ึง ( ) ( )1 1 2 2 2 2, , ,x y r x y r∈ ∈  และ 1 2x x=   

จาก x  = 2 2y −   

จะได 1x   = 2
1 2y −   

และ  2x   = 2
2 2y −  

เนื่องจาก 1x   = 2x   

จะได 2
1 2y −  = 2

1 2y −  
 2

1y  = 2
2y  

นั่นคือ 1 2y y=  หรือ 1 2y y= −   

ดังนั้น  2r   ไมเปนฟงกชัน 

• การกําหนดรูปท่ัวไปของฟงกชันเอกซโพเนนเชียลในรูป ( ) xf x a=  สําหรับ x  ท่ีเปน

จํานวนจริงใด ๆ จําเปนตองเพ่ิมเง่ือนไขให 0a >  และ 1a ≠  เพราะถา 0a <  จะทําให

ฟงกชันดังกลาวไมนิยามสําหรับบางคาของ x  เชน เม่ือ 1a = −  และ 1
2

x =  จะไดวา 

( )
1
2

1 1
2

f   = − 
 

 ซ่ึงไมนิยาม สวนกรณีท่ี 1a =  เปนกรณีท่ีไมนาสนใจ เพราะจะไดฟงกชัน

คงตัว ( ) 1 1xf x = =   

• สําหรับฟงกชันเอกซโพเนนเชียลซ่ึงอยูในรูป ( ) xf x a=  เม่ือ 0a >  และ 1a ≠  นั้น  เม่ือให 

a e=  เ ม่ือ e  เปนสัญลักษณแทนจํานวนอตรรกยะจํานวนหนึ่ ง ซ่ึง มีคาประมาณ 
2.71828182846  จะได ( ) xf x e=  เรียกฟงกชันเอกซโพเนนเชียลนี้วาฟงกชันเอกซโพเนนเชียล

ธรรมชาติ (natural exponential function)  ท้ังนี้ มีการใชประโยชนของฟงกชันเอกซโพเนนเชียล
ธรรมชาติในการอธิบายพฤติกรรมของสิ่งตาง ๆ เชน 
o จํานวนแบคทีเรียเม่ือเวลาผานไป t  ชั่วโมง ซ่ึงหาไดจาก 

( ) 0
rtn t n e=   

เม่ือ ( )n t   แทน  จํานวนแบคทีเรียเม่ือเวลาผานไป t  ชั่วโมง 

 0n   แทน  จํานวนแบคทีเรียเม่ือเวลาเริ่มตน 

 r   แทน  อัตราการเพ่ิมข้ึนของจํานวนแบคทีเรียตอเวลา 
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o มูลคาของเงิน ณ เวลา t  ใด ๆ ซ่ึงหาไดจาก  
( ) 0

rtV t V e−=   

เม่ือ ( )V t   แทน  มูลคาของเงิน ณ เวลา t   

 0V   แทน   มูลคาของเงิน ณ เวลาเริ่มตน 

 r   แทน  อัตราเงินเฟอตอป 
o ปริมาณสารท่ีเหลืออยู จากการสลายตัวของสารกัมมันตรังสีท่ีมีครึ่งชีวิต h  วัน ซ่ึงหา

ไดจาก 
( ) 0

rtm t m e−=  

เม่ือ ( )m t   แทน  ปริมาณสารกัมมันตรังสีท่ีเหลืออยู เม่ือเวลาผานไป t  วัน 

 0m   แทน  ปริมาณสารกัมมันตรังสีท่ีเหลืออยู ณ จุดเริ่มตน 

และ  ln 2r
h

=    

• นอกจากจะกําหนดใหฟงกชัน ( ) xf x a=  เม่ือ 0a >  และ 1a ≠  เปนรูปท่ัวไปของฟงกชัน

เอกซโพเนนเชียล ตามท่ีระบุไวในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาป
ท่ี 5 แลว อาจพบหนังสือบางเลมกําหนดรูปท่ัวไปของฟงกชันเอกซโพเนนเชียลในรูป 

( ) xf x ab=  เม่ือ 0,a ≠ 0b >  และ 1b ≠  เชน ( ) ( )5 2 xf x =  และ ( ) 1
5

x

g x  = − 
 

  

ท้ังนี้ คาของ a  ท่ีแตกตางกันและคาของ b  ท่ีแตกตางกัน จะทําใหกราฟของ
ฟงกชันเอกซโพเนนเชียล ( ) xf x ab=  แตกตางกัน โดยเม่ือ 0a >  กราฟของฟงกชัน

เอกซโพเนนเชียลจะเวาบน (concave upward) ดังรูปท่ี 1 และเม่ือ 0a <  กราฟของฟงกชัน
เอกซโพเนนเชียลจะเวาลาง (concave downward) ดังรูปท่ี 2 
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รูปท่ี 1 

 

 
รูปท่ี 2 

 
และเม่ือ 1b >  กราฟของฟงกชันเอกซโพเนนเชียลจะเปนกราฟแสดงการเพ่ิมแบบชี้กําลัง 
(exponential growth) ดังรูปท่ี 3 แตเม่ือ 0 1b< <  กราฟจะแสดงการลดแบบชี้กําลัง 
(exponential decay) ดังรูปท่ี 4 
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รูปท่ี 3 

 

 
รูปท่ี 4 
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• ฟงกชันอุปสงค คือ ฟงกชันท่ีแสดงความสัมพันธระหวางปริมาณสินคาท่ีผูบริโภคยินดีซ้ือ
และราคาตอหนวยของสินคา ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 5 
กลาวถึงฟงกชันอุปสงค ( )D p  โดยท่ี ( )D p  คือปริมาณของสินคาท่ีผูบริโภคยินดีซ้ือเม่ือ

สินคานั้นมีราคา p  บาทตอหนวย กลาวคือ ฟงกชันอุปสงคมีราคาของสินคาตอหนวยเปน
ตัวแปรตน และมีปริมาณของสินคาท่ีผูบริโภคยินดีซ้ือเปนตัวแปรตาม หรือกลาวอีกนัยหนึ่ง
ไดวา ปริมาณของสินคาท่ีผูบริโภคยินดีซ้ือเปนฟงกชันของราคาตอหนวยของสินคา  ถาให x  
แทนปริมาณของสินคา จะไดสมการอุปสงค ( )x D p=  เชน ในตัวอยางท่ี 16 ของหนังสือ

เรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 5 กําหนดสมการอุปสงคของคุกก้ีคือ 
65 3x p= −   

ซ่ึงสามารถเขียนกราฟ โดยใชแกนนอนเปนแกนของราคา และใชแกนตั้งเปนแกนของ
ปริมาณสินคา จะไดกราฟของสมการอุปสงคของคุกก้ี ดังในรูปท่ี 5 
 

 
รูปท่ี 5  

 
จากรูปท่ี 5 จะเห็นวา เม่ือคุกก้ีมีราคา 10 บาทตอกลอง จะมีผูยินดีซ้ือคุกก้ี  

( )65 3 10 35x = − =  กลอง 

ถาเพ่ิมราคาของคุกก้ีเปนกลองละ 14 บาท จะมีผูยินดีซ้ือคุกก้ีลดลงเหลือ  

( )65 3 14 23x = − =  กลอง 
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แตถาลดราคาของคุกก้ีเปนกลองละ 8 บาท จะมีผูยินดีซ้ือคุกก้ีเพ่ิมเปน 

( )65 3 8 41x = − =  กลอง 

โดยท่ัวไป สมการอุปสงค ( )x D p=  เปนแบบจําลองพฤติกรรมของผูบริโภค คือเม่ือ

ราคาสินคาเพ่ิมข้ึนผูบริโภคจะซ้ือนอยลง และเม่ือราคาสินคาลดลงผูบริโภคจะซ้ือมากข้ึน 
ภายใตสมมติฐานวาตัวแปรอ่ืน ๆ (เชน รายไดหรือความชอบของผูบริโภค) คงท่ี 
 ในทางตรงกันขาม ฟงกชันอุปทานคือฟงกชันท่ีแสดงความสัมพันธระหวางปริมาณ
สินคาท่ีผูผลิตยินดีขายและราคาตอหนวยของสินคา ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน
คณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 5 กลาวถึงฟงกชันอุปทาน ( )S p  โดยท่ี ( )S p  คือปริมาณ

ของสินคาท่ีผูผลิตยินดีขายเม่ือสินคานั้นมีราคา p  บาทตอหนวย  ถาให x  แทนปริมาณของ

สินคาท่ีผูผลิตยินดีขาย จะไดสมการอุปทาน ( )x S p=  เชนในตัวอยางท่ี 16 ในหนังสือเรียน

รายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 5 กําหนดสมการอุปทานของคุกก้ีคือ 
2 15x p= +   

ซ่ึงสามารถเขียนกราฟของสมการอุปทานไดดังในรูปท่ี 6 
 

 
รูปท่ี 6 

 
จากรูปท่ี 6 จะเห็นวา เม่ือคุกก้ีมีราคา 10 บาทตอกลอง ผูขายยินดีขายคุกก้ี  

( )2 10 15 35x = + =  กลอง 
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ถาราคาคุกก้ีเพ่ิมเปนกลองละ 14 บาท ผูขายยินดีขายคุกก้ีมากข้ึนเปน  

( )2 14 15 43x = + =  กลอง 

แตถาราคาคุกก้ีลดเหลือกลองละ 8 บาท ผูขายยินดีขายคุกก้ีลดลงเปน  

( )2 8 15 31x = + =  กลอง 

โดยท่ัวไป สมการอุปทาน ( )x S p=  เปนแบบจําลองพฤติกรรมของผูผลิตหรือผูขาย 

คือเม่ือราคาสินคาเพ่ิมข้ึนผูขายจะตองการขายมากข้ึน และเม่ือราคาสินคาลดลงผูขายจะ
ตองการขายนอยลง  
 อยางไรก็ตาม นักเศรษฐศาสตรมักเขียนกราฟของฟงกชันอุปสงคและฟงกชันอุปทาน
ท่ีแตกตางจากท่ีนําเสนอในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 5 
กลาวคือ นักเศรษฐศาสตรจะใหแกนนอนแสดงปริมาณของสินคา และใชแกนตั้งแสดง
ราคาของสินคา  ดังนั้น จะไดกราฟของสมการอุปสงคและสมการอุปทานของคุกก้ีใน
ตัวอยางท่ี 16 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 5 เปนดังในรูป
ท่ี 7 และ 8 ตามลําดับ 

 
รูปท่ี 7 
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รูปท่ี 8 
 

หมายเหตุ   
กราฟของฟงกชันอุปสงคและกราฟของฟงกชันอุปทานไมจําเปนตองเปนเสนตรง 

อาจเปนเสนโคงอ่ืน ๆ ก็ได  ข้ึนอยูกับฟงกชันอุปสงคและฟงกชันอุปทานนั้น ๆ 
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2.7 ตัวอยางแบบทดสอบประจําบทและเฉลยตัวอยางแบบทดสอบประจําบท 
ในสวนนี้จะนําเสนอตัวอยางแบบทดสอบประจําบทท่ี 2 ฟงกชัน สําหรับรายวิชาพ้ืนฐาน
คณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 5  ซ่ึงครูสามารถเลือกนําไปใชไดตามจุดประสงคการเรียนรูท่ี
ตองการวัดผลประเมินผล 
 

ตัวอยางแบบทดสอบประจําบท 

1. จงตรวจสอบเซตของคูอันดับท่ีกําหนดใหในแตละขอตอไปนี้เปนฟงกชันหรือไม 
 1) ( ) ( ) ( ) ( ){ }, 1 , , 2 , , 3 , , 4P a b c a=   

 2) ( ) ( ) ( ) ( ){ }1, 1 , 2, 2 , 3, 3 , 4, 4Q = − − − −  

 3) ( ) ( ) ( ) ( ){ }2, 2 , 2, 2 , 3, 3 , 3, 3R = − −  

 4) ( ) ( ) ( ) ( ){ }1, 1 , 1, 1 , 2, 2 , 2, 2S = − −  

2. จงพิจารณาวาขอความ “ 2 225y x= −  เปนฟงกชัน  เม่ือ 0 5x≤ ≤ ” เปนจริงหรือเท็จ 

3. ให f  เปนฟงกชันจากสับเซตของจํานวนจริงไปยังเซตของจํานวนจริง  โดยท่ี f จะเปน

ฟงกชันคู (Even function) ก็ตอเม่ือ ( ) ( )f x f x− =  และ f  จะเปนฟงกชันค่ี (Odd 

function) ก็ตอเม่ือ ( ) ( )f x f x− = −  จงพิจารณาวาฟงกชันท่ีกําหนดใหในแตละขอตอไปนี้

เปนฟงกชันคูหรือฟงกชันค่ี 
 1) ( ) 23 4f x x= − +   2) ( ) 33 4f x x x= +  
 3) ( ) 3 1f x x= − +  4) ( ) 3 1f x x= −  

4. จงเขียนกราฟของ f  เม่ือ ( ) 28 2f x x x= + −  พรอมท้ังหา 

 1) โดเมนและเรนจของ f    2) จุดยอดของกราฟของ f   

 3) จุดท่ีกราฟตัดแกน X   4) คาสูงสุดหรือคาต่ําสุดของ f   
5. มานีเปดรานขายอาหาร โดยไดกําไรจากการขายอาหารในแตละวันหลังหักคาวัตถุดิบ 

คาจางพนักงาน และคาสาธารณูปโภค หาไดจาก ( ) 23 720 37,800f x x x= − + −  เม่ือ x  

แทนจํานวนลูกคาในแตละวัน มานีจะไดกําไรสูงสุดเม่ือมีลูกคาก่ีคน และไดกําไรสูงสุดเทาใด 
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6. จงเขียนกราฟของ f  เม่ือ ( ) 3
4

x

f x  =  
 

 พรอมท้ังหา 

 1) โดเมนและเรนจของ f    2) จุดท่ีกราฟตัดแกน X   
 3) จุดท่ีกราฟตัดแกน Y    
7. หนูนิดผลิตและจําหนายอาหารเสริม ซ่ึงตนทุนแบงเปน 2 สวน คือ คาบรรจุภัณฑกระปองละ 

50 บาท ในการสั่งซ้ือตองสั่งซ้ือเปนรายเดือน เดือนละ 500 กระปอง และคาวัตถุดิบโดย
เฉลี่ย 100 กรัม ราคา 52.50 บาท โดยหนึ่งกระปองจะมีน้ําหนักสุทธิ 1 กิโลกรัม ถาหนูนิด
ตั้งราคาจําหนายอาหารเสริมนี้ไวกระปองละ 800 บาท หนูนิดจะตองจําหนายอาหารเสริม
อยางนอยเดือนละก่ีกระปองจึงจะไมขาดทุน 

8. เชิดศักดิ์ลงทุนทําธุรกิจใหม โดยตองใชเงินลงทุนท้ังหมดใน 3 เดือนแรกของการทําธุรกิจ ซ่ึง
เดือนแรกเขาจะตองใชเงิน 20% ของเงินลงทุนท้ังหมด ในเดือนท่ีสองเขาจะตองใชเงิน 30% 
ของเงินลงทุนท้ังหมด และในเดือนท่ีสามเขาจะตองใชเงินอีก 20,000 บาท ท้ังนี้ ในเดือนท่ีสี่
เขาจะไดเงินคืนมาซ่ึงนอยกวา 25% ของเงินท่ีเขาลงทุนไปอยู 9,000 บาท 
1) จงเขียนฟงกชันแสดงจํานวนเงินท่ีเชิดศักดิ์ขาดทุนเม่ือเวลาผานไปสี่เดือน เม่ือ

กําหนดให f  แทนฟงกชันแสดงจํานวนเงินท่ีเชิดศักดิ์ขาดทุนเม่ือเวลาผานไปสี่เดือน 
และ x  แทนจํานวนเงินท่ีเชิดศักดิ์ใชในการลงทุนทําธุรกิจนี้ 

2) เชิดศักดิ์ลงทุนทําธุรกิจนี้เปนจํานวนเงินท้ังหมดเทาใด 
 

เฉลยตัวอยางแบบทดสอบประจําบท 

1. 1) P  ไมเปนฟงกชัน เพราะมีคูอันดับท่ีมีสมาชิกตัวหนาเหมือนกันแตสมาชิกตัวหลังตางกัน 
คือ ( ), 1a  และ ( ), 4a  

 2) Q   เปนฟงกชัน เพราะสมาชิกตัวหนาของคูอันดับใน Q  ไมมีตัวใดซํ้ากันเลย 

 3) R  ไมเปนฟงกชัน เพราะมีคูอันดับท่ีมีสมาชิกตัวหนาเหมือนกันแตสมาชิกตัวหลังตางกัน 
เชน ( )2, 2  และ ( )2, 2−  

 4) S   ไมเปนฟงกชัน เพราะมีคูอันดับท่ีมีสมาชิกตัวหนาเหมือนกันแตสมาชิกตัวหลังตางกัน 
เชน ( )1, 1  และ ( )1, 1−  
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2. เขียนกราฟของ 2 225y x= −  ไดดังนี ้

 
 
พิจารณากราฟเม่ือ 0 5x≤ ≤  พบวามีเสนตรงท่ีขนานกับแกน Y  ท่ีตัดกราฟสองจุด เชน 
เสนตรง 2x =  ตัดกราฟสองจุด คือ ( )2, 21−  และ ( )2, 21   

นั่นคือ 2 225y x= −  ไมเปนฟงกชัน  เม่ือ 0 5x≤ ≤   

ดังนั้น ขอความ “ 2 225y x= −  เปนฟงกชัน  เม่ือ 0 5x≤ ≤ ” เปนเท็จ 

3. 1) จาก ( )f x  = 23 4x− +  

  จะได ( )f x−  = ( )23 4x− − +  
    = 23 4x− +  
    = ( )f x  

  ดังนั้น f  เปนฟงกชันคู 

 2) จาก ( )f x  = 33 4x x+  

  จะได ( )f x−  = ( ) ( )33 4x x− + −  
    = 33 4x x− −  
    = ( )33 4x x− +  

    = ( )f x−  

  ดังนั้น f  เปนฟงกชันค่ี 

 

 

  

    

5 

5 

  

  

  



     
     
     

 บทท่ี 2 | ฟงกชัน   
 

  78 คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 5 
 

 

สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

 3) จาก ( )f x  = 3 1x− +   

  จะได ( )f x−  = 3 1x− − +  

    = 3 1x− +   
    = ( )f x  

  ดังนั้น f  เปนฟงกชันคู 

 4) จาก ( )f x  = 3 1x −   

  จะได ( )f x−  = 3 1x− −  

    = 3 1x −   
    = ( )f x  

  ดังนั้น f  เปนฟงกชันคู 

4. เขียน ( ) 28 2f x x x= + −  ใหอยูในรูป ( ) ( )2f x a x h k= − +  ไดดังนี้ 
  ( )f x   = 28 2x x+ −  

   = ( )2 2 8x x− − −   

   = ( )2 2 1 9x x− − + +  

   = ( )21 9x− − +  

 จะได  1, 1a h= − =  และ 9k =  

 เนื่องจาก  0a <   ดังนั้น กราฟของ f จะคว่ําลงและมีจุดยอดท่ีจุด ( )1, 9   

 หาจุดตัดแกน X  โดยกําหนดให ( ) 0f x =   

 นั่นคือ 28 2x x+ −  = 0 
  2 2 8x x− −  = 0 
  ( )( )4 2x x− +   = 0 

  4x =   หรือ 2x = −  

 ดังนั้น กราฟตัดแกน X ท่ีจุด ( )4, 0  และ ( )2, 0−  

 เขียนกราฟของ ( ) 28 2f x x x= + −  ไดดังนี้ 
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 1) จากกราฟ พบวา fD =   และ ( ], 9fR = −∞   

 2) กราฟมีจุดยอดท่ี ( )1, 9   

 3) กราฟตัดแกน X  ท่ี ( )2, 0−  และ ( )4, 0   

 4) จุดยอดของกราฟเปนจุดท่ี f  มีคาสูงสุด และคาสูงสุด คือ 9 

5. กําหนดให f  เปนฟงกชันของกําไรจากการขายอาหารในแตละวันของมานี 

 โดยท่ี ( ) 23 720 37,800f x x x= − + −  เม่ือ x  แทนจํานวนลูกคาในแตละวัน 

 จาก   ( )f x   = 23 720 37,800x x− + −   

 จะได ( )f x  = ( )23 240 14,400 5,400x x− − + +   

    = ( )23 120 5,400x− − +   

 นั่นคือ กราฟของ f  เปนพาราโบลาคว่ําท่ีมีจุดยอดท่ี ( )120, 5400    

 ดังนั้น มานีจะไดกําไรสูงสุดเม่ือมีลูกคา 120 คน และไดกําไรสูงสุด 5,400 บาท    
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6. เขียนกราฟของ ( ) 3
4

x

f x  =  
 

 ไดดังนี ้

 
 จากกราฟ จะได 
 1) fD =    และ fR +=    

 2) กราฟไมตัดแกน X  
 3) จุดท่ีกราฟตัดแกน Y  คือ ( )0, 1   

7. ให C   แทนฟงกชันตนทุนในการผลิตอาหารเสริม x  กระปอง 
 เนื่องจากตนทุนในการผลิตอาหารเสริมแบงเปน 2 สวน คือ  
 คาบรรจุภัณฑกระปองละ 50 บาท เดือนละ 500 กระปอง เปนเงิน 25,000 บาท 
 และคาวัตถุดิบโดยเฉลี่ย 100 กรัม ราคา 52.50 บาท โดยหนึ่งกระปองจะมีน้ําหนักสุทธิ 1 กิโลกรัม 

เปนเงินกระปองละ 525 บาท 
 ดังนั้น ( ) 525 25,000C x x= +   

 ให R   แทนฟงกชันรายไดจากการจําหนายอาหารเสริม x  กระปอง  
 เนื่องจากหนูนิดตั้งราคาขายอาหารเสริมนี้ไวกระปองละ 800 บาท 

 ดังนั้น ( ) 800R x x=   

 เนื่องจากจุดคุมทุน คือ จุดท่ีรายไดเทากับตนทุน นั่นคือ ( ) ( )R x C x=   
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 จะได 800x  =  525 25,000x +  
   275x   = 25,000 

   x   ≈   90.91 

 ดังนั้น หนูนิดจะตองจําหนายอาหารเสริมนี้อยางนอยเดือนละ 91 กระปอง จึงจะไมขาดทุน  
8. 1) ให f   แทนฟงกชันแสดงจํานวนเงินท่ีเชิดศักดิ์ขาดทุนเม่ือเวลาผานไปสี่เดือน 

   x   แทนจํานวนเงินท่ีเชิดศักดิ์ใชในการลงทุนทําธุรกิจนี้ 
  เนื่องจาก เม่ือเวลาผานไปสี่เดือน เชิดศักดิ์จะไดเงินคืนซ่ึงนอยกวา 25% ของจํานวนเงิน 
  ท่ีเขาลงทุนไปอยู 9,000 บาท 

  นั่นคือ เชิดศักดิ์ไดเงินคืน 25 9,000
100

x −  บาท หรือ 0.25 9,000x −  บาท 

  จะไดวา เชิดศักดิ์ขาดทุนไป ( )0.25 9,000x x− −  บาท 

  ดังนั้น ฟงกชันแสดงจํานวนเงินท่ีเชิดศักดิ์ขาดทุนเม่ือเวลาผานไปสี่เดือน คือ  
  ( ) ( )0.25 9,000f x x x= − −  หรือ ( ) 0.75 9,000f x x= +  

 2) เนื่องจาก เชิดศักดิ์ใชเงินลงทุนใน 3 เดือนแรก ซ่ึงเดือนแรกเขาใชเงิน 20% ของเงินลงทุน 
  ท้ังหมด ในเดือนท่ีสองเขาใชเงิน 30% ของเงินลงทุนท้ังหมด และในเดือนท่ีสามเขาตอง 
  ใชเงิน 20,000 บาท  
  นั่นคือ ในเดือนท่ีสามเชิดศักดิ์ใชเงิน 50% ของเงินลงทุนท้ังหมด คิดเปนเงิน 20,000 บาท 
  ดังนั้น จํานวนเงินท้ังหมดท่ีเชิดศักดิ์ลงทุนไป คือ 40,000 บาท 
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บทท่ี 3  

ลําดับและอนุกรม 

การศึกษาเก่ียวกับลําดับและอนุกรมเปนพ้ืนฐานสําคัญท่ีนําไปใชในการแกปญหาตาง ๆ ในชีวิตจริง 
เชน การเพ่ิมของประชากร การออมเงิน การผอนคาสินคา ซ่ึงในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน
คณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 5 ไดนําเสนอเนื้อหาเรื่องลําดับเลขคณิต ลําดับเรขาคณิต อนุกรม
เลขคณิต อนุกรมเรขาคณิต และการประยุกตของลําดับและอนุกรม โดยเฉพาะอยางยิ่งการประยุกต
ของลําดับและอนุกรมในการแกปญหาเก่ียวกับดอกเบี้ยและมูลคาของเงิน ซ่ึงเปนเรื่องสําคัญใน
ชีวิตประจําวันและเปนเนื้อหาสําคัญท่ีมีในหลักสูตรกลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร (ฉบับ
ปรับปรุง พ.ศ. 2560) ตามหลักสูตรแกนกลางการศึกษาข้ันพ้ืนฐาน พุทธศักราช 2551  

ในบทเรียนนี้มุงเนนใหนักเรียนบรรลุตัวชี้วัดตามสาระการเรียนรูแกนกลาง และบรรลุจุดมุงหมาย
ดังตอไปนี้ 

 
ตัวช้ีวัดและสาระการเรียนรูแกนกลาง 

ตัวช้ีวัด 
• เขาใจและนําความรูเก่ียวกับลําดับและ

อนุกรมไปใช 
• เขาใจและใชความรูเก่ียวกับดอกเบี้ย

และมูลคาของเงินในการแกปญหา 

สาระการเรียนรูแกนกลาง 
• ลําดับเลขคณิตและลําดับเรขาคณิต 
• อนุกรมเลขคณิตและอนุกรมเรขาคณิต 
• ดอกเบี้ย 
• มูลคาของเงิน 
• คารายงวด 

 

 

  



      
   
   

  บทท่ี 3 | ลําดับและอนุกรม  

 คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 5 83 
 

 

สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

 
จุดมุงหมาย 

1. หาพจนตาง ๆ ของลําดับเลขคณิตและลําดับเรขาคณิต  
2.  หาผลบวก n  พจนแรกของอนุกรมเลขคณิตและอนุกรมเรขาคณิต 
3.  ใชความรูเก่ียวกับลําดับและอนุกรมในการแกปญหา 
4.  ใชความรูเก่ียวกับดอกเบี้ยและมูลคาของเงินในการแกปญหา 

 

 
ความรูกอนหนา 

• เลขยกกําลัง 
• ฟงกชัน 

 
 

 

 

ipst.me/8455 

http://ipst.me/8455


     
     
     

 บทท่ี 3 | ลําดับและอนุกรม   
 

  84 คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 5  
 

 

สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

3.1 เนื้อหาสาระ   
1. บทนิยาม 1 

ลําดับ คือ ฟงกชันท่ีมีโดเมนเปนเซต { }1, 2, 3, ..., n  หรือมีโดเมนเปนเซตของจํานวนเต็มบวก 

2. สําหรับหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 5 จะกลาวถึงเฉพาะ
ลําดับซ่ึงแตละพจนเปนจํานวนจริงเทานั้น และเรียกวา ลําดับของจํานวนจริง 

3. ลําดับจํากัด คือ ลําดับท่ีมีโดเมนเปนเซต { }1, 2, 3, ..., n  

ลําดับอนันต คือ ลําดับท่ีมีโดเมนเปนเซตของจํานวนเต็มบวก 

กรณี a  เปนลําดับจํากัด  เขียนแสดงลําดับดวย  1 2 3, , , , na a a a   

กรณี a  เปนลําดับอนันต  เขียนแสดงลําดับดวย  1 2 3, , , , ,na a a a    
4. บทนิยาม 2   

ลําดับเลขคณิต คือ ลําดับซ่ึงมีผลตางท่ีไดจากการนําพจนท่ี 1+n  ลบดวยพจนท่ี n  เปน 
คาคงตัวท่ีเทากัน สําหรับทุกจํานวนเต็มบวก n  และเรียกคาคงตัวท่ีเปนผลตางนี้วา 
ผลตางรวม 

ลําดับ 1 2 3, , , , ,na a a a   จะเปนลําดับเลขคณิต ก็ตอเม่ือ มีคาคงตัว d  ท่ี 

1n na a d+ − =  สําหรับทุกจํานวนเต็มบวก n   

5. พจนท่ี n  ของลําดับเลขคณิต คือ ( )1 1na a n d= + −  เม่ือ 1a  เปนพจนแรก และ d  เปน

ผลตางรวมของลําดับเลขคณิต 
6. บทนิยาม 3 

ลําดับเรขาคณิต คือ ลําดับซ่ึงมีอัตราสวนของพจนท่ี 1+n  ตอพจนท่ี n  เปนคาคงตัวท่ี
เทากัน สําหรับทุกจํานวนเต็มบวก n  และเรียกคาคงตัวท่ีเปนอัตราสวนนี้วา อัตราสวนรวม 

 ลําดับ 1 2 3, , , , ,na a a a   จะเปนลําดับเรขาคณิต ก็ตอเม่ือ มีคาคงตัว r  ท่ี 
1n

n

a r
a
+ =  สําหรับทุกจํานวนเต็มบวก n   

7. พจนท่ี n  ของลําดับเรขาคณิต คือ 1
1

n
na a r −=  เม่ือ 1a  เปนพจนแรก และ r  เปนอัตราสวน

รวมของลําดับเรขาคณิต 

8. ถา 1 2 3, , ,..., na a a a  เปนลําดับจํากัดท่ีมี n  พจน จะเรียกการเขียนแสดงการบวกของ

พจนทุกพจนของลําดับในรูป 1 2 3 na a a a+ + + +  วา อนุกรมจํากัด 
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9. ให nS  แทนผลบวก n  พจนแรกของอนุกรม นั่นคือ 
    1S   =  1a    
   2S   =  1 2+a a    
   3S   =  1 2 3+ +a a a  
        
   nS   =  1 2 3 na a a a+ + + +   

10. อนุกรมเลขคณิต คือ อนุกรมท่ีไดจากลําดับเลขคณิต  
11. ให 1 2 3, , , ..., na a a a  เปนลําดับเลขคณิต ซ่ึงมี d  เปนผลตางรวม  

ผลบวก n  พจนแรกของอนุกรมเลขคณิต คือ ( )12n n
nS a a= +  หรือ ( )( )12 1

2n
nS a n d= + −  

12. อนุกรมเรขาคณิต คือ อนุกรมท่ีไดจากลําดับเรขาคณิต 

13. ให 1 2 3, , , ..., na a a a  เปนลําดับเรขาคณิต ซ่ึงมี r  เปนอัตราสวนรวม 

ผลบวก n  พจนแรกของอนุกรมเรขาคณิต คือ 
( )1 1
1

n

n

a r
S

r
−

=
−

 เม่ือ 1≠r  

14. ทฤษฎีบท 1 

ถาเริ่มฝากเงินดวยเงินตน P  บาท ไดรับอัตราดอกเบี้ย %i  ตอป โดยคิดดอกเบี้ยแบบทบตน

ปละ k  ครั้ง แลวเม่ือฝากเงินครบ n  ป จะได เงินรวม 1 + 
 

k nrP
k

 บาท เม่ือ 
100

=
ir  

15. ถาลงทุน P  บาท โดยไดรับอัตราดอกเบี้ย %i  ตอป โดยคิดดอกเบี้ยแบบทบตนปละ k  ครั้ง 

เปนเวลา n  ป กําหนดให 
100

=
ir  แลวเม่ือครบ n  ป เงินรวมท่ีได คือ  

1
knrS P

k
 = + 
 

 

เรียก S  วามูลคาอนาคตของเงินตน P  
ในทางกลับกัน จะเรียก P  วามูลคาปจจุบันของเงินรวม S  โดย  

1
knrP S

k

−
 = + 
 

 

16. การรับหรือจายคางวด มีลักษณะ 3 ประการ ดังนี้ 
 1) รับหรือจายเทากันทุกงวด 
 2) รับหรือจายติดตอกันทุกงวด 
 3) รับหรือจายตอนตนงวดหรือสิ้นงวด 
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17. คางวดท่ีรับหรือจายตอนตนงวด 
พิจารณาการรับหรือจายเงินแตละงวด โดยท่ีแตละงวดเปนเงิน R  บาท ซ่ึงเริ่มรับหรือ

จายเงินตอนตนงวด รวมท้ังหมด n  งวด และอัตราดอกเบี้ยตองวดเปน %i   

ให  
100

ir =   

จะได แผนภาพแสดงคางวดแตละงวด ดังนี้ 

 
จะได เงินรวมเม่ือสิ้นงวดท่ี n  คือ ( ) ( ) ( )21 1 1 nR r R r R r+ + + + + +   

ซ่ึงเปนอนุกรมเรขาคณิตท่ีมี n  พจน พจนแรก คือ ( )1R r+  และอัตราสวนรวม คือ 1 r+   

ดังนั้น เงินรวมเม่ือสิ้นงวดท่ี n  คือ 
( ) ( )( )

( )
1 1 1

1 1

nR r r

r

+ − +

− +
 ซ่ึงเทากับ  

( ) ( )( )1 1 1nR r r

r

+ + −
  

18. คางวดท่ีรับหรือจายตอนส้ินงวด 
พิจารณาการรับหรือจายเงินแตละงวด โดยท่ีแตละงวดเปนเงิน R  บาท ซ่ึงเริ่มรับหรือ

จายเงินตอนสิ้นงวด รวมท้ังหมด n  งวด และอัตราดอกเบี้ยตองวดเปน %i   

ให  
100

ir =   

จะได แผนภาพแสดงคางวดแตละงวด ดังนี้ 
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จะได เงินรวมเม่ือสิ้นงวดท่ี n  คือ ( ) ( ) ( )2 11 1 1 nR R r R r R r −+ + + + + + +   

ซ่ึงเปนอนุกรมเรขาคณิตท่ีมี n  พจน พจนแรก คือ R  และอัตราสวนรวม คือ 1 r+   

ดังนั้น เงินรวมเม่ือสิ้นงวดท่ี n  คือ 
( )( )
( )

1 1

1 1

nR r

r

− +

− +
 ซ่ึงเทากับ 

( )( )1 1nR r

r

+ −
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3.2 ข้อเสนอแนะเกี่ยวกับกำรสอน 

ล ำดับ 

 

 

กิจกรรม : โดเมนของล ำดับ 

จุดมุ่งหมำยของกิจกรรม 

กิจกรรมนี้ใช้เพ่ือน าเข้าสู่บทเรียน เรื่อง ล าดับ โดยให้นักเรียนท ากิจกรรมนี้ก่อนการสอน
เกี่ยวกับความหมายของล าดับและการเขียนแสดงล าดับ 

แนวทำงกำรด ำเนินกิจกรรม 

 1. ครูให้นักเรียนพิจารณาแบบรูปต่อไปนี้ โดยสังเกตจ านวนจุดในแต่ละรูป 
 แบบรูปชุดที่ 1  

 

 รูปที่ 1 รูปที่ 2 รูปที่ 3 รูปที่ 4 รูปที่ 5 

 

 แบบรูปชุดที่ 2  

 

 รูปที่ 1 รูปที่ 2 รูปที่ 3 รูปที่ 4   
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2. จากแบบรูปที่ก าหนดให้ในข้อ 1 ครูให้นักเรียนเขียนเซตของคู่อันดับจากแบบรูปชุดที่ 1 

และ 2  โดยให้สมาชิกตัวหน้าของคู่อันดับคือรูปที่ และสมาชิกตัวหลังของคู่อันดับคือจ านวน
จุดในแต่ละรูป 

แนวค ำตอบ 

 เซตของคู่อันดับจากแบบรูปชุดที่ 1 คือ           1, 1 , 2, 3 , 3, 6 , 4, 10 , 5, 15   

 เซตของคู่อันดับจากแบบรูปชุดที่ 2 คือ         1, 4 , 2, 9 , 3, 16 , 4, 25 ,  
3. จากค าตอบที่ได้ในข้อ 2 ครูให้นักเรียนพิจารณาว่าเซตของคู่อันดับที่ได้ในข้อ 2 ตามแบบรูป

ชุดที่ 1 และ 2 เป็นฟังก์ชันหรือไม่ เพราะเหตุใด  

 แนวค ำตอบ 
เซตของคู่อันดับที่ได้ในข้อ 2 ตามแบบรูปชุดที่ 1 และ 2 เป็นฟังก์ชัน เนื่องจากสมาชิก

ตัวหน้าของแต่ละคู่อันดับจับคู่กับสมาชิกตัวหลังเพียงตัวเดียวเท่านั้น 

4. จากค าตอบที่ได้ในข้อ 3 ครูให้นักเรียนหาโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชันที่ได้จากแบบรูปชุดที่ 
1 และ 2  

 แนวค ำตอบ 

 ฟังก์ชันที่ได้จากแบบรูปชุดที่ 1 มีโดเมน คือ  1, 2, 3, 4, 5  และเรนจ์ คือ  1, 3, 6, 10, 15   
 ฟังก์ชันที่ได้จากแบบรูปชุดที่ 2 มีโดเมน คือ  1, 2, 3,  และเรนจ์ คือ  4, 9, 16,  

5. จากค าตอบที่ได้ในข้อ 4 ครูให้นักเรียนพิจารณาว่าโดเมนของฟังก์ชันที่ได้จากแบบรูปแต่ละ
ชุด เป็นเซตจ ากัดหรือเซตอนันต์  

 แนวค ำตอบ 

 โดเมนของฟังก์ชันที่ได้จากแบบรูปชุดที่ 1 เป็นเซตจ ากัด 

 โดเมนของฟังก์ชันที่ได้จากแบบรูปชุดที่ 2 เป็นเซตอนันต์ 
6. ครูและนักเรียนร่วมกันอภิปรายเกี่ยวกับค าตอบที่ได้ในข้อ 2 – 5  

หมำยเหต ุ

เมื่อนักเรียนท ากิจกรรมนี้แล้ว ครูควรสอนนักเรียนเกี่ยวกับบทนิยามของล าดับและการ
เขียนแสดงล าดับ โดยครูสามารถใช้ล าดับจากกิจกรรมนี้เป็นตัวอย่างของล าดับได้ 
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กิจกรรม : ล ำดับเลขคณิตและล ำดับเรขำคณิต 

จุดมุ่งหมำยของกิจกรรม 

กิจกรรมนี้ใช้เพ่ือน าเข้าสู่บทเรียน เรื่อง ล าดับเลขคณิตและล าดับเรขาคณิต  

แนวทำงกำรด ำเนินกิจกรรม 

1. ครใูห้นักเรียนพิจารณาล าดับต่อไปนี้  
1) 1, 3, 7, , 2 1,n   2)  6, 10, 14, 18, , 4 1 6,n    

3) 
11, 4, 16, 64, , 4 ,n

 4) 
2 4 8

0, , , 2, ,
3 3 3

   

5) 1, 2, 3, 6, 12,  6) 
1 1 1 1

1, , , ,
2 8 64 1024

   

7) 
1 1 1 1

1, , , ,
2 4 8 16

  8) 10, 6, 2, 2, 6   

9) 1, 1, 1, 1,    10) 2, 3, 5, 10, 20,   

2. จากแต่ละล าดับที่ก าหนดให้ในข้อ 1 ครูให้นักเรียนด าเนินการดังนี้ 
 หาผลต่างของพจน์ที่อยู่ติดกัน โดยน าพจน์ที่อยู่หลังลบด้วยพจน์ที่อยู่ก่อนหน้า  เพ่ือ

พิจารณาว่า มีล าดับในข้อใดบ้างท่ีผลต่างของพจน์ที่อยู่ติดกันเป็นค่าคงตัวที่เท่ากัน  
 แนวค ำตอบ 

ล าดับในข้อ 2), 4) และ 8) ซึ่งมีผลต่างของพจน์ที่อยู่ติดกันเป็น 4, 
2

3
 และ 4  

ตามล าดับ 

 หาอัตราส่วนของพจน์ที่อยู่ติดกัน โดยน าพจน์ที่อยู่หลังหารด้วยพจน์ที่อยู่ก่อนหน้า เพ่ือ
พิจารณาว่า มีล าดับในข้อใดบ้างที่อัตราส่วนของพจน์ที่อยู่ติดกันเป็นค่าคงตัวที่เท่ากัน 

 แนวค ำตอบ  

 ล าดับในข้อ 3), 7) และ 9) ซึ่งมีอัตราส่วนของพจน์ที่อยู่ติดกันเป็น 4, 
1

2
 และ 

1  ตามล าดับ 
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3. จากข้อ 2 ครูและนักเรียนร่วมกันอภิปรายเพ่ือให้ได้ข้อสรุปว่าล าดับที่ก าหนดให้ในข้อ 1 มี
ล าดับที่ผลต่างของพจน์ที่อยู่ติดกันเป็นค่าคงตัว และล าดับที่อัตราส่วนของพจน์ที่อยู่ติดกัน
เป็นค่าคงตัว 

หมำยเหต ุ

เมื่อนักเรียนท ากิจกรรมนี้แล้ว ครูควรสอนนักเรียนเกี่ยวกับบทนิยามของล าดับเลขคณิต
และล าดับเรขาคณิต โดยครูสามารถใช้ล าดับจากกิจกรรมนี้เป็นตัวอย่างของล าดับได้ 

 

 

ประเด็นส ำคัญเกี่ยวกับเนื้อหำและสิ่งที่ควรตระหนักเกี่ยวกับกำรสอน 

 ครูควรเน้นย้ าให้นักเรียนเข้าใจว่า ล าดับเป็นฟังก์ชันที่มีโดเมนเป็นเซต  1, 2, 3, , n   
หรือเซตของจ านวนเต็มบวก ถึงแม้ว่าการเขียนแสดงล าดับจะไม่ปรากฏโดเมนก็ตาม   

 การเขียนแสดงล าดับโดยเขียนแจงพจน์ของล าดับนั้น ครูควรเขียนระบุชนิดของล าดับไว้ 
หรือเขียนพจน์ทั่วไปก ากับไว้เสมอ เนื่องจากมีบางล าดับที่มีพจน์แรก ๆ เหมือนกัน แต่มี
พจน์ทั่วไปแตกต่างกัน เช่น  

เขียนแจงพจน์ของล าดับ 1
n

a
n

  ได้เป็น 1 1 1 1
1, , , , ,

2 3 4 5
  

และเขียนแจงพจน์ของล าดับ  21
2 3 13

12
n

b n n    ได้เป็น 1 1 11
1, , , ,

2 3 4
 

จะเห็นว่า ล าดับทั้งสองมีสามพจน์แรกเหมือนกัน แต่มีพจน์ต่อ ๆ ไปแตกต่างกัน เช่น 
4

1

4
a   

แต่ 
4

11

4
b    

ดังนั้น การเขียนแจงพจน์จึงต้องเขียนพจน์ทั่วไปก ากับไว้เป็น 1 1 1
1, , , , ,

2 3
n

a
n

  และ 

 21 1 1
1, , , , 2 3 13 ,

2 3 12
n

b n n    
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 เนื่องจากการก าหนดพจน์แรก ๆ แล้วให้หาพจน์ทั่วไปของล าดับนั้น นักเรียนอาจได้พจน์
ทั่วไปที่แตกต่างกัน ดังนั้น หนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร์ ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 
ในหัวข้อ 3.1.1 จึงกล่าวถึงเฉพาะการหาพจน์แรก ๆ จากพจน์ทั่วไปที่ก าหนดให้ โดยไม่
กล่าวถึงการหาพจน์ทั่วไปจากพจน์แรก ๆ ที่ก าหนดให้ ส่วนการหาพจน์ทั่วไปจากพจน์แรก ๆ 
ที่ก าหนดให้นั้น ได้กล่าวถึงเฉพาะในกรณีท่ีศึกษาเกี่ยวกับล าดับใดล าดับหนึ่งเท่านั้น 

 ล าดับที่มีทุกพจน์เป็นจ านวนเดียวกัน เช่น 1,1,1,  เป็นทั้งล าดับเลขคณิตที่มี 0d   และ
ล าดับเรขาคณิตท่ีมี 1r   

 การระบุว่าล าดับที่ก าหนดให้เป็นล าดับเลขคณิต หรือเป็นล าดับเรขาคณิต ครูควรสนับสนุนให้
นักเรียนให้เหตุผลประกอบ  

 หนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร์ ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 จะกล่าวถึงเพียงล าดับเลขคณิต
และล าดับเรขาคณิต แต่ยังมีล าดับอ่ืน ๆ ซึ่งนักเรียนจะได้พบในการเรียนคณิตศาสตร์ใน
ระดับสูงขึ้นไป เช่น ล าดับฮาร์โมนิก ล าดับแกว่งกวัด ล าดับฟีโบนักชี  

 ครูควรเปิดโอกาสให้นักเรียนใช้เครื่องค านวณช่วยในการค านวณเกี่ยวกับล าดับ  เช่น 
ตัวอย่างที่ 13 และ 16 

 

 
ประเด็นส ำคัญเกี่ยวกับแบบฝึกหัด 

 การหาพจน์ที่หายไปของล าดับเรขาคณิตที่ก าหนดให้ในแบบฝึกหัด 3.1.3 ข้อ 10 นักเรียนจะ
พบว่าบางล าดับมีอัตราส่วนร่วมได้มากกว่า 1 ค่า เช่น ในข้อ 2) และ 3) ท าให้พจน์ที่หายไปมี
ได้มากกว่า 1 ค าตอบ 

 ในแบบฝึกหัด 3.1.3 ข้อ 11 เนื่องจาก 2a  เป็นจ านวนจริงบวก จึงได้ว่า a  เป็นได้ทั้ง
จ านวนจริงบวกและจ านวนจริงลบ 
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อนุกรม 

 

 
ประเด็นส ำคัญเกี่ยวกับเนื้อหำและสิ่งที่ควรตระหนักเกี่ยวกับกำรสอน 

 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร์ ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 กล่าวถึงเฉพาะอนุกรม
จ ากัด แต่เนื่องจากได้กล่าวถึงล าดับอนันต์ไว้ในหัวข้อก่อนหน้านี้ ดังนั้นในการจัดการเรียน
การสอนครูอาจแนะน าให้นักเรียนรู้จักอนุกรมอนันต์ด้วยก็ได้ โดยอธิบายว่าอนุกรมที่ได้
จากล าดับจ ากัด เรียกว่า อนุกรมจ ากัด และอนุกรมที่ได้จากล าดับอนันต์ เรียกว่า อนุกรม
อนันต์ แต่ในบทเรียนจะเน้นเฉพาะอนุกรมจ ากัดเท่านั้น  

 การหาผลบวก n  พจน์ของอนุกรมเลขคณิตและอนุกรมเรขาคณิตนั้น บางครั้งอาจใช้วิธี
เขียนแจงพจน์ทั้งหมดแล้วจึงหาผลบวก อย่างไรก็ตามครูควรสนับสนุนให้นักเรียนหา

ผลบวก n  พจน์ของอนุกรมเลขคณิตโดยใช้  1
2

n n

n
S a a   ดังแสดงในตัวอย่างที่ 22 – 24 

และหาผลบวก n  พจน์ของอนุกรมเรขาคณิตโดยใช้  1 1

1

n

n

a r
S

r





 เมื่อ 1r   ดังแสดง

ในตัวอย่างที่ 26 – 28  

 การหาผลบวก n พจน์แรกของอนุกรมเรขาคณิต  1 1

1

n

n

a r
S

r





 เมื่อ 1r   สามารถพิจารณา

ได้เป็น 2 กรณี คือ กรณีที่ 1r   (ดังแสดงในตัวอย่างที่ 27) และกรณีที่ 1r   (ดังแสดงใน

ตัวอย่างที่ 26)  โดยจะเห็นว่า สามารถหาผลบวก n พจน์แรกโดยใช้  1 1

1

n

n

a r
S

r





 แต ่

ในตัวอย่างที่ 26 จะจัดรูปใหม่เพ่ือให้ตัวส่วนไม่เป็นจ านวนจริงลบ 

 ผลบวก n พจน์แรกของอนุกรมเรขาคณิตท่ีมี 1r   คือ 1nS na   
 ครูควรเปิดโอกาสให้นักเรียนใช้เครื่องค านวณช่วยในการค านวณเกี่ยวกับอนุกรม เช่น 

ตัวอย่างที่ 30 
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กำรประยุกต์ของล ำดับและอนุกรม 
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 ครูควรทบทวนเกี่ยวกับการคิดดอกเบี้ยแบบทบต้นทุกปี (ปีละ 1 ครั้ง) ซึ่งนักเรียนได้เรียน
แล้วในเรื่องเลขยกก าลัง ซึ่งอยู่ในบทที่ 1 เลขยกก าลัง ของหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน
คณิตศาสตร์ ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 

 ครูควรเปิดโอกาสให้นักเรียนใช้เครื่องค านวณช่วยในการค านวณเพ่ือแก้ปัญหาเกี่ยวกับล าดับ
และอนุกรม ทั้งนี้ ครูควรเน้นกระบวนการหาค าตอบของนักเรียนมากกว่าค าตอบสุดท้าย  

 ครูควรสนับสนุนให้นักเรียนเขียนแผนภาพประกอบการแก้ปัญหาเกี่ยวกับมูลค่าปัจจุบัน
และมูลค่าอนาคต และค่างวด 

 ในหัวข้อการประยุกต์ของล าดับและอนุกรม r จะแทนอัตราดอกเบี้ยแบบทบต้นต่องวด ซึ่ง
แตกต่างจาก r  ที่เป็นอัตราส่วนร่วมทีก่ล่าวถึงในหัวข้อล าดับเรขาคณิต 

 ในการกล่าวถึงดอกเบี้ยทบต้น (ตามทฤษฎีบท 1) มูลค่าปัจจุบัน และมูลค่าอนาคตนั้น 
อัตราดอกเบี้ย %i  จะเป็นอัตราดอกเบี้ยต่อปี แต่ในการกล่าวถึงค่างวดนั้น %i  จะเป็น
อัตราดอกเบี้ยต่องวด 

 การประยุกต์ของล าดับและอนุกรมในบทนี้จะมีตัวอย่างที่เกี่ยวข้องกับการเงิน ซึ่งครูไม่ควร
ละเลยการสอนเนื้อหาดังกล่าว เนื่องจากเป็นพื้นฐานที่นักเรียนควรรู้ 

 

 
ประเด็นส ำคัญเกี่ยวกับแบบฝึกหัด 

 เนื่องจากนักเรียนไม่ได้เรียนเกี่ยวกับการใช้สมบัติของลอการิทึมในการแก้สมการ 
เอกซ์โพเนนเชียล ดังนั้น การแก้สมการ  1.04 3

n
  ในแบบฝึกหัด 3.3 ข้อ 1  2) ให้ใช้การ

หาค่าประมาณของเลขยกก าลังที่มี เลขชี้ก าลังเป็นจ านวนเต็ม ซึ่ งจะสังเกตได้ว่า  
 

28
1.04 2.9987  และ  

29
1.04 3.1187  แต่เนื่องจาก n  แทนจ านวนปีที่น้อยที่สุดที่

จะท าให้มีเงินเพ่ิมขึ้นเป็นอย่างน้อยสามเท่าของเงินต้น ดังนั้น 29n   จึงเป็นค าตอบของ
โจทย์ปัญหาข้อนี ้
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3.3 การวัดผลประเมินผลระหวางเรียน 

การวัดผลระหวางเรียนมีจุดมุงหมายเพ่ือปรับปรุงการเรียนรูและพัฒนาการเรียนการสอน และ

ตรวจสอบนักเรียนแตละคนวามีความรูความเขาใจในเรื่องท่ีครูสอนมากนอยเพียงใด  การใหนักเรียน

ทําแบบฝกหัดเปนแนวทางหนึ่งท่ีครูอาจใชเพ่ือประเมินผลดานความรูระหวางเรียนของนักเรียน  

ซ่ึงหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 5  ไดนําเสนอแบบฝกหัดท่ี

ครอบคลุมเนื้อหาท่ีสําคัญของแตละบทไว  สําหรับในบทท่ี 3 ลําดับและอนุกรม ครูอาจใชแบบฝกหัด

เพ่ือวัดผลประเมินผลความรูในแตละเนื้อหาไดดังนี้ 

เนื้อหา แบบฝกหัด 

การหาพจนในลําดับจากพจนท่ัวไปท่ีกําหนด 3.1.1 ขอ 1 – 2   

การหาพจนในลําดับเลขคณิตและพจนท่ัวไปของลําดับเลขคณิต 3.1.2 ขอ 1 – 13 

การประยุกตของลําดับเลขคณิต 3.1.2 ขอ 14 – 15  

การหาพจนในลําดับเรขาคณิตและพจนท่ัวไปของลําดับเรขาคณิต 3.1.3 ขอ 1 – 12  

การประยุกตของลําดับเรขาคณิต 3.1.2 ขอ 13 – 14  

การหาผลบวก n  พจนแรกของอนุกรมเลขคณิต 3.2.1 ขอ 1 – 8  

การประยุกตของการอนุกรมเลขคณิต 3.2.1 ขอ 9 – 10  

การหาผลบวก n  พจนแรกของอนุกรมเรขาคณิต 3.2.2 ขอ 1 – 3  

การประยุกตของการอนุกรมเรขาคณิต 3.2.2 ขอ 4 – 7  

การประยุกตของลําดับและอนุกรมเก่ียวกับดอกเบี้ยและมูลคาของเงิน 3.3 ขอ 1 – 11  
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3.4 การวิเคราะหแบบฝกหัดทายบท 

หนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 5 มีจุดมุงหมายวาเม่ือนักเรียนได
เรียนจบบทท่ี 3 ลําดับและอนุกรม แลวนักเรียนสามารถ 

1. หาพจนตาง ๆ ของลําดับเลขคณิตและลําดับเรขาคณิต 
2. หาผลบวก n   พจนแรกของอนุกรมเลขคณิตและอนุกรมเรขาคณิต 
3. ใชความรูเก่ียวกับลําดับและอนุกรมในการแกปญหา 
4. ใชความรูเก่ียวกับดอกเบี้ยและมูลคาของเงินในการแกปญหา 

ซ่ึงหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 5  ไดนําเสนอแบบฝกหัดทายบท
ท่ีประกอบดวยโจทยเพ่ือตรวจสอบความรูหลังเรียน โดยมีวัตถุประสงคเพ่ือวัดความรูความเขาใจ
ของนักเรียนตามจุดมุงหมาย ซ่ึงประกอบดวยโจทยฝกทักษะท่ีมีความนาสนใจและโจทยทาทาย  
ครูอาจเลือกใชแบบฝกหัดทายบทวัดความรูความเขาใจของนักเรียนตามจุดมุงหมายของบทเพ่ือ
ตรวจสอบวานักเรียนมีความสามารถตามจุดมุงหมายเม่ือเรียนจบบทเรียนหรือไม 

ท้ังนี้ แบบฝกหัดทายบทแตละขอในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 5 
บทท่ี 3 ลําดับและอนุกรม สอดคลองกับจุดมุงหมายของบทเรียน ดังนี้ 

จุดมุงหมาย แบบฝกหัดทายบทขอท่ี 

1.  หาพจนตาง ๆ ของลําดับเลขคณิตและลําดับเรขาคณิต 1 1) – 4) 

 2 1) – 6) 

 3  

 4  

 5  

 9 1) – 6) 

 10  

 11  

 12  

 13  
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จุดมุงหมาย แบบฝกหัดทายบทขอท่ี 

1.  หาพจนตาง ๆ ของลําดับเลขคณิตและลําดับเรขาคณิต (ตอ) 18  

 19  

 20  

2. หาผลบวก n  พจนแรกของอนุกรมเลขคณิตและอนุกรมเรขาคณิต 22  

 23 1) – 3) 

 24  

 25  

 26  

 31  

 32 1) – 3) 

 33  

 34 1) 

 40 1) – 6) 

3. ใชความรูเก่ียวกับลําดับและอนุกรมในการแกปญหา 6  

 7  

 8  

 12  

 14 1) – 2) 

 15  

 16  

 17  

 21 1) – 2) 

 27  
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จุดมุงหมาย แบบฝกหัดทายบทขอท่ี 

3. ใชความรูเก่ียวกับลําดับและอนุกรมในการแกปญหา (ตอ) 28 1) – 2) 

 29 1) – 6) 

 30  

 34 2) 

 35  

 36  

 37 1) – 3) 

 38 1) – 4) 

4. ใชความรูเก่ียวกับดอกเบี้ยและมูลคาของเงินในการแกปญหา 41  

 42  

 43  

 44  

 45  

 46  

 47  

 48  

 49  

 50  

 52  

 53  

โจทยทาทาย 39 1) – 3) 

 51  
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3.5 ความรูเพ่ิมเติมสําหรับครู 
• นอกจากลําดับเลขคณิตและลําดับเรขาคณิต ซ่ึงไดกลาวถึงในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน

คณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 5 แลว ยังมีลําดับอ่ืน ๆ ซ่ึงมีชื่อเฉพาะโดยตั้งตามชื่อนัก
คณิตศาสตรท่ีเปนผูคนพบลําดับนั้น หรือมีชื่อตามลักษณะของลําดับ  
ตัวอยางลําดับท่ีมีช่ือเฉพาะ  
1) ลําดับฮารโมนิก (Harmonic sequence) คือ ลําดับของจํานวนจริงท่ีมีสวนกลับของ

จํานวนจริงเหลานั้นเปนลําดับเลขคณิต เชน 1 1 11, , , , ,
2 3 n

    เปนลําดับฮารโมนิก 

เพราะวา 1, 2, 3, , ,n   เปนลําดับเลขคณิต 

2) ลําดับฟโบนักชี (Fibonacci sequence) คือ ลําดับ nF  ซ่ึง 0 10, 1F F= =  และ 

1 2n n nF F F− −= +  เม่ือ 2n ≥   เรียกแตละพจนของลําดับฟโบนักชีวา จํานวนฟโบนักชี 

(Fibonacci number) ซ่ึงไดแก 0, 1, 1, 2, 3, 5, 8, 13, 21, 34, 55,  

3) ลําดับลูคัส (sequence of  Lucas numbers) คือ ลําดับ nL  ซ่ึง 0 12, 1L L= =  และ 

1 2n n nL L L− −= +  เม่ือ 2n ≥  เรียกแตละพจนของลําดับลูคัสวา จํานวนลูคัส (Lucas 

number) ซ่ึงไดแก 2, 1, 3, 4, 7, 11, 18, 29, 47, 76, 123, 
ขอสังเกต  ลําดับฟโบนักชีและลําดับลูคัสเปนลําดับท่ีกําหนดโดยใชความสัมพันธเวียนเกิด

เดียวกัน กลาวคือ แตละพจนของลําดับไดจากผลบวกของสองพจนกอนหนา 
โดยการกําหนดสองพจนแรกของลําดับท้ังสองตางกัน ทําใหลําดับท้ังสอง
แตกตางกัน 

ตัวอยางลําดับท่ีมีช่ือตามลักษณะของลําดับ   
1) ลําดับแกวงกวัด (Oscillating sequence) คือ ลําดับลูออกท่ีมีลักษณะของกราฟข้ึน

และลงสลับกันโดยไมเขาใกลจํานวนใดจํานวนหนึ่ง เชน 
1 12, , 2, ,
2 2

  

( ) 11, 1, 1, 1, , 1 n−− − −   
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2) ลําดับสลับ (Alternating sequence) คือ ลําดับซ่ึงประกอบดวยพจนท่ีเปนจํานวนบวก
และจํานวนลบสลับกัน เชน 

( ) 11, 1, 1, 1, , 1 n−− − −   

( )11 11, , , , ,
2 3

n

n
−

− −    

ขอสังเกต ลําดับสลับเปนกรณีหนึ่งของลําดับแกวงกวัด  
• นอกจากอนุกรมเลขคณิตและอนุกรมเรขาคณิต ซ่ึงไดกลาวถึงในหนังสือเรียนรายวิชา

พ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 5 แลว ยังมีอนุกรมจํากัดอ่ืน ๆ อีก เชน 
1) อนุกรมโทรทรรศน (Telescopic series)  

สมมติวาตองการหาผลบวก 

1 2 3 1n n nS a a a a a−= + + + + +   

ถาสามารถเขียน ia  ใหอยูในรูป 1i i ia b b+= −   สําหรับทุก { }1, 2, 3, ,i n∈    

เม่ือ ib  เปนลําดับใด ๆ จะไดวา 
 nS   = ( ) ( ) ( ) ( ) ( )2 1 3 2 4 3 1 1n n n nb b b b b b b b b b− +− + − + − + + − + −   

   = 1 1nb b+ −   

อนุกรมท่ีมีสมบัตินี้เรียกวา อนุกรมโทรทรรศน เชน 
 ( )3 5 7 2 1n+ + + + +   

ให  ( )22 2 22 1 2 1 1ia i i i i i i= + = + + − = + −  และ  2
ib i=   

จะได  ( )3 5 7 2 1n+ + + + +  = ( ) ( ) ( ) ( )22 2 2 2 2 2 22 1 3 2 4 3 1n n − + − + − + + + −    

    = ( )21 1n + −   
    = 1 1nb b+ −    

ดังนั้น ( )3 5 7 2 1n+ + + + +  เปนอนุกรมโทรทรรศน 

2) อนุกรมเลขคณิต–เรขาคณิต (Arithmetic–Geometric Series) 
อนุกรมเลขคณิต–เรขาคณิตจํากัด คือ อนุกรมในรูป 

2 1
1 2 3

n
na a r a r a r −+ + + +   

เม่ือ 1 2, , , na a a   เปนลําดับเลขคณิต และ 2 11, , , , nr r r −
  เปนลําดับเรขาคณิต 

ตัวอยางอนุกรมเลขคณิต–เรขาคณิตจํากัด เชน  

2 3

1 3 5 2 1
2 2 2 2n

n −
+ + + +  
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จะเห็นวา ลําดับดังกลาวเขียนไดในรูป 2 1

1 3 1 5 1 2 1 11
2 2 2 2 2 2 2n

n
−

−
⋅ + ⋅ + ⋅ + + ⋅    

โดยมี 1 3 5 2 1, , , ,
2 2 2 2

n −
  เปนลําดับเลขคณิต 

และ 2 1

1 1 11, , , ,
2 2 2n−   เปนลําดับเรขาคณิต 

ดังนั้น 2 3

1 3 5 2 1
2 2 2 2n

n −
+ + + +  เปนอนุกรมเลขคณิต–เรขาคณิตจํากัด 

• นอกจากอนุกรมจํากัดซ่ึงไดกลาวไวในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้น
มัธยมศึกษาปท่ี 5  ยังมีอนุกรมอนันต (infinite series) ซ่ึงนิยามไดดังนี้ 

ให 1 2 3, , , , ,na a a a   เปนลําดับอนันต  

เรียกการเขียนแสดงการบวก 1 2 3 na a a a+ + + + +   วาอนุกรมอนันต 
• คางวดท่ีกลาวถึงในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 5 ตรงกับ

คําศัพทภาษาอังกฤษทางการเงินวา annuity และ installment อยางไรก็ตามท้ังสองคํานี้มี
ความหมายแตกตางกัน  

สําหรับ annuity นั้น เปนคางวดท่ีชําระเปนจํานวนเงินท่ีเทากันในระยะเวลาท่ีเทากัน 
ซ่ึงมักใชในกรณีของการออมเงิน เงินสะสมจะเพ่ิมข้ึนเรื่อย ๆ ตามระยะเวลาท่ีผานไป และ
จะมีการคิดดอกเบี้ยในชวงระยะเวลาท่ีมีการฝากเงินดวย เชน การฝากเงินเขาบัญชีเงิน
ฝากของธนาคารทุกเดือน เดือนละ 1,000 บาท เปนเวลา 6 เดือน โดยใหดอกเบี้ยในอัตรา 
6% ตอปนั้น เงินสะสมในบัญชีจะเพ่ิมข้ึนทุก ๆ เดือนซ่ึงเปนกําหนดชําระคางวด จนกระท่ัง
ครบ 6 เดือน ซ่ึงเปนระยะเวลาชําระคางวดท้ังหมดท่ีกําหนดไว   

สวน installment นั้น มีความหมายใกลเคียงกับ annuity แตเปนคางวดท่ีชําระเปน
จํานวนเงินท่ีเทากันในระยะเวลาท่ีเทากัน ซ่ึงมักใชในกรณีของการชําระหนี้ คาสินคา หรือ
บริการ โดยกอนท่ีจะมีการชําระคางวดสําหรับงวดแรก ผูชําระคางวดจะมียอดเงินรวมท่ี
ตองชําระคืน ซ่ึงอาจมาจากผลรวมของราคาสินคาและดอกเบี้ย แตยอดเงินรวมท่ีตอง
ชําระคืนจะลดลงเรื่อย ๆ ตามระยะเวลาท่ีผานไป เชน การชําระเงินเพ่ือจายหนี้ซ่ึงมี
ยอดเงินรวมท่ีตองชําระคืน 10,000 บาท โดยชําระคืนทุกเดือน เดือนละ 2,000 บาท เปน
เวลา 5 เดือนนั้น จะเห็นวากอนท่ีจะเริ่มชําระเงินงวดแรก ผูชําระเงินจะมียอดหนี้รวม
ท้ังหมด 10,000 บาท แตเม่ือเริ่มชําระเงินงวดท่ี 1 ยอดหนี้จะลดลง และจะลดลงเรื่อย ๆ 
ในทุก ๆ เดือนซ่ึงเปนกําหนดชําระคางวด จนกระท่ังครบ 5 เดือน ซ่ึงเปนระยะเวลาชําระ
คางวดท้ังหมดท่ีกําหนดไว 
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3.6 ตัวอยางแบบทดสอบประจําบทและเฉลยตัวอยางแบบทดสอบประจําบท 
ในสวนนี้จะนําเสนอตัวอยางแบบทดสอบประจําบทท่ี 3 ลําดับและอนุกรม สําหรับรายวิชาพ้ืนฐาน
คณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 5 ซ่ึงครูสามารถเลือกนําไปใชไดตามจุดประสงคการเรียนรู ท่ี
ตองการวัดผลประเมินผล 
 

ตัวอยางแบบทดสอบประจําบท 

1. ใหสี่พจนแรกของลําดับเลขคณิตลําดับหนึ่งเปน 8, 1, 2a b+ −  และ 23 ตามลําดับ  
 จงหา a b+   
2. ให ,a b  และ c  เปนจํานวนเต็มบวกสามจํานวนซ่ึงเปนสามพจนแรกของลําดับเลขคณิต  

ถา b  เปนสองเทาของ a  แลวจงพิจารณาวาขอความในแตละขอตอไปนี้เปนจริงหรือเท็จ 
 1) ผลตางรวมของลําดับเลขคณิตนี้ คือ a   
 2) 3a b c b+ + =   
3. ถาลําดับเลขคณิตมีพจนท่ี 5 คือ 18  และพจนท่ี 10 คือ 38  จงหาพจนท่ี 15 
4. ผลบวกของหาพจนแรกของลําดับเลขคณิตลําดับหนึ่งเปน 100  ถาลําดับเลขคณิตนี้มีพจน

ท่ี 100 เปน 174−  แลวจงหาผลตางรวมของลําดับเลขคณิตนี้ 
5. ให na  เปนพจนหนึ่งในลําดับเรขาคณิตท่ีมีอัตราสวนรวมเปนจํานวนจริงลบ ถาลําดับ

เรขาคณิตนี้มีพจนท่ี 6 คือ 8  และพจนท่ี 8 คือ 2 แลว 1
8

 เปนพจนท่ีเทาใดของลําดับ

เรขาคณิตนี้ 
6. ลําดับเรขาคณิตลําดับหนึ่งมีผลคูณของสามพจนแรกเปน 27 และผลบวกของสามพจนแรก

เปน 9  จงหาอัตราสวนรวมของลําดับเรขาคณิตนี้ 
7. จงหาวามีจํานวนเต็มบวกตั้งแต 300 ถึง 500 ท่ีหารดวย 3 ลงตัว แตหารดวย 9 ไมลงตัว 

ท้ังหมดก่ีจํานวน 
8. ถาลําดับเลขคณิตมีพจนท่ี 10 เปน 95 และผลบวก 10 พจนแรกเปน 500 จงหาผลตางรวม

ของลําดับเลขคณิตนี้ 
9. ถาลําดับเลขคณิตมีพจนท่ี 3 เปน 12  พจนท่ี 30 เปน 93  และผลบวก n  พจนแรกเปน 

1995 แลว  จงหา n  
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10. ให nS  แทนผลบวกยอย n  พจนแรกของอนุกรมเลขคณิต ถา 5 100S =  และ 10 500S =  

แลว จงหา 50a   
11. จงหาผลบวกของจํานวนเต็มตั้งแต 199 ถึง 399 ท่ีหารดวย 3 ลงตัว  
12. จงหาผลบวก 7 พจนแรกของอนุกรมท่ีไดจากลําดับเรขาคณิต 1 2 64, 4 3 , 4 3 , , 4 3⋅ ⋅ ⋅   
13. โรงละครแหงหนึ่งมีพ้ืนเปนรูปสี่เหลี่ยมคางหมู มีแถวท่ีนั่งเรียงลําดับตัวอักษรจากแถว A  

ซ่ึงอยูหลังสุดไปแถว J  ซ่ึงอยูหนาสุด โดยแถว A  มีท่ีนั่งชมละคร 8 ท่ีนั่ง และแถวถัด ๆ ไป
จะเพ่ิมจํานวนท่ีนั่งจากแถวกอนหนา 2 ท่ีนั่งเสมอ โรงละครนี้สามารถจุดผูชมไดก่ีท่ีนั่ง 

14. กรซ้ือรถยนตคันหนึ่งราคา 549,000 บาท โดยรานรับซ้ือรถยนตมือสองรับซ้ือรถยนตรุนนี้
โดยคิดคาเสื่อมราคาในอัตรา 15% ตอป ถากรตัดสินใจจะขายรถคันนี้ในปลายปท่ี 7 เขา
จะขายรถคันนี้ไดในราคาเทาใด 

15. กอยและนางวางแผนจะซ้ือของขวัญใหคุณพอและคุณแม กอยจึงเริ่มออมเงินในเดือน
มกราคม 2562 เปนเงิน 250 บาท และจะออมเงินเพ่ิมข้ึนทุกเดือน เดือนละ 50 บาท สวน
นางเริ่มออมเงินในเดือนมีนาคม 2562 เปนเงิน 20 บาท และจะออมเงินเดือนถัดไปเปน
สองเทาของเงินท่ีออมในเดือนกอนหนา เม่ือสิ้นเดือนธันวาคม 2562 กอยและนางจะมีเงิน
ออมรวมกันก่ีบาท 

16. ก่ิงแกวฝากเงินจํานวนหนึ่งไวกับธนาคารเปนเวลา 10 ป โดยไมมีการฝากหรือถอนใน
ระหวางนั้น ซ่ึงใน 5 ปแรก ธนาคารคิดดอกเบี้ยแบบทบตนในอัตรา 1% ตอป และใน 5 ป
หลัง ธนาคารคิดดอกเบี้ยแบบทบตนในอัตรา 2% ตอป ถาก่ิงแกวมีเงินในบัญชี ณ สิ้นปท่ี 10 
อยู 50,000 บาท จงหาวาก่ิงแกวเริ่มตนฝากเงินไวเทาใด 

17. กุกไกซ้ือคอมพิวเตอรราคา 12,000 บาท โดยเลือกผอนชําระเปนรายเดือนทุกสิ้นเดือน 
เดือนละเทากันเปนเวลา 10 เดือน ถาอัตราดอกเบี้ย 12% ตอป โดยคิดดอกเบี้ยแบบทบ
ตนทุกเดือนแลว 

 1) กุกไกจะตองผอนชําระเดือนละเทาใด 
 2) ถากุกไกไดรับคาใชจายจากผูปกครองเดือนละ 5,000 บาท กุกไกจะเหลือเงินหลัง

ผอนชําระคาคอมพิวเตอรแลวเดือนละเทาใด 
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เฉลยตัวอยางแบบทดสอบประจําบท 

1. จากสี่พจนแรกของลําดับเลขคณิต คือ 8, 1, 2a b+ −  และ 23 

 วิธีท่ี 1 จะได  1 8a =  และ ( )2 1 1 8 7d a a a a= − = + − = −   

  จาก na   = ( )1 1a n d+ −   

  จะได 2b −   = ( )( )8 3 1 7a+ − −   

  นั่นคือ 2a b−   = 4         ----- (1) 
  และ 23  = ( )( )8 4 1 7a+ − −   

  นั่นคือ a  = 12 
  แทน a  ดวย 12 ใน (1) จะได 20b =   
  ดังนั้น  12 20 32a b+ = + =   
 วิธีท่ี 2 จะได  1 8a =  และ ( )2 1 1 8 7d a a a a= − = + − = −  

  จาก na   = ( )1 1a n d+ −  

  จะได 23 = ( )8 4 1 d+ −   
   d   = 5  
  ดังนั้น สี่พจนแรกของลําดับเลขคณิตนี้ คือ 8, 13, 18  และ 23  

  จะได 1a +   = 13 
   a   = 12  
  และ 2b −   = 18 
   b   = 20 
  ดังนั้น  12 20 32a b+ = + =   
 วิธีท่ี 3 จะได  ( )2 1 1 8 7d a a a a= − = + − = −   

  และ  ( )4 3 23 2 25d a a b b= − = − − = −   

  นั่นคือ  7 25a b− = −    
  จะได  25 7 32a b+ = + =    
2. จากสามพจนแรกของลําดับเลขคณิต คือ ,a b  และ c   
 1) เนื่องจาก b  เปนสองเทาของ a   
  นั่นคือ 2b a=   

  จะได สามพจนแรกของลําดับเลขคณิตนี้ คือ , 2a a  และ c   
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  นั่นคือ ผลตางรวมของลําดับเลขคณิตนี้ คือ 2a a a− =   
  ดังนั้น ขอความ  “ผลตางรวมของลําดับเลขคณิตนี้ คือ a ”  เปนจริง 
 2) เนื่องจากลําดับเลขคณิตนี้มีผลตางรวม คือ a    
  จะได 3c a=    
  จะได   a b c+ +   = 2 3a a a+ +   
    = 6a   
    = ( )3 2a   
    = 3b   
  ดังนั้น ขอความ  “ 3a b c b+ + = ”  เปนจริง 

3. จาก  na   = ( )1 1a n d+ −   

 จะได  18 = ( )1 5 1a d+ −   ----- (1) 

 และ  38 = ( )1 10 1a d+ −  ----- (2) 

 จาก (1) และ (2)  จะได  1 2a =  และ 4d =   

 ดังนั้น  ( )( )15 2 15 1 4 58a = + − =   

 นั่นคือ พจนท่ี 15 ของลําดับเลขคณิตนี้ คือ 58 

4. วิธีท่ี 1 จาก na   = ( )1 1a n d+ −   

   จะได 2a   = 1a d+   
    3a   = 1 2a d+   
    4a   = 1 3a d+  

   และ 5a   = 1 4a d+  

   เนื่องจาก ผลบวกของหาพจนแรกของลําดับเลขคณิตนี้เปน 100 
   จะได   100 = 1 2 3 4 5a a a a a+ + + +   
    100 = ( ) ( ) ( ) ( )1 1 1 1 12 3 4a a d a d a d a d+ + + + + + + +  
    100 = 15 10a d+  

   นั่นคือ 20 = 1 2a d+   ----- (1) 

   เนื่องจาก ลําดับเลขคณิตนี้มีพจนท่ี 100  เปน 174−  

   จะได 174−  = ( )1 100 1a d+ −   

   นั่นคือ  174−  = 1 99a d+  ----- (2) 

   จาก (1) และ (2)  จะได 1 24a =  และ 2d = −   
   ดังนั้น ผลตางรวมของลําดับเลขคณิตนี้เปน 2−   
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 วิธีท่ี 2 ใหหาพจนแรกของลําดับเลขคณิต คือ 2 , , , , 2a d a d a a d a d− − + +   
   เม่ือ d  เปนผลตางรวมของลําดับเลขคณิตนี้ 
   จะได 100 = ( ) ( ) ( ) ( )2 2a d a d a a d a d− + − + + + + +  
    5a  = 100 
    a   = 20 
   นั่นคือ พจนท่ี 3 ของลําดับเลขคณิตนี้ คือ 20 

   เนื่องจาก พจนท่ี 100 ของลําดับเลขคณิตนี้ คือ 174−  และ 100 1 99a a d= +   

   จะได 174−   = ( )3 2 99a d d− +   
    174−  = ( )20 2 99d d− +  
    97d   = 194−   
    d   = 2−   
   ดังนั้น ผลตางรวมของลําดับเลขคณิตนี้เปน 2−   
5. จาก  na   = 1

1
na r −   

 จะได 8 = 5
1a r   ----- (1) 

 และ  2 = 7
1a r   ----- (2) 

 จาก (1) และ (2)  จะได  1
2

r =  หรือ 1
2

r = −  

 เนื่องจาก ลําดับเรขาคณิตนี้มีอัตราสวนรวมเปนจํานวนจริงลบ 

 จะได 1
2

r = −  และ 1 256a = −  

 นั่นคือ na   = 
11256

2

n−
 − − 
 

  

 จะได 1
8

  = 
11256

2

n−
 − − 
 

 

   
11

2

n−
 − 
 

  = 1
8 256

 − × 
  

   
11

2

n−
 − 
 

  = 3 8

1
2 2

 − × 
  

   
11

2

n−
 − 
 

  = 11

1
2

 − 
 

  

   
11

2

n−
 − 
 

  = 
111

2
 − 
 
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 นั่นคือ 1n −   = 11 
 จะได n   = 12 

 ดังนั้น 1
8

 เปนพจนท่ี 12 ของลําดับเรขาคณิตนี้ 

6. วิธีท่ี 1 จาก  na   = 1
1

na r −   

   จะได สามพจนแรกของลําดับเรขาคณิตนี้ คือ 1 1,a a r  และ 2
1a r   

   เนื่องจาก ลําดับเรขาคณิตนี้มีผลคูณของสามพจนแรกเปน 27 
   จะได 27 = ( )( )2

1 1 1a a r a r  

    27 = 3 3
1a r   

    27 = ( )3
1a r  

    1a r  = 3  

   นั่นคือ 1a   = 3
r

       ----- (1) 

   เนื่องจาก ลําดับเรขาคณิตนี้มีผลบวกของสามพจนแรกเปน 9 

   จะได 9 = 2
1 1 1a a r a r+ +  

    9 = ( )2
1 1a r r+ +   

   นั่นคือ 1a   = 2

9
1 r r+ +

   ----- (2) 

   จาก (1) และ (2)  จะได  1 3a =  และ 1r =  

   ดังนั้น อัตราสวนรวมของลําดับเรขาคณิตนี้ คือ 1 

 วิธีท่ี 2 ใหสามพจนแรกของลําดับเรขาคณิต คือ ,a a
r

 และ ar  

   เม่ือ r  เปนอัตราสวนรวมของลําดับเรขาคณิตนี้ 
   เนื่องจาก ผลคูณของสามพจนแรก คือ 27 

   จะได 27 = a a ar
r
× ×   

    3a  = 27 
    a   = 3 
   นั่นคือ พจนท่ี 2 ของลําดับเรขาคณิตนี้ คือ 3  

   จะได สามพจนแรกของลําดับเรขาคณิตนี้ คือ 3 , 3
r

 และ 3r   

   เนื่องจาก ผลบวกของสามพจนแรก คือ 9 
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   จะได 9 = 3 3 3r
r
+ +   

    0   = 33 6r
r

− +    

    0 = 2 2 1r r− +   
    ( )21r −   = 0 

   นั่นคือ r   = 1 
   ดังนั้น อัตราสวนรวมของลําดับเรขาคณิตนี้ คือ 1 
7. จํานวนเต็มบวกตั้งแต 300 ถึง 500 ท่ีหารดวย 3 ลงตัว ไดแก 300, 303, 306, , 498   
 นั่นคือ ลําดับเลขคณิตของจํานวนเต็มบวกตั้งแต 300 ถึง 500 ท่ีหารดวย 3 ลงตัว คือ 

300, 303, 306, , 498  จะได 1 300, 498na a= =  และ 303 300 3d = − =   

 จาก  na   = ( )1 1a n d+ −   

 จะได  498 = ( )( )300 1 3n+ −   

 นั่นคือ  n   = 67 
 ดังนั้น มีจํานวนเต็มบวกตั้งแต 300 ถึง 500 ท่ีหารดวย 3 ลงตัว ท้ังหมด 67 จํานวน 

 จํานวนเต็มบวกตั้งแต 300 ถึง 500 ท่ีหารดวย 9 ลงตัว ไดแก 306, 315, 324, , 495  

 นั่นคือ ลําดับเลขคณิตของจํานวนเต็มบวกตั้งแต 300 ถึง 500 ท่ีหารดวย 9 ลงตัว คือ
 306, 315, 324, , 495   จะได 1 306, 495nb b= =  และ 315 306 9d = − =   

 จาก  nb   = ( )1 1b n d+ −   

 จะได  495 = ( )( )306 1 9n+ −   

 นั่นคือ  n   = 22 
 ดังนั้น มีจํานวนเต็มบวกตั้งแต 300 ถึง 500 ท่ีหารดวย 9 ลงตัว ท้ังหมด 22 จํานวน 

นั่นคือ มีจํานวนเต็มบวกตั้งแต 300 ถึง 500 ท่ีหารดวย 3 ลงตัว แตหารดวย 9 ไมลงตัว ท้ังหมด 
67 22 45− =  จํานวน 

8. จาก  na   = ( )1 1a n d+ −   

 เนื่องจาก พจนท่ี 10 ของลําดับเลขคณิตนี้ คือ 95 

 จะได  95 = ( )1 10 1a d+ −   
   95 = 1 9a d+  ----- (1) 

 จาก  nS   = ( )12 n
n a a+   
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 เนื่องจาก ผลบวก 10 พจนแรก คือ 500 

 จะได  500 = ( )1
10 95
2

a +    

   500 = ( )15 95a +  
   100 = 1 95a +   
   1a   = 5 

 แทน 1a  ใน (1) ดวย 5  จะได 10d =   
 ดังนั้น ผลตางรวมของลําดับเลขคณิตนี้ คือ 10   
9. จาก  na   = ( )1 1a n d+ −   

 เนื่องจากพจนท่ี 3 ของลําดับเลขคณิตนี้ คือ 12 
 จะได  12  = ( )1 3 1a d+ −  
   12 = 1 2a d+  ----- (1) 

 และเนื่องจากพจนท่ี 30 ของลําดับเลขคณิตนี้ คือ 93 
 จะได  93 = ( )1 30 1a d+ −   
   93 = 1 29a d+  ----- (2) 

 จาก (1) และ (2)  จะได  1 6a =  และ 3d =   

 จาก  nS   = ( )( )12 1
2
n a n d+ −  

 เนื่องจากผลบวก n  พจนแรก คือ 1995 

 จะได 1995 = ( )( ) ( )( )2 6 1 3
2
n n + −    

   1995 = ( )9 3
2
n n+  

   3990 = ( )9 3n n+  
   0 = 23 9 3990n n+ −   
   0 = 2 3 1330n n+ −   
   0 = ( )( )35 38n n− +   

 นั่นคือ  35n =   หรือ  38n = −   
 เนื่องจาก  0n >   ดังนั้น  35n =  

10. จาก  nS   = ( )( )12 1
2
n a n d+ −  

 เนื่องจาก  5 100S =  และ 10 500S =  
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 จะได 100  = ( )( )1
5 2 5 1
2

a d+ −   

   100 = ( )1
5 2 4
2

a d+  

   40 = 12 4a d+   ----- (1) 

 และ  500 = ( )( )1
10 2 10 1
2

a d+ −  

   500 = ( )15 2 9a d+  
   100 = 12 9a d+   ----- (2) 

 จาก (1) และ (2)  จะได 1 4a = −  และ 12d =   

 จาก  na   = ( )1 1a n d+ −   

 จะได 50a   = ( )( )4 50 1 12− + −   
    = 584 
11.  จํานวนเต็มบวกตั้งแต 199 ถึง 399 ท่ีหารดวย 3 ลงตัว ไดแก 201, 204, 207, , 399   
 นั่นคือ ลําดับเลขคณิตของจํานวนเต็มบวกตั้งแต 199 ถึง 399 ท่ีหารดวย 3 ลงตัว คือ 

201, 204, 207, , 399  จะได 1 201, 399na a= =  และ 204 201 3d = − =   

 จาก  na   = ( )1 1a n d+ −   

 จะได  399 = ( )( )201 1 3n+ −   

 นั่นคือ  n   = 67 

 จาก  nS   = ( )12 n
n a a+   

 จะได  67S   = ( )67 201 399
2

+  

    = 20,100 
 ดังนั้น ผลบวกของจํานวนเต็มตั้งแต 199 ถึง 399 ท่ีหารดวย 3 ลงตัว คือ 20,100 

12. จาก  nS   = 
( )1 1
1

na r
r
−

−
  

 เนื่องจากลําดับท่ีกําหนดใหมี 1 4a =  และ 3r =   

 จะได 7S   = 
( )74 1 3
1 3
−

−
 

    = ( )4 2186
2

−
−

  

    = 4,372 
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13. จํานวนท่ีนั่งแตละแถวในโรงละครเรียงกันเปนลําดับเลขคณิตท่ีมี 1 8a =  และ 2d =    
 และโรงละครนี้มีท่ีนั่งท้ังหมด 10 แถว จากแถว A  ซ่ึงอยูหลังสุดไปแถว J  ซ่ึงอยูหนาสุด 

 จาก  nS   = ( )( )12 1
2
n a n d+ −   

 จะได 10S  = ( ) ( )( )( )10 2 8 10 1 2
2

+ −  

    = 170 
 ดังนั้น โรงละครนี้จุผูชมได 170 ท่ีนั่ง 
14. กรซ้ือรถยนตมาราคา 549,000 บาท 

 เม่ือครบ 1 ป รถยนตของกรราคา 85549,000
100
 
 
 

 บาท 

 เม่ือครบ 2 ป รถยนตของกรราคา 
285549,000

100
 
 
 

 บาท 

 เม่ือครบ 3 ป รถยนตของกรราคา 
385549,000

100
 
 
 

 บาท 

 จะเห็นวาราคารถของกรเปนลําดับเรขาคณิตท่ีมี 1 549,000a =  และ 85
100

r =   

 ดังนั้น ราคารถยนตของกรเม่ือครบ 7 ป คือ 8a   

 แทน n  ดวย 8 ใน 1
1

n
na a r −=   

 จะได  
8 1 7

8
85 85549,000 549,000 175,997

100 100
a

−
   = = ≈   
   

 

 ดังนั้น กรจะขายรถคันนี้ไดในราคาประมาณ 175,997 บาท 
15. เนื่องจาก กอยเริ่มออมเงินในเดือนมกราคม 2562 เปนเงิน 250 บาท และจะออมเงินเพ่ิมข้ึน

ทุกเดือน เดือนละ 50 บาท 
 นั่นคือ เดือนท่ี 1 (มกราคม) กอยออมเงิน 250 บาท 
 เดือนท่ี 2 (กุมภาพันธ) กอยออมเงิน 250 50+  บาท 
 เดือนท่ี 3 (มีนาคม) กอยออมเงิน ( ) ( )250 50 50 250 2 50+ + = +  บาท 

 เดือนท่ี 4 (เมษายน) กอยออมเงิน ( )( ) ( )250 2 50 50 250 3 50+ + = +  บาท 

 จะเห็นวาเงินท่ีกอยออมในแตละเดือนเปนลําดับเลขคณิตท่ีมี 1 250a =  และ 50d =   

 ดังนั้น กอยจะมีเงินออมรวมเม่ือสิ้นเดือนธันวาคม 2562 เปนเงิน 12S   

 แทน n  ดวย 12 ใน ( )( )12 1
2n
nS a n d= + −   
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 จะได  ( ) ( )( )12
12 2 250 12 1 50 6,300
2

S = + − =  

 ดังนั้น กอยจะมีเงินออมรวมเม่ือสิ้นเดือนธันวาคม 2562 เปนเงิน 6,300 บาท 
 เนื่องจาก นางเริ่มออมเงินในเดือนมีนาคม 2562 เปนเงิน 20 บาท และจะออมเงินในเดือน

ถัดไปเปนสองเทาของเงินออมในเดือนกอนหนา 
 นั่นคือ เดือนท่ี 1 (มีนาคม) นางออมเงิน 20 บาท 

 เดือนท่ี 2 (เมษายน) นางออมเงิน ( )20 2  บาท 

 เดือนท่ี 3 (พฤษภาคม) นางออมเงิน ( )220 2  บาท 

 เดือนท่ี 4 (มิถุนายน) นางออมเงิน ( )320 2  บาท 

 จะเห็นวาเงินท่ีนางออมในแตละเดือนเปนลําดับเรขาคณิตท่ีมี 1 20a =  และ 2r =   

 ดังนั้น นางจะมีเงินออมรวมเม่ือสิ้นเดือนธันวาคม 2562 เปนเงิน 10S   

 แทน n  ดวย 10 ใน 
( )1 1
1

n

n

a r
S

r
−

=
−

  

 จะได  
( )10

10

20 1 2
20,460

1 2
S

−
= =

−
 

 ดังนั้น นางจะมีเงินออมรวมเม่ือสิ้นเดือนธันวาคม 2562 เปนเงิน 20,460 บาท 
 นั่นคือ กอยและนางจะมีเงินออมรวมกันเม่ือสิ้นเดือนธันวาคม 6,300 20,460 26,760+ =  บาท 
16. วิธีท่ี 1 พิจารณาในชวง 5 ปแรกท่ีก่ิงแกวฝากเงิน (ปท่ี 1 – 5) 

   ใหก่ิงแกวเริ่มฝากเงินดวยเงินตน 1P  บาท 

   ในท่ีนี้ 1 , 1, 5P P k n= = =  และ 1 0.01
100

r = =  

   จากทฤษฎีบท 1 จํานวนเงินรวม คือ 
5

1
0.011

1
P  + 
 

 หรือ ( )5
1 1.01P บาท 

   พิจารณาในชวง 5 ปหลังท่ีก่ิงแกวฝากเงิน (ปท่ี 6 – 10) 
   เงินตนในชวง 5 ปหลัง คือ ( )5

1 1.01P  บาท 

   ในท่ีนี้ ( )5
1 1.01 , 1, 5P P k n= = =  และ 2 0.02

100
r = =  

   จากทฤษฎีบท 1 จํานวนเงินรวม คือ ( )( )
5

5
1

0.021.01 1
1

P  + 
 

หรือ  

   ( ) ( )5 5
1 1.01 1.02P  บาท 

   เนื่องจาก ก่ิงแกวมีเงินในบัญชี ณ สิ้นปท่ี 10 อยู 50,000 บาท 
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   จะได 50,000 = ( ) ( )5 5
1 1.01 1.02P  

    50,000 = ( )5
1 1.0302P   

    1P   = 43,088.58939 

   ดังนั้น ก่ิงแกวเริ่มตนฝากเงินไวประมาณ 43,089 บาท 
 วิธีท่ี 2 พิจารณาในชวง 5 ปหลังท่ีก่ิงแกวฝากเงิน (ปท่ี 6 – 10) 

   ในท่ีนี้ 50000, 1, 5S k n= = =  และ 2 0.02
100

r = =   

   จาก P  = 1
knrS

k

−
 + 
 

  

   จะได P  = 
50.0250000 1

1

−
 + 
 

  

 
     = 45,286.54049 

   ดังนั้น เงินตนเม่ือเริ่มตนปท่ี 6 คือ 45,286.54049 บาท 
   พิจารณาในชวง 5 ปแรกท่ีก่ิงแกวฝากเงิน (ปท่ี 1 – 5)  

   ในท่ีนี้ 45,286.540 1,49, 5S k n= = =  และ 1 0.01
100

r = =   

   จาก P   = 1
knrS

k

−
 + 
 

  

   จะได P  = 
5

45,286.54049 0.011
1

−
 + 
 

  

     = 43,088.58939 

   ดังนั้น เงินตนเม่ือเริ่มตนปท่ี 1 คือ 43,088.58939 บาท 
   นั่นคือ ก่ิงแกวเริ่มตนฝากเงินไวประมาณ 43,089 บาท 
17. 1) ให R  แทนคางวดท่ีกุกไกตองผอนชําระทุกสิ้นเดือน 

  ในท่ีนี้ 12
12

i =  และ 0.01r =   

เนื่องจากคอมพิวเตอรราคา 12,000 บาท โดยกุกไกจะผอนชําระทุกเดือนเปนเวลา 10 เดือน  
ดังนั้น ตองหามูลคาปจจุบันของเงินผอนแตละงวด แลวจึงนํามารวมกัน 
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จากแผนภาพ จะไดมูลคาปจจุบันของเงินผอนงวดท่ี 1, 2, , 10  คือ 

( ) ( ) ( )1 2 101.01 , 1.01 , , 1.01R R R− − −
  ตามลําดับ 

นั่นคือ ผลรวมของมูลคาปจจุบันของเงินผอนท้ังสิบงวด คือ 

( ) ( ) ( )1 2 101.01 1.01 1.01R R R− − −+ + +  

ซ่ึงเปนอนุกรมเรขาคณิตท่ีมี 10 พจน โดยพจนแรก คือ ( ) 11.01R −  และอัตราสวนรวม 

คือ ( ) 11.01 −   

ดังนั้น ผลรวมของมูลคาปจจุบันของเงินผอนท้ังสิบงวด คือ 
( ) ( )( )

( )

1 10

1

1.01 1 1.01

1 1.01

R − −

−

−

−
  

เนื่องจากกุกไกมีเงินท่ีตองผอนชําระ 12,000 บาท จะไดวา 

 12,000 = 
( ) ( )( )

( )

1 10

1

1.01 1 1.01

1 1.01

R − −

−

−

−
 

 R   = 
( )( )

( ) ( )( )
1

1 10

12,000 1 1.01

1.01 1 1.01

−

− −

−

−
  

 R   ≈   1,266.98 

 

 

0     1      2     3      4     5     6    7     8      9    10 
R     R     R     R   R    R     R    R     R    R 
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ดังนั้น กุกไกจะตองผอนชําระเดือนละประมาณ 1,267 บาท 
2) เนื่องจากกุกไกไดรับคาใชจายจากผูปกครองเดือนละ 5,000 บาท 
 ดังนั้น กุกไกจะเหลือเงินหลังผอนชําระคาคอมพิวเตอรแลวเดือนละประมาณ  
 5,000 – 1,267 = 3,733 บาท 
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เฉลยแบบฝกหัดและวิธีทําโดยละเอียด 

บทท่ี 1 เลขยกกําลัง 

 

แบบฝกหัด 1.1  

1. 1)        1001  =   1 
 2)  ( )20191−  =   1−  

 3) ( )08.43−  =   1 

 4)     
41

5

−
 
 
 

 =   45   =   625 

2.  1)         ( )02 83 15− ×  = ( )( ) ( )( )2 0 8 03 15− ×  

   =   0 03 15×  
   =    1 

 2)  ( ) 13 2 22 4 32 8
−− −× × ×  =    ( ) ( )( ) 12 23 2 5 32 2 2 2

−− −
× × ×  

   =    3 4 10 32 2 2 2− −× × ×  
   =    ( ) ( )3 4 10 32 + − + + −  
   =    62  

 3)           
2 3

4 5
2 10
5 2
×
×

 =    ( )32

4 5

2 5 2
5 2
× ×

×
 

   =    
2 3 3

4 5
2 5 2

5 2
× ×
×

 

   =    2 3 5 3 42 5+ − −×  
   =    0 12 5−×  

   =    1
5

 

 4)   
3 5

5 0
2 3
3 2

− −

−

×
×

 =    ( )5 53 02 3− − −− − ×  

   =    3 02 3− ×  

   =    3
1
2
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3.   1)       ( )( )3 2 5 3x y x y− −  =   ( )3 5 2 3x y+ − − +  

   =   2x y−  

   =   2
y
x

 

 2)     ( )
24 32

2 2
2

x xy
y

−

−

 
 
 

 =   ( )
8

3 3 6
2 4 2

2
x x y

y

−

−

 
 
 

 

   =   ( )3 2 8 3 6 42 x y− − − + −  
   =   5 5 22 x y−  

   =    
5 2

5
2 y

x
 

 3)     ( )4 2 81 12
3

y y y− 
 
 

 =   ( )4 2 84y + + −  

   =   2 22 y−  

   =   
2

2
2
y

 

 4)    ( )( )5 7 2 7 0x y x y z− − −  =   ( ) ( ) ( )5 2 7 7 1x y− + − + −  

   =   7 0x y−  

   =   7
1
x

 

 5)         
4

3 21
2

x y
−

− 
 
 

 =   12 8
4

1
2

x y−
−  

   =   
4 12

8
2 x

y
 

 6)        
( )( ) 32 3 4

2

x y xy

x y

−

 =  
( )( )2 3 3 12

2

x y x y

x y

− −

 

   =   ( ) ( )2 3 2 3 12 1x y+ − − + − −  
   =   3 10x y− −  

   =    3 10
1

x y
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แบบฝกหัด 1.2  

1.   1)   เนื่องจาก 28 64=  และ ( )28 64− =  

       ดังนั้น รากท่ี 2 ของ 64 คือ 8  และ 8−  

 2)   เนื่องจาก ( )2
5 5=  และ ( )2

5 5− =  

       ดังนั้น รากท่ี 2 ของ 5 คือ 5  และ 5−  

 3)   เนื่องจาก ( )44 4 4=  และ ( )44 4 4− =  

       ดังนั้น รากท่ี 4 ของ 4 คือ 4 4  และ 4 4−  

 4)   เนื่องจาก ( )37 343− = −  

       ดังนั้น รากท่ี 3 ของ 343−  คือ 7−  

 5)  เนื่องจากรากท่ี 4 ของ 625 คือ 5 และ 5−  

       และ ( )( )625 5 0>  แต ( )( )625 5 0− <  

       ดังนั้น คาหลักของรากท่ี 4 ของ 625 คือ 5 
 6)   เนื่องจากไมมีรากท่ี 4 ของ 1296−  ในระบบจํานวนจริง  
      ดังนั้น ไมมีคาหลักของรากท่ี 4 ของ 1296−   ในระบบจํานวนจริง 
2. 1)    144  =  12 12×    =  12 
 2)   4 256  =   4 4 4 4 4× × ×   =    4 
 3)     3 64  =   3 4 4 4× ×    =    4 

 4)    6
1
64

 =   6
1 1 1 1 1 1
2 2 2 2 2 2
× × × × ×    =  1

2
 

 5)    
3

3
27−

 =   
( ) ( ) ( )3

3
3 3 3− × − × −

   =  
( )

3
3−

    =   1−  

 6)  ( )211−  =   121  =   11 11×       =   11 

3. 1)        5
2

   =   5
2

    

   =   5 2
2 2
⋅     

   =   10
2
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 2)         21
15

 =   7 3
5 3
×
×

 

   =   7 3
5 3
×
×

 

   =   7
5

 

   =   7 5
5 5
⋅  

   =    35
5

 

 3)      3
20

 =    3
20

 

   =   3 20
20 20

⋅  

   =  60
20

 

   =   2 15
20

 

   =   15
10

 

 4)    96
2 12

 =   8 12
2 12
×  

   =   8 12
2 12
×  

   =   8
2

 

   =    2 2
2

 

   =    2  

 5)    3 8
4 12

 =   3 2 2
4 2 3
×
×

 

   =   3 2
4 3
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  3 8
4 12

 =   3 2 3
4 3 3

⋅  

   =    3 6
12

 

   =    6
4

 

 6)        
3

3

9
4

 =   
3

3

9
2 2×

 

   =    
33

3 3

9 2
2 2 2

⋅
×

 

   =   
3 18
2

 

4. 1)       45 20⋅  =   3 3 5 2 2 5× × × × ×  
   =   2 2 3 3 5 5× × × × ×  
   =    2 3 5× ×  
   =    30 
 2)   ( ) ( )7 5 3 5 3 2 2− + +  =  ( ) ( )7 3 5 3 1 2− + +   

    =   4 5 4 2+  
    =    ( )4 5 2+  

 3)       ( )( )2 3 7 2 3 7+ −  =   ( ) ( )2 3 7 2 3 2 3 7 7+ − +  

    =   12 2 21 2 21 7+ − −  
    =   5 

 4)       ( )2
2 3+  =   ( )( )2 3 2 3+ +  

   =   ( )( ) ( )( )2 3 2 2 3 3+ + +  

   =    4 2 3 2 3 3+ + +  
   =    7 4 3+  
 5)   3 8 4 18 7 2− +  =   6 2 12 2 7 2− +  
   =   ( )6 12 7 2− +  

   =  2  
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 6)   82 5 125
20

+ −  =   82 5 5 5
2 5

+ −  

   =   
8 52 5 5 5

2 5 5
 

+ − ⋅  
 

 

   =   8 52 5 5 5
10

+ −  

   =    4 52 5 5 5
5

+ −  

   =   42 5 5
5

 + − 
 

 

   =   31 5
5

 

5.   1)   เนื่องจาก ( )27 49 7− = =   

       จะได  ( )27 7− > −  

 2)   เนื่องจาก ( )55 532 2 2− = − = −  และ 5 55 32 2 2− = − = −  

         จะได   5 532 32− = −  

 3)   เนื่องจาก  
3

33
3

108 108 27 3
44

= = =  และ 33 3 39 24 9 24 216 6= × = =  

       ดังนั้น  
3

33
3

108  9 24
4

<  

 4)   เนื่องจาก  12 12 6 6 2 6 2 3 2
28 2 2 2 2 2

= = = ⋅ = =   

       และ  18 3 2=  

       ดังนั้น   12 18
8
=  

 5)   เนื่องจาก 
3

3
3 3 3

6 6 2 3 2
4 4 2
= ⋅ =   

       และ  3 2 3 33 3 318 6 18 6 2 3 3 4= × = × =  
       จะได   3 33 2 3 4<  

    ดังนั้น   3 3
3

6  18 6
4
<  
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แบบฝกหัด 1.3  

1.  1)      

2
3

2
27
3

 =   
( )

2
3 3

2

3

3
 

    =   
2

2
3
3

 

    =    1 

 2)    ( )
3
20.25  =   ( )

3
2 20.5  

    =   ( )30.5  

 3)    
2
31

125
 
 
 

 =   

2
3 31

5

       
 

    =   
21

5
 
 
 

 

    =   2
1
5

 

 4)    ( )
2
327−  =   ( )( )

2
3 33−  

    =   ( )23−  

    =   23  

 5)    
2 2
3 33 3×  =   

2 2
3 33
+

 

    =   
4
33  

 6)     

7
4 2
37

 
  
 

 =   
14
37  

 7)       ( )
4
31000 −−  =   ( )( )

4
3 310

−
−  

    =    ( ) 410 −−  

    =    
( )4

1
10−
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   ( )
4
31000 −−  =    4

1
10

 

 8)    
2 4
3 35 5×  =   

2 4
3 35
+

 

    =   
6
35  

    =   25  

 9)    
5 4
3 38 8

−
×  =   

5 4
3 38

 + − 
   

    =   
1
38  

    =   ( )
1

3 32  
    =    2 

 10)    
7 3
2 20.5 0.5

−
×  =   

7 3
2 20.5

 + − 
   

    =   
4
20.5  

    =   20.5  

 11)     
5 8
3 310 10

−
×  =   

5 8
3 310

 + − 
   

    =   
3
310

−
 

    =   110−  

    =   1
10

 

 12)       

1 5
2 22 2

2
×  =   

1 5 1
2 22
+ −

 

    =   22  

 13)        

3
3 22 8

8
×  =   

( )
( )

3
3 3 2

1
3 2

2 2

2

×
 

    =   

9
3 2

3
2

2 2

2

×  

    =   
9 33
2 22

+ −
 

    =   62  
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 14)         

1
3

1
3

8 7

27

+  =   
( )
( )

1
3 3

1
3 3

2 7

3

+
 

   =   2 7
3
+  

   =    3 

 15)            

2
3

2
3

88

11
 =   

2
388

11
 
 
 

 

   =   
2
38  

   =   ( )
2

3 32  

   =   22     

 16)       

2 2
3 3

1
3

2 12

18

×  =   
( )

( )

2 2
23 3

1
2 3

2 2 3

2 3

× ×

×
 

   =   

2 4 2
3 3 3

1 2
3 3

2 2 3

2 3

× ×

×

 

   =   
2 4 1 2 2
3 3 3 3 32 3
+ − −

×  

   =    
5

032 3×  

   =    
5
32  

 17)       

2
3

2 2
3 3

30

3 5×
 =   

( )

2
3

2
3

30

3 5×
 

   =   
2
330

15
 
 
 

 

   =    
2
32  
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 18)     

5 2
3 3

3 5
2 2

8 3 6

2 2

× ×

−

 =   ( )
5 2

3 3 3

3 5
2 2

2 3 2 3

2 2

× × ×

−

 

    =   

5 2 2
3 3 3 3

3 5
2 2

2 3 2 3

2 2

× × ×

−

 

    =   

5 2 2
3 3 3 3

3 3 1
2 2

2 3 2 3

2 2
+

× × ×

−

 

    =   

5 2 2
3 3 3 3

3 3
2 2

2 3 2 3

2 2 2

× × ×
 

− ×  
 

 

    =    
( )

5 2 2
3 3 3 3

3
2

2 3 2 3

2 1 2

× × ×

−

 

    =   

5 2 2
3 3 3 3

3
2

2 3 2 3

2

× × ×
−  

    =    
2 3 5 23
3 2 3 32 3

+ − +
− ×  

    =    
13 7
6 32 3− ×  

2. 1)         

1
4 2

64
x
y

− 
 
 

 =   
2

32
x
y

−

 

    =   2 3
1

2x y
 

 2)          

32
3

3
2

x

x
−

 
 
 
 
 

 =    

32 3
3 2x

 − − 
 

 
 
 
 

 

    =    
313

6x
 
  
 

 

    =    
13
2x  
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 3)      ( )
3 1
2 29 3x x −  =   

3 1 1
2 2 2 23 3x x

− −
× × ×  

   =   
1 3 12
2 2 23 x

   + − + −   
   ×  

   =   
3
23 x  

 4)        

2
3

6

3
2

27x

y

−
 
 
 
 
 

 =   

2
3

3 6

3
2

3 x

y

−
 

× 
 
 
 

 

   =   
2 4

1
3 x

y

− −

−

×  

   =   2 43
y
x

 

3.  1)            ( )33 10  =    
31

310
 
  
 

 

   =    10 

 2)         ( )33 12−  =   ( )( )
1

3 312−  

   =   12−  
 3)         14 56  =    ( )( )2 7 2 2 2 7× × × ×  

   =    2 2 2 2 7 7× × × × ×  
   =     2 2 7× ×  
   =     28 
 4)        3 36 36×  =   3 36 6 6× ×  
   =   3 6 6 6× ×  
   =    6 
 5)     50 32 18+ −  =   2 2 25 2 4 2 3 2× + × − ×  
   =   5 2 4 2 3 2+ −   
   =   ( )5 4 3 2+ −  

   =   6 2  
 6)           3 3 35 4 2 32 108+ −  =   3 33 335 4 2 2 4 3 4+ × − ×  
   =   3 3 35 4 4 4 3 4+ −  
   =   ( ) 35 4 3 4+ −  

   =   36 4  
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 7)     3 3 381 375 192+ −  =   3 3 33 3 33 3 5 3 4 3× + × − ×  
    =   3 3 33 3 5 3 4 3+ −  
    =   ( ) 33 5 4 3+ −  

    =   34 3  

 8)          43 2 32 64+ −  =   42 4 23 2 4 2 2 2+ × − ×  

    =   4 23 2 4 2 2 2+ −  

    =   ( )
1

2 43 2 4 2 2 2+ −  

    =   
1
23 2 4 2 2 2

 
+ −   

 
 

    =   3 2 4 2 2 2+ −  
    =   ( )3 4 2 2+ −  

    =   5 2  
 9)       ( )5 2 3 2 5−  =   2 15 10−  

    =   10 2 15− +  

 10)           ( )2
7 4 5+  =   ( )( )7 4 5 7 4 5+ +  

    =   ( )( ) ( )( )7 4 5 7 7 4 5 4 5+ + +  

    =   7 4 35 4 35 80+ + +  
    =   87 8 35+  

 11)   เนื่องจาก    
4

4

81
8

 =   
( )
( )

1
4 4

1
3 4

3

2
 

    =    

( )

1
4

1 1
3 4 4

3 2

2 2
×  

    =    

1
43 2

2
×  

    =    
1
43 2

2
 
  
 
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                   8 1024  =    ( )
1

10 82  

    =     
10
82  

    =    
5
42  

    =    
1
42 2

 
  
 

 

       และ        
8

4

324
9

 =    
( )
( )

1
2 4 8

1
2 4

2 3

3

×
 

    =   

1 1
4 2

1
2

2 3

3

×  

    =   
1
42  

       ดังนั้น  
84

8
4 4

81 3241024
8 9
− +   =  

1 1 1
4 4 43 2 2 2 2

2
   

− +      
   

 

    =   
1
43 2 1 2

2
 − + 
 

 

    =   
1
41 2

2
 
  
 

 

    =   
1 1
42
−

 

    =   
3
42

−
 

    =   3
4

1

2
 

    = 
4

1
8

 

 12)   เนื่องจาก     ( )
1
64 9  =    ( )

1
2 64 3  

    =   ( )
1
34 3  

        ( )
1
33 24  =   ( )

1
3 33 2 3×  
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   ( )
1
33 24  =   ( )

1
36 3  

      และ           

2
3

1
6

2 48

144

 
  
   =   

( )
( )

2
4 3

1
4 2 6

2 2 3

2 3

×

×
 

    =    

8 2
3 3

2 1
3 3

2 2 3

2 3

× ×

×

 

    =   
8 2 2 11
3 3 3 32 3

+ − −
×  

    =    ( )
1

3 32 3  

    =    ( )
1
38 3  

      ดังนั้น  ( ) ( )

2
3

1 1
6 3

1
6

2 48
4 9 3 24

144

 
  
 + −  =  ( ) ( ) ( )

1 1 1
3 3 34 3 6 3 8 3+ −  

    =   ( )
1
32 3  

4. 1)            372x  =   2 36 2x×  
    =   6 2x x  

 2)       454xy  =   2 43 6xy×  

    =   23 6y x  

 3)         
4

2
32x

y
 =   

2 4

2
4 2x

y
×  

    =   
24 2x

y
 

 4)      ( )424 3x  =   23x  

 5)    2 3 5 74 2 9x x x x x− +  =   3 3 32 2 3x x x x x x− +  
    =   33x x  

 6)    ( )( )312 27x y xy  =   ( )( )2 3 3 3x xy xy  
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   ( )( )312 27x y xy  =   ( )6 3x xy  

    =   218x y  

5.   1)   เนื่องจาก ( )
2 2

3 23 327 3 3 9= = =   

      และ  ( )
3 3

2 32 29 3 3 27= = =  

       ดังนั้น   
2 3
3 227  9<  

 2)   เนื่องจาก ( )
1 11

22 222 18 2 2 3 6 2
   

= × =      
   

 และ ( )
1 11

24 243 4 3 2 3 2
    

= =            
 

       ดังนั้น  
1 1
2 42 18   3 4

   
>      

   
 

 3)   เนื่องจาก ( ) ( )
2 2 22

3 23 3 3318 12 18 12 6 6= × = =  

       และ  
3 1 3 1 4

22 2 2 2 26 6 6 6 6
+

= = =  

       ดังนั้น   
2 2 3 1
3 3 2 218 12  6 6=  

 4)   เนื่องจาก ( )
1 1 16 1 1133 25 5 5 10 5107 7 7 7 ,  49 7 7

+
= = = =  

      และ  16 1
5 5
>  

       ดังนั้น  
1 1

3 5 107 7 > 49  

 5)   เนื่องจาก  
( )
( )

332 23 2 32
3 6 92

2 2 63

24 24 4 2 ,  2
8 22
− − −

 
= = = = =  

 
 

       และ  6 9<  

       ดังนั้น  

323 2
2

2
44  
8−

 
<  

 
 

6.   จาก   3.57d h=   และ  49h =  
     จะได      d   = 3.57 49   
     =  ( )( )3.57 7  
      =  24.99   
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     ดังนั้น ชายผูนี้สามารถมองไดไกลสุดประมาณ 24.99 กิโลเมตร 

7.   จาก  ( )
12
50.0016W L=  และ  32L =  

      จะได  W   = ( )( )
12
50.0016 32  

     =  ( )( )
12

5 50.0016 2  

     =  ( ) ( )4 120.2 2  

     =   ( ) ( )4 122 0.1 2×  

     =   4 122 0.0001+ ×  
     =   162 0.0001×  
     =   65,536 0.0001×  
             ≈   6.55 
     ดังนั้น วาฬท่ีมีความยาว 32 ฟุต จะมีน้ําหนักประมาณ 6.55 ตัน 

8.   จาก  ( )0 1 tn n r= +   

     ในท่ีนี้ 10t = , 4 0.04
100

r = =  และ 0 112,000n =  

     จะได   n =   ( )10112,000 1 0.04+  

    =   ( )10112,000 1.04  
    ≈  165,787.36  
      ดังนั้น ใน พ.ศ. 2571 จังหวัดนี้มีประชากรประมาณ 165,787 คน 

9.   1)   ในท่ีนี้  50000P = , 10n =  และ  0.75 0.0075
100

r = =   

       จากทฤษฎีบท 7  จะมีจํานวนเงินฝากเม่ือสิ้นปท่ี 10 คือ  
        ( )1050,000 1 0.0075+   ≈   53,879.13  บาท 

        ดังนั้น ถาฝากเงิน 50,000 บาท โดยไมมีการถอนเงิน เม่ือสิ้นปท่ี 10 จะมีเงินฝาก 
      ประมาณ 53,879.13 บาท และไดรับดอกเบี้ยท้ังหมดประมาณ  
      53,879.13 50,000 3,879.13− =  บาท 

 2)   ในท่ีนี้ n = 15, 0.75 0.0075
100

r = =   

  และเงินรวมในบัญชีเม่ือสิ้นปท่ี 15 เทากับ 150,000  บาท จากทฤษฎีบท 7 จะได  
             ( )151 0.0075P +  =   150,000 

   P =    ( ) 15150,000 1.0075 −  
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    ≈     134,095.88 
       ดังนั้น ถาตองการใหมีเงินในบัญชีเม่ือสิ้นปท่ี 15 เปนจํานวนเงิน 150,000 บาท 
       แลวตองฝากเงินอยางนอยประมาณ 134,096 บาท 
10.   ในท่ีนี้ 20,000P =  และ 5n =  เงินรวมเม่ือสิ้นปท่ี 5 เทากับ 22,081.62 บาท 

        ใหอัตราดอกเบี้ยท่ีธนาคารกําหนดคือ i % ตอป และ 
100

ir =  จากทฤษฎีบท 7  จะได 

      ( )520,000 1 r+  =    22,081.62 

       ( )51 r+  =    22,081.62
20,000

 

       ( )51 r+  ≈    1.1041 

             1 r+  ≈    ( )
1
51.1041  

   1 r+  ≈    1.02 
   r  ≈    0.02 
      นั่นคือ  2i ≈  
      ดังนั้น อัตราดอกเบี้ยท่ีธนาคารกําหนดสําหรับเงินฝากนี้ประมาณ 2% 
11.  จากโจทย สามารถใชแนวคิดเดียวกับการคิดดอกเบี้ยแบบทบตน โดยใช P แทน 
      เงินเดือนเริ่มตนสําหรับพนักงานวุฒิปริญญาตรี i แทนรอยละของเงินเดือนท่ีเพ่ิมข้ึนตอป  

 และ 
100

ir =  จะได 18,000P =  และ  7 0.07
100

r = =  

 1)   ในท่ีนี้ 30 24 6n = − =  
       จากทฤษฎีบท 7 จะไดวา เม่ือสายธารมีอายุ 30 ป สายธารจะไดรับเงินเดือน 

      ประมาณ  ( )618,000 1 0.07 27,013.15+ ≈  บาท 

 2)   จากโจทย ตองการไดเงินเดือนเกิน 50,000 บาท  
      จากทฤษฎีบท 7 จะได 
         ( )18,000 1 0.07 n+  =   50,000 

       ( )1.07 n  =   50,000
18,000

 

    ≈   2.7778 
        เนื่องจาก  ( )151.07 2.7590≈  และ ( )161.07 2.9522≈  

        จะได ( )1518,000 1.07 49,662.57≈  และ ( )1618,000 1.07 53,138.95≈  

        นั่นคือ สายธารตองทํางาน 16 ป จึงจะไดรับเงินเดือนเกิน 50,000 บาท 
 3)   จากโจทย เงินเดือนสูงสุดของพนักงานท่ีมีวุฒิปริญญาตรีจะไดรับ คือ 80,000 บาท  
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  จากทฤษฎีบท 7 จะได 
         ( )18,000 1 0.07 n+  =   80,000 

         ( )1.07 n  =   80,000
18,000

 

    ≈   4.4444 
        เนื่องจาก  ( )221.07 4.4304≈  และ ( )231.07 4.7405≈  

        จะได ( )2218,000 1.07 79,747.23≈  และ ( )2318,000 1.07 85,329.54≈  

        นั่นคือ เม่ือสายธารทํางานไปแลว 22 ป เงินเดือนจะยังไมถึง 80,000 บาท 
       แตเม่ือสายธารทํางานไปแลว 23 ป จะไดรับเงินเดือนในอัตราสูงสุด 80,000 บาท 
        ดังนั้น สายธารจะไดรับเงินเดือนในอัตราสูงสุดเม่ืออายุ 24 23 47+ =  ป 
 

แบบฝกหัดทายบท  

1.  1)      
0 3

3
2 5 3

3 8

−

−

× ×
×

 =   
0 3

3 3
2 5 3

3 2

−

−

× ×
×

 

    =   ( )3 31 3 02 5 3− − −− × ×  
    =   2 0 02 5 3− × ×  

    =   2
1
2

 

 2)      
2 3

3
2 6 3

9 8

−

−

× ×
×

 =   
( )
( )

2 3

32 3

2 2 3 3

3 2

−

−

× × ×

×
 

    =   
2 2 3

6 3
2 2 3 3

3 2

− −

−

× × ×
×

 

    =   ( ) ( )1 2 3 2 3 62 3+ − − − + − −×  
    =   4 72 3− ×  

    =   
7

4
3
2

 

 3)        ( )02 3 4 53 3 3 3 3− + − +  =   ( )0183  
    =    1 
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 4)                 
3 1 2

2 2 2
12 10 30

4 15 6

−

−

× ×
× ×

 =   
( ) ( ) ( )

( ) ( ) ( )

3 1 22

2 2 22

2 3 2 5 2 3 5

2 3 5 2 3

−

−

× × × × × ×

× × × ×
 

    =    
( ) ( ) ( )

( ) ( )
6 3 1 1 2 2 2

4 2 2 2 2

2 3 2 5 2 3 5

2 3 5 2 3

− −

− −

× × × × × ×

× × × ×
 

    =    ( ) ( ) ( )6 1 2 4 2 3 2 2 2 1 2 22 3 5+ − + − − − + − − − − + −× ×  
    =    5 5 12 3 5−× ×  

    =    ( )52 3
5
×

 

    =    
56

5
 

2.   1)           
2 3

4 2
x y
x y

−

 =   2 4 3 2x y− − −  

    =   2 5x y− −  

    =   2 5
1

x y
 

 2)        ( )49

3

2x x
x

 =    
( )9 4 4

3

2x x

x
 

    =    4 9 4 32 x + −  
    =    4 102 x  

 3)      
( )
( )

22 5

32

6

2

x y z

x yz

−

−
 =   

( )
( )

2 4 10 2

6 3 3

6

2

x y z

x y z

−

−
 

    =   ( )
2

4 6 10 3 2 36
2

x y z− − − − −  

    =   10 13 118x y z− −  

    =   
10

13
18x
y z
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 4)         ( )( ) 21 22xy xy
−−  =   ( )( )1 2 42xy x y− − −  

    =   ( ) ( )1 2 1 42x y+ − − + −  
    =   1 52x y− −  

    =   5
2

xy
 

 5)      
2

2 3
1

3x y

−

−

 
 
 

 =   2 4 6
1

3 x y− −  

    =   
2 4

6
3 x

y
 

 6)     
11 2

5 8
x yz
y zx

−− −

− −

 
 
 

 =   
1 2

5 1 8
xy z
y z x

−

−  

    =   ( )2 11 8 1 5x y z − −− − −  
    =   7 6 3x y z− −  

    =   
3

7 6
z

x y
 

3.   1)   เนื่องจาก 211 121=  และ ( )211 121− =  

       ดังนั้น รากท่ี 2 ของ 121 คือ 11 และ 11−  

 2)  เนื่องจาก  ( )33 396 396=   

       ดังนั้น รากท่ี 3 ของ 396 คือ 3 396  

 3)  เนื่องจาก ไมมีจํานวนจริง y ซ่ึง 4 81y = −   

       ดังนั้น ไมมีรากท่ี 4 ของ 81−  ในระบบจํานวนจริง 

 4)   เนื่องจาก ( )52 32− = −  

       ดังนั้น รากท่ี 5 ของ 32−  คือ 2−  

4.   1)          ( )
2
30.027  =   ( )( )

2
3 30.3  

    =   ( )20.3  
    =    0.09 
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 2)         
3
29

16
 
 
 

 =    

3
2 23

4

       
 

    =   
33

4
 
 
 

 

    =    27
64

 

 3)            
1
416

−
 =   ( )

1
4 42

−
 

    =   12−  

    =   1
2

 

 4)    ( )
1
3125 −−  =   ( )( )

1
3 35

−
−  

    =   ( ) 15 −−  

    =   1
5

−  

 5)           
2
31

8

−
 − 
 

 =   

2
3 31

2

−
  −     

 

    =   
21

2

−
 − 
 

 

    =    4 

   6)         
3 3
2 20.5 8×  =   ( )

3
20.5 8×  

    =   
3
24  

    =   ( )
3

2 22  

    =   32  
    =   8 
  



      
   
   

   

 คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 5     137 
 

 

 

สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

 7)            

7
5 5
24

 
  
 

 =   
7
24   

    =   ( )
7

2 22  

    =   72  
    =   128 

 8)         

2
3

1
3

12

18
 =    

( )
( )

2
2 3

1
2 3

2 3

2 3

×

×
 

    =    

4 2
3 3

1 2
3 3

2 3

2 3

×

×

 

    =    
4 1 2 2
3 3 3 32 3
− −
×  

    =    1 02 3×  
    =     2 

 9)           

5 5
3 3

2
3

5 2

10

×  =   ( )
5
3

2
3

5 2

10

×
 

    =   

5
3

2
3

10

10
 

    =   
5 2
3 310
−

 
    =   10 

 10)       

2 2
3 3

1
3

5 32

50

×  =   
( )

( )

2 2
53 3

1
2 3

5 2

2 5

×

×
 

    =   

2 10
3 3

1 2
3 3

5 2

2 5

×

×

 

    =   
10 1 2 2
3 3 3 32 5
− −
×  

    =   3 02 5×  
    =   8 
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 11)       

2 2
3 3

1 1
3 3

2 10

5 2

×

×

 =   ( )
2 2
3 3

1 1
3 3

2 2 5

5 2

× ×

×

 

    =   

2 2 2
3 3 3

1 1
3 3

2 2 5

5 2

× ×

×

 

    =   
2 2 1 2 1
3 3 3 3 32 5
+ − −

×  

    =   
1

1 32 5×  

    =   
1
32 5

 
  
 

 

 12)     

3
2

3 3
2 2

2 6 3

9 8

−

−

× ×

×

 =   ( )

( ) ( )

3
2

3 3
2 32 2

2 2 3 3

3 2

−

−

× × ×

×

 

    =   

3 3
2 2

9
3 2

2 2 3 3

3 2

− −

−

× × ×

×

 

    =   
( )

3 9 31 1 32 2 22 3
 + − − − + − − 
  ×  

    =   
5

5 22 3− ×  

    =   

5
2

5
3
2

 

5. 1)      3 2 23 4 6× ×  =   ( )2 23 3 4 2 3× × ×   

    =    ( ) ( )
22 23 3 2 2 3× × ×  

    =   3 3 53 2×  
    =   36 4  
 2)     33 381 24 375− +  =   3 3 33 3 2 3 5 3− +  
    =   ( ) 33 2 5 3− +  

    =   36 3  
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 3)      20 45 2 5− +  =   2 5 3 5 2 5− +  
    =   ( )2 3 2 5− +  

    =   5  
 4)   วิธีท่ี 1 ( )( )5 2 1 5 2 1+ −  =   ( )( ) ( )( )5 2 1 5 2 5 2 1 1+ − +  

    =   50 5 2 5 2 1+ − −  
    =   49 

       วิธีท่ี 2      ( )( )5 2 1 5 2 1+ −  =   ( )2 25 2 1−  

    =   50 1−  
    =   49 

 5)   วิธีท่ี 1         ( )2
6 3−  =   ( )( )6 3 6 3− −  

    =   ( )( ) ( )( )6 3 6 6 3 3− − −  

    =   6 18 18 3− − +  
    =   9 2 18−  
    =   9 6 2−  

        วิธีท่ี 2                       ( )2
6 3−  =   ( ) ( )( ) ( )2 2

6 2 6 3 3− +  

    =   6 2 18 3− +  
    =   9 2 18−  
    =   9 6 2−  
 6)      ( )3 5 10 2 5+  =   ( )( ) ( )( )3 5 10 3 5 2 5+  

    =   15 2 30+  
 
 7)      ( )( )5 2 2 5 1− −  =   ( )( ) ( )( )5 2 2 5 5 2 1− − −  

    =   10 4 5 5 2− − +  
    =   12 5 5−  
 8)   วิธีท่ี 1      ( )( )3 3 33 1 9 3 1− + +  =   ( )( ) ( )( ) ( )( )3 3 3 3 33 1 9 3 1 3 3 1 1− + − + −  

    =   3 3 3 33 9 9 3 3 1− + − + −  
    =   3 1−  
    =    2 
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        วิธีท่ี 2      ( )( )3 3 33 1 9 3 1− + +  =   ( ) ( ) ( )( ) ( )
2 23 3 33 1 3 3 1 1 − + + 

 
 

    =   ( )3 33 3 1−  

    =    3 1−  
    =    2 
 9)      ( )( )2 3 7 3 3 7+ −  =   ( )( ) ( )( )2 3 7 3 2 3 7 3 7+ − +  

    =   6 21 6 21 21+ − −  
    =   15 5 21− −  
 10)    ( )( )98 18 8 50− +  =   ( )( )7 2 3 2 2 2 5 2− +  

    =   ( )( )4 2 7 2  

    =    56 

 11)    
3 4

3

5
5

 =   
4

3 5
5

 

    =    3 4 15 −  

    =    3 35  
    =    5 

 12)     
4

1 867 321296
2 3 4
 

+ −  
 

 =   1 17 3 4 236
2 3 2
 

+ −  
 

 

    =   ( )1 36 17 4
2

+ −  

    =   49
2

 

    =   49 2
2 2
⋅  

    =   49 2
2

 

 13)       
3 6 9

15 15 15
135 25 125

− +  =   
3 3 3

15 15 15
3 5 5 5

− +  

    =   
3

5
5

 

    =   
3 2

3 3 2

5 5
5 5
⋅  
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3 6 9

15 15 15
135 25 125

− +  =   
35 25
5

 

    =   3 25  

 14)   เนื่องจาก           
1
32 108

 
  
 

 =   ( )
1

2 3 32 2 3
 

×  
 

 

    =   
2
32 2 3

 
×  

 
 

    =   
5
33 2

 
  
 

 

     1
3

3

432
 =   

( )
1

4 3 3

3

2 3×
 

    =   4
3

3

2 3×
 

    =   4
3

1

2
 

        และ  

1
3

2
3

288

24
 =    

( )
( )

1
5 2 3

2
3 3

2 3

2 3

×

×
 

    =    

5 2
3 3

2
2 3

2 3

2 3

×

×

 

    =    
5 2
32
−

 

    =    
1
32

−
 

    =    1
3

1

2
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        ดังนั้น    

1
1 1 3
3 3

1 2
3 3

3 2882 2 108
432 24

 
  − −   
  

 

  =    
1 5
3 3

4 1
3 3

1 12 3 2
2 2

   − −     

 

    =   
1 5 1 4 1 1
3 3 3 3 3 33 2 2 2
+ − − 

− −  
 

 

    =   ( )2 1 03 2 2 2−− −  

    =   112 1
2

− −  

    =   21
2

 

6.   1)     5 33 4 5 36x x x−  =   ( ) ( )23 2 5 6x x x x x−  

    =   2 26 30x x x x−  

    =   ( )2 26 30x x x−  

    =   224x x−  

 2)         
3 6

3 43
3 2

6758 4 27
25

xx x x
x

− +  =   ( ) ( )
2 3

3 3
3 2

3 252 4 3
25

xx x x x
x

− +  

    =   
2

3 3
3 2

32 12 xx x x x
x

− +  

    =   
2 3

3 3
33 2

32 12 x xx x x x
xx

 
− + ×  

 
 

    =    
2 3

3 3 32 12 x xx x x x
x

− +  

    =   3 3 32 12 3x x x x x x− +  
    =   ( ) 32 12 3 x x− +  

    =   37x x−  

 3)                   

2
3 3

6
27x

y
 
 
 

 =    

2
3 3 3

6
3 x

y
 ×
 
 

 

    =    
2 2

4
3 x

y
×  
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2
3 3

6
27x

y
 
 
 

 =    
2 2

4
3 x

y
 

 4)         

1
3 4 3

6
125
27

x y
x y−

 
 
 

 =    
( )

1
3 63 4 1 3

3
5

3
x y− − − ×

  
 

 

    =   

1
3 9 3 3

3
5

3
x y ×

 
 

 

    =   
35

3
x y  

 5)      
2 21 1

2 26 3x y xy
−

   
      
   

 =   ( )( )2 1 2 2 26 3x y x y− − −  

    =   1 2 2 19
36

x y− + − +  

    =    11
4

xy−  

    =    22
x

y
 

 6)        

2
3 3

2 2

1
227

x y

xy

−
−− 

 
 
 
 

 =   

2
3 1 3

2 1 2 2

33
x y

−
− −− − 

 
 
 
 

 

    =   

2
3 2 3

33
x y

−− − 
 
 

 

    =   

4
2 3

23
x y

−  

    =   
4

2 2 33 x y  

7.   1)              
3 5

2

432

144

a b

ab
 =    

3 5

2
432
144

a b
ab

 

    =   3 1 5 23a b− −  

    =   2 33a b  
    =    3ab b  
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 2)         
3

3 5
27

a
b

 =   
3 2

3
2

5
27

a b
b b
×  

    =   
3 2

3
3 3

5
3
a b

b
 

    =    3 25
3
a b
b

 

 3)              
2 5

2 5
40
3

x y
a b

 =   
( )2 2 5

2 5

2 10

3

x y

a b

×
 

    =   
2

2
2 10

3
xy y

bab
 

    =   
2

2

102 3
3 3

yxy b
ab b b

 
×  

 
 

    =   
2

3

2 30
3

xy by
ab

 

 4)       
3 2

3
11 22

252
a b x y

abxy

  
  
  
  

 =   
3 2

3
11 22

252
a b x y

abxy
  
  
  

 

    =    3 1 1 1 2 1 1 3121
25

a b x y− − − −  

    =    2 0 2121
25

a b xy−  

    =    
2

2
121
25

a x
y

 

    =    11
5

a x
y

 

8.   1)   เนื่องจาก 2 2 3<   

       ดังนั้น  2 2 5  3 5<  

 2)   เนื่องจาก ( )( ) ( )( ) ( )( ) 3 3 33 3 3 356 49 56 49 56 49 2 7 14− − = − − = = × =   

       และ ( )( ) ( )( ) 3 6 33 3 348 36 48 36 2 3 12= = × =  

       ดังนั้น  ( )( ) ( )( )3 3 3 356 49 48 36− − >  
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 3)   เนื่องจาก ( ) ( ) ( )
22 1 2

3 38 8 2 4 
− = − = − = 

 
 และ  ( )

1
364 4− = −  

       ดังนั้น  ( ) ( )
2 1
3 38 64− > −  

 4)   เนื่องจาก ( ) ( ) ( )
22 1 2

3 33 27 3 27 3 3 27 
− = − = − = 

 
  

       และ ( ) ( )
313 3222 9 2 9 2 3 54

 
− = − = − = −  

 
 

       ดังนั้น  ( ) ( )
2 3
3 23 27  2 9− > −  

 5)   เนื่องจาก ( ) ( )
1
32 8 2 2 4− = − = −  และ ( )

1
23 2 4.24− ≈ −  

       ดังนั้น  ( ) ( )
1 1
3 22 8 3 2− > −  

 6)   เนื่องจาก 
1 3 1 3

1 2 2 2 212 4 8 4 8
2

−  
=   

 
 และ 

1
1 32
2 2

3
2

4 4 8
8
−

=  

       ดังนั้น  

1
1 3 2

1 2 2
3
2

42 4 8
8

−

−
<  

 7)   เนื่องจาก 
( ) ( )

( )

1 1 3 1 1 1
3 3 1 1 1 144 4 4 4 4 4 4

4 4 4 4 2
1 16

3 6 2

3 2 2 354 6 3 2 2 3 3 2 3
8

2 2

+ + −× ×
= = = × =  

       ดังนั้น  
23 4 4

1 32
6

54 63 3 3
8

>  

9.   จาก  ( )0 1 tn n r= +  

      ในท่ีนี้  0
1.137.4,  0.0113
100

n r= = =  และ t = 27 

      จะได            n =   ( )277.4 1 0.0113+    

    =   ( )277.4 1.0113  
    ≈    10.02 
      ดังนั้น ใน พ.ศ. 2586  โลกจะมีจํานวนประชากรประมาณ 10.02 พันลานคน 
 



     
     
     

    
 

146 คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 5   

 

 

สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

10.  จาก  ( )1010000 1.3
t

n =  และ  t = 10   

       จะได         n =   ( )
10
1010000 1.3  

    =   ( )10000 1.3  
    =   13000  
       ดังนั้น ในอีก 10 ปขางหนา จะมีจํานวนประชากรในเมืองนี้ 13,000 คน 
11.  จาก  ( )( )0.50.1091S wh=  

       ในท่ีนี้  w = 180  และ h = 64 
       จะได         S =   ( )( )0.50.1091 180 64×  

    =   ( )( )
1
20.1091 180 64×  

    ≈   11.71 
       ดังนั้น คนท่ีสูง 5 ฟุต 4 นิ้ว และหนัก 180 ปอนด จะมีพ้ืนท่ีผิวหนังประมาณ 11.71 ตารางฟุต 

12.  จาก  ( )10 0.8 tA =  และ  A = 1 

       จะได          1 =   ( )10 0.8 t  

       นั่นคือ  ( )0.8 t  =   0.1 

       เนื่องจาก  ( )100.8 0.107≈   และ ( )110.8 0.086≈  

       ดังนั้น ถาตองการใหปริมาณยาท่ีเหลืออยูในรางกายนอยกวา 1 มิลลิกรัม จะตองใชเวลา 
 อยางนอย 11 ชั่วโมง 

13.  จาก  
2
3a p=   และ  p = 165 

       จะได          a =   
2
3165  

    =   
21

3165
 
  
 

 

    ≈    30.08 
       ดังนั้น ระยะทางเฉลี่ยจากดาวเนปจูนไปยังดวงอาทิตยประมาณ 30.08 AU 

14.   1)   ในท่ีนี้  P = 100000, n = 50  และ 4 0.04
100

r = =  

       จากทฤษฎีบท 7  จะมีจํานวนเงินฝากเม่ือสิ้นปท่ี 50 คือ 

       ( )50100,000 1 0.04+   ≈    710,668.33  บาท 

      ดังนั้น เม่ือฝากครบ 50 ป กรจะไดรับเงินท้ังหมดประมาณ 710,668.33 บาท 
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 2)    ในท่ีนี้  n = 30, 4 0.04
100

r = =   

  และเงินรวมในบัญชีเม่ือสิ้นปท่ี  30  เทากับ 10,000,000 บาท 
       ให P คือ เงินตน จากทฤษฎีบท 7  จะได  
                 ( )301 0.04P +  =    10,000,000 

           P =    ( ) 3010,000,000 1.04 −  
    ≈    3,083,186.68 
       จะไดวา ถาตองการใหมีเงินในบัญชีเม่ือสิ้นปท่ี 30 เปนจํานวนเงิน 10,000,000 บาท  
  แลวจะตองฝากเงินตนอยางนอย 3,083,187 บาท 
15.  ในท่ีนี้  P = 50,000  และ n = 10  เงินรวมเม่ือสิ้นปท่ี 10 เทากับ 67,195.82 บาท 

      ใหอัตราดอกเบี้ยท่ีธนาคารกําหนด คือ i% ตอป และ 
100

ir =  จากทฤษฎีบท 7 จะได 

      ( )1050,000 1 r+  =   67,195.82 

        ( )101 r+  =   67,195.82
50,000

 

        ( )101 r+  =    1.3439164 

           1 r+  =    ( )
1

101.3439164  
           1 r+  ≈    1.03 
       r   ≈    0.03 
        นั่นคือ  3i ≈  
        ดังนั้น อัตราดอกเบี้ยท่ีธนาคารกําหนดสําหรับเงินฝากนี้ประมาณ 3% 
16.  จากโจทย สามารถใชแนวคิดเดียวกับการคิดดอกเบี้ยแบบทบตน  โดยใช P แทน 

 เงินเดือนเริ่มตน i แทนรอยละของเงินเดือนของแพทยท่ีเพ่ิมข้ึนตอป และ 
100

ir =  

       จะได 6 0.06
100

r = =  

 1)   พิจารณาเงินเดือนของนายแพทยศุภกุล 
       ในท่ีนี้  P = 17,920  และ n = 30 24 6− =  
       จากทฤษฎีบท 7 จะไดวา เม่ือนายแพทยศุภกุลมีอายุ 30 ป จะไดรับเงินเดือน 

      ประมาณ  ( )617,920 1 0.06 25,419.86+ ≈  บาท 

      พิจารณาเงินเดือนของแพทยหญิงวัฒนา 
      ในท่ีนี้  P = 20,000  และ n = 30 27 3− =  
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       จากทฤษฎีบท 7 จะไดวา เม่ือแพทยหญิงวัฒนามีอายุ 30 ป จะไดรับเงินเดือน 

      ประมาณ  ( )320,000 1 0.06 23,820.32+ ≈  บาท 

       ดังนั้น เม่ือท้ังสองคนมีอายุ 30 ป นายแพทยศุภกุลจะมีเงินเดือนมากกวา 
      แพทยหญิงวัฒนา และมากกวาประมาณ 25,419.86 23,820.32 1,599.54− =  บาท 
 2)   จากโจทย อัตราเงินเดือนสูงสุดของแพทยจะไดรับ คือ 76,800 บาท 
      พิจารณาเงินเดือนของนายแพทยศุภกุล 
       ในท่ีนี้  P = 17,920  จากทฤษฎีบท 7 จะได 
         ( )17,920 1 0.06 n+  =    76,800 

        ( )1.06 n  =    76,800
17,920

 

    ≈    4.2857 
       เนื่องจาก ( )241.06 4.0489≈  และ ( )251.06 4.2919≈  

       จะได  ( )2417,920 1.06 72,556.91≈  และ ( )2517,920 1.06 76,910.32≈  

       นั่นคือ เม่ือนายแพทยศุภกุลทํางานไปแลว 24 ป เงินเดือนจะยังไมถึง 76,800 บาท  
  แตเม่ือนายแพทยศุภกุลทํางานไปแลว 25 ป จึงจะไดรับเงินเดือนสูงสุดของแพทย  
  คือ 76,800 บาท  
      จะไดวา นายแพทยศุภกุลจะไดรับเงินเดือนสูงสุดเม่ืออายุ 24 25 49+ =  ป 
      พิจารณาเงินเดือนของแพทยหญิงวัฒนา 
       ในท่ีนี้  P = 20,000  จากทฤษฎีบท 7 จะได 
         ( )20,000 1 0.06 n+  =    76,800 

        ( )1.06 n  =    76,800
20,000

 

    =    3.84 
      เนื่องจาก ( )231.06 3.8197≈  และ ( )241.06 4.0489≈  

       จะได  ( )2320,000 1.06 76,394.99≈  และ ( )2420,000 1.06 80,978.69≈  

       นั่นคือ เม่ือแพทยหญิงวัฒนาทํางานไปแลว 23 ป เงินเดือนจะยังไมถึง 76,800 บาท  
  แตเม่ือแพทยหญิงวัฒนาทํางานไปแลว 24 ป จึงจะไดรับเงินเดือนสูงสุดของแพทย คือ  
  76,800 บาท  
      จะไดวา แพทยหญิงวัฒนาจะไดรับเงินเดือนสูงสุดเม่ืออายุ 27 24 51+ =  ป 
       ดังนั้น นายแพทยศุภกุลจะไดรับเงินเดือนสูงสุดเม่ืออายุ 49 ป และแพทยหญิงวัฒนา  
  จะไดรับเงินเดือนสูงสุดเม่ืออายุ 51 ป 
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บทท่ี 2 ฟงกชัน 

 

แบบฝกหัด 2.1  

1.   1)   เนื่องจาก สมาชิกตัวหนาของคูอันดับใน A ไมมีตัวใดซํ้ากันเลย  
    ดังนั้น A เปนฟงกชัน 
 2)   เนื่องจาก มีคูอันดับใน B ท่ีมีสมาชิกตัวหนาเหมือนกัน แตสมาชิกตัวหลังตางกัน  
  คือ ( ), 1p  และ ( ), 3p  

     ดังนั้น B ไมเปนฟงกชัน  
 3)   วิธีท่ี 1    เขียนกราฟแสดงความสัมพันธ ( ){ }2,   7x y x y= +  ไดดังนี้ 

 
    จากกราฟ สังเกตวา มีเสนตรงท่ีขนานกับแกน Y ท่ีตัดกราฟสองจุด  
    เชน เสนตรง 8x =  ตัดกราฟสองจุด คือ ( )8, 1  และ ( )8, 1−  

      ดังนั้น C  ไมเปนฟงกชัน 
   วิธีท่ี 2    เนื่องจากมีคูอันดับใน C ท่ีมีสมาชิกตัวหนาเหมือนกัน แตสมาชิกตัวหลัง 

     ตางกัน เชน ( )8, 1  และ ( )8, 1−   

   ดังนั้น C  ไมเปนฟงกชัน 
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 4)   เขียนกราฟแสดงความสัมพันธ ( ){ }2,   7x y y x= +  ไดดังนี้ 

 
      จากกราฟ สังเกตวา ไมมีเสนตรงท่ีขนานกับแกน Y เสนใดตัดกราฟมากกวา 1 จุด   
  ดังนั้น D เปนฟงกชัน 
2. 1)    ( ) 2f a =  
     ( ) 4f b =  
     ( ) 3f c =  
     ( ) 1f d =  
 2)   ( ) 1f a =  
    ( ) 4f b =  
    ( ) 2f c =  
    ( ) 3f d =  

3.   1)   จาก ( ) 2f x x=  และ { }2, 1, 0, 1, 2fD = − −  

    จะได     ( ) ( )22 2 4f − = − =  

     ( ) ( )21 1 1f − = − =  

     ( ) 20 0 0f = =  

     ( ) 21 1 1f = =  

     ( ) 22 2 4f = =  
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    ดังนั้น   ( ) ( ) ( ) ( ) ( ){ }2, 4 , 1, 1 , 0, 0 , 1, 1 , 2, 4f = − −  

 2)   จาก ( ) 2f x x= +  และ  { }2, 1, 0, 1, 2fD = − −  

    จะได     ( ) ( )2 2 2 0 0f − = − + = =  

      ( ) ( )1 1 2 1 1f − = − + = =  

      ( )0 0 2 2f = + =  

      ( )1 1 2 3f = + =  

      ( )2 2 2 4 2f = + = =  

    ดังนั้น  ( ) ( ) ( ) ( ) ( ){ }2, 0 , 1, 1 , 0, 2 , 1, 3 , 2, 2f = − −  

4.   เนื่องจาก  2 1− <   จะได  ( )2 1f − =  

      เนื่องจาก  0 1<   จะได  ( )0 1f =  

      เนื่องจาก  1 1 3≤ ≤   จะได  ( )1 1f =  

      เนื่องจาก  1 1
2
<   จะได  1 1

2
f   = 
 

 

      เนื่องจาก  1 3 3≤ ≤   จะได  ( )3 3f =  

      เนื่องจาก  9 3>   จะได  ( )9 2f =  

      เนื่องจาก  0h >  จะได 3 3h+ >  นั่นคือ  ( ) ( )3 3 2 3 1f h f+ − = − = −  

5. 1)   แทน x ในสมการ 2y x= − +  ดวย 0, 1 และ 2 จะไดคูอันดับซ่ึงเปนสมาชิกของ 

       เซต r ดังตาราง 
x 0 1 2 
y 2 1 0 

( ),x y  ( )0, 2  ( )1, 1  ( )2, 0  
       
       ซ่ึงเขียนกราฟของคูอันดับในตาราง ไดจุด ( ) ( )0,2 , 1,1  และ ( )2,0   

       และเม่ือให x เปนจํานวนจริง จะเขียนกราฟของ r ไดดังนี้ 
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     จากรูป พบวาไมมีเสนขนานกับแกน Y เสนใดท่ีตัดกราฟของ r มากกวา 1 จุด 
     ดังนั้น r เปนฟงกชัน  
 2)   แทน x ในสมการ 2 4y x= − +  ดวย 0, 3  และ 4 จะได คูอันดับซ่ึงเปนสมาชิก 

       ของเซต r ดังตาราง 
x 0 3 4 
y 2, 2−  1, 1−  0 

( ),x y  ( ) ( )0, 2 , 0, 2−  ( ) ( )3, 1 , 3, 1−  ( )4,0  
       
       ซ่ึงเขียนกราฟของคูอันดับในตาราง ไดจุด ( ) ( ) ( ) ( )0, 2 , 0, 2 , 3, 1 , 3,1− −  และ  

      ( )4,0  และเม่ือให x เปนจํานวนจริง จะเขียนกราฟของ r ไดดังนี้ 
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     จากรูป สังเกตวา มีเสนตรงท่ีขนานกับแกน Y ท่ีตัดกับกราฟ r สองจุด เชน  
      เสนตรง 3x =  ตัดกราฟสองจุด คือ ( )3, 1−  และ ( )3,1  

     ดังนั้น r ไมเปนฟงกชัน  
6.   1)   พิจารณา ( ) 2 1f x x= −  จะเห็นวา ไมวาแทน x เปนจํานวนจริงใดก็จะสามารถ 

      หา ( )f x  ไดเสมอ 

      ดังนั้น โดเมนของฟงกชัน f  คือ เซตของจํานวนจริง หรือ fD =   

       และเม่ือพิจารณา  2 1y x= −  

       จะไดวา  1x y= ± +  

      เนื่องจาก จํานวนท่ีอยูในเครื่องหมายกรณฑท่ีสองตองไมเปนจํานวนลบ 
       ดังนั้น  1 0y + ≥  นั่นคือ 1y ≥ −  

      ดังนั้น  { }1fR y y= ∈ ≥ −y  

 2)   เนื่องจากในระบบจํานวนจริง จํานวนท่ีอยูในเครื่องหมายกรณฑท่ีสองตองไมเปน 
      จํานวนลบ 
      ดังนั้น  7 0x − ≥  นั่นคือ  7x ≥  
       จะไดวา โดเมนของฟงกชัน f  คือ เซตของจํานวนจริงท่ีมากกวาหรือเทากับ 7 หรือ  
      { }7fD x x= ∈ ≥  
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       และเม่ือพิจารณา 7y x= −  

      เนื่องจาก 7 0x − ≥  จะได 0y ≥  

       ดังนั้น  { }0fR y y= ∈ ≥y  

 3)   เนื่องจากในระบบจํานวนจริงไมนิยามเศษสวนท่ีตัวสวนเปนศูนย 
       ดังนั้น  2 3 0x − ≠  

        นั่นคือ  3
2

x ≠  

        ดังนั้น โดเมนของฟงกชัน f  คือ เซตของจํานวนจริงท่ีไมเทากับ 3
2

 

       หรือ  3
2fD x x 

= ∈ ≠ 
 

  

        และเม่ือพิจารณา  1
2 3

y
x

=
−

 

        จะไดวา  12 3x
y

− =  

        แสดงวา y เปนจํานวนจริงท่ีไมเทากับ 0  

        ดังนั้น  { }0fR y y= ∈ ≠y  

 4)   เนื่องจากในระบบจํานวนจริง จํานวนท่ีอยูในเครื่องหมายกรณฑท่ีสองตองไมเปน 
      จํานวนลบ 
      ดังนั้น  0x ≥  
       จะไดวา โดเมนของฟงกชัน f คือ เซตของจํานวนจริงท่ีมากกวาหรือเทากับ 0 หรือ  
      { }0fD x x= ∈ ≥  

       และเม่ือพิจารณา y x= −  

      เนื่องจาก  0x ≥  จะได 0x− ≤  นั่นคือ 0y ≤  

       ดังนั้น  { }0fR y y= ∈ ≤y  

7.   เนื่องจาก 4 3x− < <    

      จะได  20 16x≤ <   นั่นคือ 26 6 10x− ≤ − <  

     ดังนั้น  ( )6 10f x− ≤ <  

      จะไดวา  { }6 10fR y y= ∈ − ≤ <y  

 
  



      
   
   

   

 คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 5     155 

 

 

สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

แบบฝกหัด 2.2  

1. 1)   จ 
 2)   ข 
 3)   ง 
 4)   ค 
 5)   ก 

2.   1)   ให ( ) 2 1
7

f x x= +   

       หาคาของฟงกชัน  f  ท่ี 3 จะได  ( ) ( )2 133 3 1
7 7

f = + =  

       จะได จุด 133, 
7

 
 
 

 อยูบนกราฟของ  f  

       ดังนั้น จุด ( )3, 5  ไมอยูบนกราฟ 2 1
7

y x= +  

 2)   ให  ( ) 2 7f x x= − −  

       หาคาของฟงกชัน f  ท่ี 4−  จะได  ( ) ( )4 2 4 7 1f − = − − − =  

       จะได จุด ( )4, 1−  อยูบนกราฟของ  f  

       ดังนั้น จุด ( )4, 5− −  ไมอยูบนกราฟ 2 7x y+ = −  

 3)   เนื่องจาก 1y = −  เปนกราฟเสนตรงขนานแกน X ผานจุด ( )0, 1−  

       ดังนั้น จุด ( )4, 5−  ไมอยูบนกราฟ  1y = −  

 4)   เนื่องจาก 2x =  เปนกราฟเสนตรงขนานแกน Y  ผานจุด ( )2, 0  

       ดังนั้น จุด ( )2, 0  อยูบนกราฟ 2x =  

 5)   ให ( )f x x= −  

       หาคาของฟงกชัน  f  ท่ี 1 จะได ( )1 1f = −  

       ดังนั้น จุด ( )1, 1−  อยูบนกราฟ 0x y+ =  

3. 1)   ให ( )A x  เปนฟงกชันของความยาวท่ีมีหนวยเปนเซนติเมตร เม่ือ x เปนความยาวท่ีมี 

  หนวยเปนนิ้ว 
      เนื่องจาก ความยาวท่ีมีหนวยเปนนิ้ว เทากับ 2.54 เทาของความยาวท่ีมีหนวยเปนเซนติเมตร  
      ดังนั้น ( ) 2.54A x x=   เม่ือ 0x ≥  และเขียนกราฟแสดงไดดังนี้ 
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 2)   ให ( )B x  เปนฟงกชันของคาขนสงสินคาซ่ึงมีน้ําหนัก x กิโลกรัม จากกรุงเทพฯ  

      ไปยังจังหวัดท่ีอยูในเขตชายแดนภาคใต  
      เนื่องจาก คาขนสงประกอบดวยคาขนสงข้ันตน 150 บาท กับคาขนสงท่ีคิดตาม 
       น้ําหนักสินคากิโลกรัมละ 5 บาท 

      ดังนั้น ( ) 5 150B x x= +  เม่ือ 0x >  และเขียนกราฟแสดงไดดังนี้ 
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 3)   ให ( )C x  แทนฟงกชันของรายไดของพนักงานขายสินคาท่ีมียอดขาย x บาท 

      เนื่องจาก รายไดของพนักงานขายสินคาประกอบดวยเงินเดือนประจํา 6,000  บาท  
  รวมกับคานายหนา 5% ของยอดขายสินคา 

      ดังนั้น  ( ) 5 6,000
100

C x x= +  เม่ือ 0x ≥  และเขียนกราฟแสดงไดดังนี้ 
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4.   1)   ให ( )f x  แทนฟงกชันแสดงยอดขายสินคา (ชิ้น) เม่ือเวลาผานไป x ป 
             ( )f x   =  ( )( )12,000 0.1 12,000x+   =  12,000 1,200x+  

       ดังนั้น ฟงกชันแสดงยอดขายสินคาเม่ือเวลาผานไป x ป คือ ( ) 12,000 1,200f x x= +  

 2)    เนื่องจาก  ( )5f   =  ( )12,000 1,200 5+   =  18,000 

       ดังนั้น ใน พ.ศ. 2565 บริษัทนี้จะมียอดขายสินคา 18,000 ชิ้น 
5.   จากขอมูลในตารางพบวา ทุกๆ ระยะทางท่ีเพ่ิมข้ึน 600 กิโลเมตร จะมีคาใชจายเพ่ิมข้ึน  

     300 บาท นั่นคือ ทุกๆ ระยะท่ีเพ่ิมข้ึน 1 กิโลเมตร จะมีคาใชจายเพ่ิมข้ึน 1
2

 บาท 

     ให ( )f x   แทนฟงกชันของคาใชจายในการเดินทาง x กิโลเมตร 

     ดังนั้น  ( ) 1 5,000
2

f x x= +  

      เขียนกราฟของฟงกชันไดดังนี้ 
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 1)   คาใชจายสําหรับการเดินทางประมาณ 400 กิโลเมตร คํานวณจากการแทน x ใน  
      ( )f x  ดวย 400  จะได 

            ( )400f   =  ( )1 400 5,000
2

+   =   5,200 

       ดังนั้น ถาเดชตองการเดินทางจากกรุงเทพฯ ไปยังจังหวัดขอนแกน เขาตองเสีย 
      คาใชจายประมาณ 5,200 บาท  
 2)   ระยะทางในการเดินทาง โดยท่ีมีเงิน 5,500 บาท คํานวณหา x ไดจาก 

                5,500 =  1 5,000
2

x +  

        x =   1,000  
      ดังนั้น ถามีเงิน 5,500 บาท แลวเดชจะเดินทางไดประมาณ 1,000 กิโลเมตร 
 3)   คาใชจายสําหรับการเดินทางประมาณ 2,100 กิโลเมตร คํานวณจากการแทน x  
       ใน ( )f x  ดวย 2,100  จะได 

    ( )2,100f   =  ( )1 2,100 5,000
2

+   =   6,050 

       นั่นคือ การเดินทาง 2,100 กิโลเมตร จะมีคาใชจายประมาณ 6,050 บาท 
      ดังนั้น ถาเดชมีเงิน 6,000 บาท เขาจะไมสามารถเดินทางจากจังหวัดแมฮองสอน 
      ไปยังจังหวัดยะลาได โดยท่ีเขายังขาดเงินอีกประมาณ 50 บาท  
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6. 1)   ให ( )C x  แทนฟงกชันของตนทุนในการผลิตมะมวงอบแหง x ถุง  

      เนื่องจากตนทุนประกอบดวยสองสวน คือ ตนทุนข้ันต่ํา 100,000 บาท และ 
       ตนทุนในการผลิตถุงละ 25 บาท 
      ดังนั้น  ( ) 25 100,000C x x= +  

 
 

 2)   ให ( )R x  แทนฟงกชันของรายไดจากการขายมะมวงอบแหง x ถุง 

      เนื่องจาก ชบาแกวขายมะมวงอบแหงในราคาถุงละ 150 บาท 

      ดังนั้น  ( ) 150R x x=  
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 3)   ตนทุนสําหรับการผลิตมะมวงอบแหง 900 ถุง คํานวณจากการแทน x ใน ( )C x  

      ดวย 900  จะได 
       ( )900C   =  ( )25 900 100,000+   =   122,500 

       นั่นคือ ชบาแกวผลิตมะมวงอบแหง 900 ถุง มีตนทุน 122,500 บาท 
      และรายไดสําหรับการขายมะมวงอบแหง 900 ถุง คํานวณจากการแทน x ใน ( )R x   

  ดวย 900 จะได 
       ( )900R   =   ( )150 900   =   135,000 

       นั่นคือ ชบาแกวขายมะมวงอบแหง 900 ถุง มีรายได 135,000 บาท 
      ดังนั้น ชบาแกวไดกําไรท้ังหมด 135,000 122,500 12,500− =  บาท 
 4)   จุดคุมทุน คือ จุดท่ีรายไดเทากับตนทุน นั่นคือ 
            ( )R x  =  ( )C x  
            150x  =  25 100,000x +  
            125x  =  100,000  
                  x =   800 
       ดังนั้น ชบาแกวจะตองขายมะมวงอบแหง 800 ถุง จึงจะคุมทุน 
 5)   เนื่องจาก ถาชบาแกวขายมากกวา 800 ถุง ชบาแกวจะมีรายไดมากกวาตนทุน 
      ดังนั้น สวนตางของตนทุนกับรายได คือ  
       ( ) ( ) ( )150 25 100,000 125 100,000R x C x x x x− = − + = −  ซ่ึงจะมีสวนตางท่ี 

      เพ่ิมมากข้ึน เม่ือขายมะมวงอบแหงไดมากข้ึน  
7.   1)   ให ( )f t  แทนฟงกชันแสดงน้ําหนักเนื้อไกท่ีคัดแยกโดยเครื่องคัดแยกเครื่องท่ี 1 

       เม่ือเวลาผานไป t ชั่วโมง 
       เนื่องจากเครื่องท่ี 1 คัดแยกน้ําหนักเนื้อไกดวยอัตราเร็วเฉลี่ย 12 ตันตอชั่วโมง  
      จะได ( ) 12f t t=   เม่ือ 0 10t≤ ≤  

       ให ( )g t  แทนฟงกชันแสดงน้ําหนักเนื้อไกท่ีคัดแยกโดยเครื่องคัดแยกเครื่องท่ี 2 

      เม่ือเวลาผานไป t ชั่วโมง 
       เนื่องจากเครื่องท่ี 2 คัดแยกน้ําหนักเนื้อไกดวยอัตราเร็วเฉลี่ย 16 ตันตอชั่วโมง แต 
      เริ่มเปดใชงานชากวาเครื่องท่ี 1 อยู 2 ชั่วโมง  
        นั่นคือ  ( ) ( )16 2 16 32g t t t= − = −  เม่ือ 2 10t≤ ≤  

      จะได  ( )
0 ; 0 2
16 32 ; 2 10

t
g t

t t
≤ <

=  − ≤ ≤
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       เขียนกราฟแสดง ( )f t  และ ( )g t  ไดดังนี ้

 
 2)   ณ เวลา 12:00 น. จะได 5t =  

       จะได  ( ) ( )5 12 5 60f = =  

       และ  ( ) ( )5 16 5 32 48g = − =  

       ดังนั้น ณ เวลา 12:00 น. เครือ่งท่ี 1 คัดแยกเนื้อไกไดมากกวา เครื่องท่ี 2 และ 
      มากกวาอยู 12 ตัน  
 3)   ถาเครื่องคัดแยกเครื่องท่ี 2 คัดแยกน้ําหนักเนื้อไกไดมากกวาเครื่องท่ี 1  
      จะไดวา  
            ( )g t  >  ( )f t  

       นั่นคือ     16 32t −  >   12t  
       จะได       t >   8 
       นั่นคือ เครื่องคัดแยกเครื่องท่ี 2 จะสามารถคัดแยกน้ําหนักเนื้อไกไดมากกวา 
      เครื่องท่ี 1 หลังเวลา 15:00 น.  
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8.   1)   เขียนกราฟของฟงกชันอุปสงคและฟงกชันอุปทาน ดังนี้ 

 
       จากกราฟ จะเห็นวาจุดท่ีกราฟของฟงกชันอุปสงคตัดกับกราฟของฟงกชันอุปทาน คือ  
  จุดดุลยภาพ 
 2)   เนื่องจากราคาดุลยภาพจะเกิดข้ึนเม่ืออุปสงคเทากับอุปทาน นั่นคือ 
         ( )D p  =  ( )S p  
    220 2 p−  =  90p +  
            3p−  =  130−  

        p =   130
3

 

       ดังนั้น ราคาดุลยภาพ คือ 130
3

 บาทตอกิโลกรัม 

 3)   จากกราฟ เม่ือพิจารณาราคาขายท่ีนอยกวา 130
3

 บาทตอกิโลกรัม จะไดวา อุปสงค 

  มากกวาอุปทาน นั่นคือ ปริมาณความตองการซ้ือยางพารามากกวาปริมาณความ 
  ตองการขายยางพารา 
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แบบฝกหัด 2.3  

1.   1)   ( )24 3y x= − −  

       เม่ือเทียบกับ  ( )2y x h k= − +  

       จะได 1, 4a h= =  และ 3k = −  

       นั่นคือ กราฟหงายข้ึน มีจุดยอดท่ีจุด ( )4, 3−  และคูกับกราฟ (ง) 

 2)   ( )24 3y x= − − +  

       เม่ือเทียบกับ  ( )2y x h k= − +  

       จะได 1, 4a h= − =  และ 3k =  

       นั่นคือ กราฟคว่ําลง มีจุดยอดท่ีจุด ( )4, 3  และคูกับกราฟ (ช) 

 3)   ( )24 3y x= + −  

       เม่ือเทียบกับ  ( )2y x h k= − +  

       จะได 1, 4a h= = −  และ 3k = −  

       นั่นคือ กราฟหงายข้ึน มีจุดยอดท่ีจุด ( )4, 3− −  และคูกับกราฟ (ญ) 

 4)   ( )24 3y x= − + +  

       เม่ือเทียบกับ ( )2y x h k= − +  

       จะได 1, 4a h= − = −  และ 3k =  

       นั่นคือ กราฟคว่ําลง มีจุดยอดท่ีจุด ( )4, 3−  และคูกับกราฟ (ก) 

 5)   ( )22 2y x= −  

       เม่ือเทียบกับ ( )2y x h k= − +  

       จะได 2, 2a h= =  และ 0k =  

       นั่นคือ กราฟหงายข้ึน มีจุดยอดท่ีจุด ( )2, 0  และคูกับกราฟ (ฌ) 

 6)   ( )23 4y x= + −  

       เม่ือเทียบกับ ( )2y x h k= − +  

       จะได 1, 3a h= = −  และ 4k = −  

       นั่นคือ กราฟหงายข้ึน มีจุดยอดท่ีจุด ( )3, 4− −  และคูกับกราฟ (ข) 
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 7)   ( )21 1 3
2

y x= − + −  

       เม่ือเทียบกับ  ( )2y x h k= − +  

       จะได 1 , 1
2

a h= − = −  และ 3k = −  

       นั่นคือ กราฟคว่ําลง มีจุดยอดท่ีจุด ( )1, 3− −  และคูกับกราฟ (ค) 

 8)   ( )22 3 2y x= − + +  

       เม่ือเทียบกับ ( )2y x h k= − +  

       จะได 2, 3a h= − = −  และ 2k =  

       นั่นคือ กราฟคว่ําลง มีจุดยอดท่ีจุด ( )3, 2−  และคูกับกราฟ (ฉ) 

 9)   y   =  2 2 3x x− +  

   =  ( )2 2 1 2x x− + +  

   =  ( )21 2x − +  

       เม่ือเทียบกับ ( )2y x h k= − +  

       จะได 1, 1a h= =  และ 2k =  

       นั่นคือ กราฟหงายข้ึน มีจุดยอดท่ีจุด ( )1, 2  และคูกับกราฟ (ซ) 

 10)   y =  22 4 5x x− +  
   =  ( )22 2 1 3x x− + +  

   =  ( )22 1 3x − +  

       เม่ือเทียบกับ ( )2y x h k= − +  

       จะได 2, 1a h= =  และ 3k =  

       นั่นคือ กราฟหงายข้ึน มีจุดยอดท่ีจุด ( )1, 3  และคูกับกราฟ (จ) 

2.   1)   เขียน ( ) 2 4 5f x x x= − −  ใหอยูในรูป ( ) ( )2f x x h k= − +  ไดดังนี้ 

              ( )f x  =  ( )2 4 4 9x x− + −  

    =  ( )22 9x − −  

       จะได  1, 2a h= =  และ 9k = −  

       เนื่องจาก 0a >  

       ดังนั้น กราฟของฟงกชัน  f  หงายข้ึน และมีจุดยอดท่ีจุด ( )2, 9−  และมีคาต่ําสุด คือ 9−  

       หาจุดท่ีกราฟตัดแกน X  โดยกําหนดให ( ) 0f x =  
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       นั่นคือ             2 4 5x x− −  =  0 
                       ( )( )5 1x x− +  =  0 

       จะได  5x =  หรือ 1x = −  

      ดังนั้น กราฟตัดแกน X  ท่ีจุด ( )1, 0−  และ ( )5, 0  

       เขียนกราฟของ ( ) 2 4 5f x x x= − −  ไดดังนี้ 

 
       จากกราฟ พบวา  fD =   และ { }9fR y y= ≥ −  

 2)   เขียน ( ) 2 6 8f x x x= − + −  ใหอยูในรูป ( ) ( )2f x x h k= − +  ไดดังนี้ 

              ( )f x  =  ( )2 6 9 1x x− − + +  

    =  ( )23 1x− − +  

       จะได 1, 3a h= − =  และ 1k =  

       เนื่องจาก 0a <  

       ดังนั้น กราฟของฟงกชัน f  คว่ําลง และมีจุดยอดท่ีจุด ( )3, 1  และมีคาสูงสุด คือ 1 

       หาจุดท่ีกราฟตัดแกน X  โดยกําหนดให ( ) 0f x =  

       นั่นคือ          2 6 8x x− + −  =  0 
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             ( )2 6 8x x− − +  =  0 

           ( )( )4 2x x− − −  =  0 

       จะได  4x =  หรือ 2x =  

      ดังนั้น กราฟตัดแกน X ท่ีจุด ( )2, 0  และ ( )4, 0  

       เขียนกราฟของ ( ) 2 6 8f x x x= − + −   ไดดังนี ้

 
 

       จากกราฟ พบวา fD =   และ { }1fR y y= ≤  

 3)   เขียน ( ) 2 2f x x x= − −  ใหอยูในรูป ( ) ( )2f x a x h k= − +  ไดดังนี้ 

             ( )f x  =  ( )2 2 1 1x x− + + +  

    =  ( )21 1x− + +  

       จะได 1, 1a h= − = −  และ 1k =  

       เนื่องจาก 0a <  

      ดังนั้น กราฟของฟงกชัน f  คว่ําลง และมีจุดยอดท่ีจุด ( )1, 1−  และมีคาสูงสุด คือ 1 

      หาจุดท่ีกราฟตัดแกน X  โดยกําหนดให ( ) 0f x =  

      นั่นคือ                 2 2x x− −  =  0 
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             ( )2x x− +  =  0 

      จะได  0x =  หรือ 2x = −  

     ดังนั้น กราฟตัดแกน X ท่ีจุด ( )2, 0−  และ ( )0, 0  

      เขียนกราฟของ ( ) 2 2f x x x= − −  ไดดังนี้ 

 
 

      จากกราฟ พบวา fD =   และ { }1fR y y= ≤  

 4)   เขียน ( ) 2 6 8f x x x= − +  ใหอยูในรูป ( ) ( )2f x a x h k= − +  ไดดังนี้ 

              ( )f x  =  ( )2 6 9 1x x− + −  

    =  ( )23 1x − −  

       จะได 1, 3a h= =   และ 1k = −  

       เนื่องจาก 0a >  

       ดังนั้น กราฟของฟงกชัน  f  หงายข้ึน และมีจุดยอดท่ีจุด ( )3, 1−  และมีคาต่ําสุด คือ 1−  

 หาจุดท่ีกราฟตัดแกน X  โดยกําหนดให  ( ) 0f x =  

       นั่นคือ            2 6 8x x− +  =  0 
              ( )( )4 2x x− −  =  0 

       จะได  4x =  หรือ 2x =  

      ดังนั้น กราฟตัดแกน X ท่ีจุด ( )2, 0  และ ( )4, 0  

- 5 
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       เขียนกราฟของ ( ) 2 6 8f x x x= − +  ไดดังนี้ 

 
       จากกราฟ พบวา fD =   และ  { }1fR y y= ≥ −  

3.   1)   ให y แทนกําไรจากการขายสินคา x ชิ้น 
      จะได   y  =  ( )100 0.1x x−  

     =  2100 0.1x x−  
       ดังนั้น สมการแสดงกําไรจากการขายสินคา x ชิ้น คือ 2100 0.1y x x= −  

 2)   จาก 2100 0.1y x x= −  

      เขียนใหอยูในรูป ( )2a x h k− +  ไดดังนี้ 

             y  =  ( )20.1 1,000x x− −  

     =  ( ) ( )( )22 20.1 1,000 500 0.1 500x x− − + +  

     =  ( )20.1 500 25,000x− − +  

        จะได 0.1, 500a h= − =  และ 25,000k =  
        เนื่องจาก 0a <  ดังนั้น กราฟของฟงกชัน f  คว่ําลง และมีจุดยอดท่ีจุด ( )500, 25000  

       ดังนั้น จะตองขายสินคา 500 ชิ้น จึงจะไดมีกําไรมากท่ีสุด 25,000 บาท 
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4.   1)   ให ( )f x  แทนรายไดตอเดือนของเจาของหอพักแหงนี้ 

      เม่ือ x คือ จํานวนหองวาง  
      จะได           ( )f x  =  ( )( )80 4,000 200x x− +  

     =   2320,000 16,000 4,000 200x x x+ − −  
     =   2200 12,000 320,000x x− + +  
       ดังนั้น สมการแสดงรายไดของเจาของหอพักแหงนี้ คือ ( ) 2200 12,000 320,000f x x x= − + +  

 2)   จาก  ( ) 2200 12,000 320,000f x x x= − + +  

      ถาตองการใหมีรายไดเดือนละ 375,000 บาท  
      นั่นคือ                     375,000 = 2200 12,000 320,000x x− + +  
            2200 12,000 55,000x x− +  =  0 
               2 60 275x x− +  =  0  
               ( )( )55 5x x− −  =  0 

       จะได  5x =  หรือ 55x =  
       ถา 5x =    เจาของหอพักตองคิดคาเชาหองละ ( )4,000 200 5 5,000+ =  บาท 

      ถา 55x =  เจาของหอพักตองคิดคาเชาหองละ ( )4,000 200 55 15,000+ =  บาท 

       ดังนั้น ถาตองการใหมีรายไดเดือนละ 375,000 บาท เจาของหอพักตองคิดคาเชา 
      หองละ 5,000 บาท หรือ 15,000 บาท 
 3)   จาก  ( ) 2200 12,000 320,000f x x x= − + +  

      เขียนใหอยูในรูป ( )2a x h k− +  ไดดังนี้ 

           ( )f x  =  ( )2200 60 900 500,000x x− − + +  

     =  ( )2200 30 500,000x− − +  

       จะได 200, 30a h= − =  และ 500,000k =  

       ดังนั้น กราฟของฟงกชัน  f  มีจุดยอดท่ีจุด ( )30, 500000  

       จะไดวา เจาของหอพักตองตั้งราคาหองละ ( )4,000 200 30 10,000+ =  บาท 

      จึงทําใหมีรายไดมากท่ีสุด 500,000 บาท 
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5.   ให ( )f x  แทนฟงกชันแสดงพ้ืนท่ีของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส เม่ือความยาวของดานเปน x เซนติเมตร  

     และ ( )g x  แทนฟงกชันแสดงพ้ืนท่ีของรูปสี่เหลี่ยมมุมฉาก เม่ือความยาวของดานกวางเปน  

 x เซนติเมตร และดานยาวยาวกวาดานกวาง 1 เซนติเมตร 

     จะได  ( ) 2f x x=  และ ( ) ( ) 21g x x x x x= + = +  

 
  
 1)   เนื่องจากดานยาวยาว 3.5 เซนติเมตร จะได ดานกวางยาว 2.5 เซนติเมตร 
         จะไดวา รูปสี่เหลี่ยมมุมฉากท่ีมีดานกวางยาว 2.5 เซนติเมตร มีพ้ืนท่ี  
       ( )22.5 2.5 8.75+ =  ตารางเซนติเมตร  

      ดังนั้น รูปสีเ่หลีย่มมุมฉากท่ีมีดานยาวยาว 3.5 เซนติเมตร จะมีพ้ืนท่ี 8.75 ตารางเซนติเมตร  
 2)   จากรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสท่ีมีพ้ืนท่ี 6.25 ตารางเซนติเมตร  
      นั่นคือ  จะได 2.5x =  
       ดังนั้น รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสท่ีมีพ้ืนท่ี 6.25 ตารางเซนติเมตร จะมีความยาวดานเปน  
      2.5 เซนติเมตร  
 3)   ถาพ้ืนท่ีของรูปท้ังสองตางกัน 3 ตารางเซนติเมตร  
      จะได  ( )2 2 3x x x+ − =  นั่นคือ 3x =  

          ดังนั้น รูปสี่เหลี่ยมมุมฉาก มีพ้ืนท่ี 12 ตารางเซนติเมตร และรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส มี 
      พ้ืนท่ี 9 ตารางเซนติเมตร 
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 4)   ถาความยาวดานของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสเปน x เซนติเมตร แลวผลตางของพ้ืนท่ีท้ัง 
  สองรูปเปน ( )2 2x x x x+ − =  ตารางเซนติเมตร  

  ให ( )h x  แทนความสัมพันธระหวางความยาวดานของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสและผลตาง 

  ของพ้ืนท่ีของรูปสี่เหลี่ยมท้ังสอง จะไดวา ( )h x x=  
 

แบบฝกหัด 2.4  

1.  ให ( )f x  แทนอัตราคาบริการในการสงพัสดุของบริษัทแหงหนึ่งมีหนวยเปนบาท  

 เม่ือ x  แทนน้ําหนักของพัสดุมีหนวยเปนกิโลกรัม จะเขียนฟงกชันของ ( )f x  ไดดังนี้ 

   ( )

20.00           ; 0 < 1
35.00           ; 1 < 2
50.00           ; 2 < 3
65.00           ; 3 < 4
80.00           ; 4 < 5
95.00           ; 5 < 6

x
x
x

f x
x
x
x

≤
 ≤
 ≤=  ≤
 ≤


≤

 

    เขียนกราฟของฟงกชัน f  ไดดังนี ้
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2.   ให ( )f x  แทนอัตราคาบริการในการสงจดหมาย (ไปรษณียลงทะเบียน) ของบริษัท 

     แหงหนึ่งมีหนวยเปนบาท เม่ือ x แทนน้ําหนักของจดหมายมีหนวยเปนกรัม 

     จะเขียนฟงกชันของ ( )f x  ไดดังนี้ 

   ( )

16.00           ; 0 < 20
18.00           ; 20 < 100
22.00           ; 100 < 250
28.00           ; 250 < 500
38.00           ; 500 < 1,000

x
x

f x x
x
x

≤
 ≤= ≤
 ≤

≤

 

       เขียนกราฟของฟงกชัน f  ไดดังนี ้

 
 1)   ถาตองการสงจดหมายหนัก 700 กรัม ตองเสียคาบริการ 38.00 บาท 
 2)   ถาสงจดหมายหนึ่งฉบับเสียคาบริการ 22 บาท จดหมายฉบับนี้จะหนักเกิน 100 กรัม  
  แตไมเกิน 250 กรัม  
 3)   จดหมายหนัก 500 กรัม จะเสียคาบริการ 28.00 บาท และจดหมาย 230 กรัม 
       จะเสียคาบริการ 22.00 บาท 
      นั่นคือ ทุกเดือนตองเสียคาบริการ 28.00 22.00 50.00+ =  บาท 
      ดังนั้น เม่ือครบ 1 ป จะเสียคาบริการท้ังหมด 600.00 บาท 
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3.   ให ( )f x  แทนคาโดยสารของรถโดยสารประเภทหนึ่งมีหนวยเปนบาท  

 เม่ือ x แทนระยะทางหนวยเปนกิโลเมตร จะเขียนฟงกชันของ ( )f x  ไดดังนี้ 

  ( )

20                ;0 2
23                ;2 2.3
26                ;2.3 2.6
29                ;2.6 2.9
32                ;2.9 3.2
35                ;3.2 3.5
38                ;3.5 3.8
41     

x
x

x
x
x

f x x
x

< ≤
< ≤
< ≤
< ≤
< ≤

= < ≤
< ≤

           ;3.8 4.1
44                ;4.1 4.4
47                ;4.4 4.7
50                ;4.7 5.0

x
x
x
x













< ≤
 < ≤
 < ≤


< ≤

 

        เขียนกราฟของฟงกชัน f  ไดดังนี ้

 
 

 1)   ถาเดินทางดวยรถโดยสารตั้งแตตนสายจนสุดสาย จะตองเสียคาโดยสาร 50 บาท  
 2)   ถาเดินทางไป 3.82 กิโลเมตร จะตองเสียคาโดยสาร 41 บาท 

2 
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 3)   ถาจายคาโดยสารไป 38 บาท แลวระยะทางท่ีเปนไปไดในการเดินทางครั้งนี้เกิน  
      3.5 กิโลเมตร แตไมเกิน 3.8 กิโลเมตร 
 4)   ถามัดหม่ีเดินทางจากบานไปโรงเรียนเปนระยะทาง 4.5 กิโลเมตร จะตองเสีย 
  คาโดยสาร 47 บาท 
      แตถาเดินทางจากบานไปรานคาเพ่ือซ้ืออุปกรณกีฬาเปนระยะทาง 2.6 กิโลเมตร  
      จะเสียคาโดยสาร 26 บาท และเดินทางตอจากรานคาไปโรงเรียนเปนระยะทาง  
       1.9 กิโลเมตร จะเสียคาโดยสาร 20 บาท จะไดวา เสียคาโดยสารท้ังหมด 46 บาท  
     ดังนั้น มัดหม่ีจะเสียคาโดยสารนอยกวาปกติ อยู 1 บาท  
4.  1)   ให ( )f t  แทนอัตราคาโทรออกของซิมคุยคุมมีหนวยเปนบาท เม่ือ t แทนเวลา 

      โทรออกหนวยเปนนาที 

      จะได  ( )

0.75 ;0 1
1.50 ;1 2
2.25 ;2 3
3.00 ;3 4
3.75 ;4 5
4.50 ;5 6
5.25 ;6 7
6.00 ;7 8
6.75 ;8 9
7.50 ;9 10

t
t
t
t
t

f t t
t
t
t
t

< ≤
 < ≤
 < ≤


< ≤
 < ≤


= < ≤
 < ≤

< ≤
 < ≤
 < ≤

 

 

     ให ( )g t  แทนอัตราคาโทรออกของซิมคุยสนุกมีหนวยเปนบาท เม่ือ t แทนเวลา 

     โทรออกหนวยเปนนาที 
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      จะได  ( )

3 ;0 2
3.5 ;2 3
4 ;3 4
4.5 ;4 5
5 ;5 6
5.5 ;6 7
6 ;7 8
6.5 ;8 9
7 ;9 10

t
t
t
t
t

g t
t
t
t
t

< ≤
 < ≤
 < ≤


< ≤
 < ≤=  < ≤
 < ≤


< ≤
 < ≤



 

       เขียนกราฟของ f และ g  ไดดังนี้ 

 
 2)   จากกราฟ สําหรับผูท่ีใชโทรศัพทสําหรับโทรออกไมเกิน 5 นาที ควรจะใชซิมคุยคุม  
  จึงจะประหยัดกวา 
 3)   คาโทรออกของท้ังสองซิมจะเทากัน เม่ือโทรออกเปนระยะเวลาเกิน 7 นาที แตไมเกิน  
  8 นาที 
 4)   ซิมคุยคุมจะประหยัดกวา เม่ือใชโทรออกไมเกิน 7 นาที และซิมคุยสนุกจะประหยัดกวา  
  เม่ือใชเวลาโทรออกมากกวา 8 นาที  
 

    2             4             6             8           10 
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แบบฝกหัด 2.5  

1. 1)   แทน x ใน ( ) 3xf x =   ดวย 3, 2, 1, 0, 1, 2− − −  และ 3 จะได 
x   3−   2−   1−   0 1 2 3 

( )f x  1
27

 1
9

 1
3

 1 3 9 27 

( )( ),x f x  13,
27

 − 
 

 12,
9

 − 
 

 11,
3

 − 
 

 ( )0, 1  ( )1, 3  ( )2, 9  ( )3, 27  

          
  เขียนคูอันดับในตาราง และเม่ือให x เปนจํานวนจริง จะเขียนกราฟไดดังนี้   

 
       โดเมนของฟงกชัน คือ เซตของจํานวนจริง 
      เรนจของฟงกชัน คือ เซตของจํานวนจริงบวก 
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 2)   แทน x ใน ( ) 1
3

x

f x  =  
 

 ดวย 3, 2, 1, 0, 1, 2− − −  และ 3 จะได 

x   3−   2−   1−   0 1 2 3 

( )f x  27 9 3 1 1
3

 1
9

 1
27

 

( )( ),x f x  ( )3, 27−  ( )2, 9−  ( )1, 3−  ( )0, 1  11,
3

 
 
 

 12,
9

 
 
 

 13,
27

 
 
 

 

      
  เขียนคูอันดับในตาราง และเม่ือให x เปนจํานวนจริง จะเขียนกราฟไดดังนี้  

 
       โดเมนของฟงกชัน คือ เซตของจํานวนจริง 
      เรนจของฟงกชัน คือ เซตของจํานวนจริงบวก 
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 3)   แทน x ใน ( ) 2 1xf x = +  ดวย 3, 2, 1, 0, 1, 2− − −  และ 3 จะได 
x   3−   2−   1−   0 1 2 3 

( )f x  9
8

 5
4

 3
2

 2 3 5 9 

( )( ),x f x  93,
8

 − 
 

 52,
4

 − 
 

 31,
2

 − 
 

 ( )0, 2  ( )1, 3  ( )2, 5  ( )3, 9  

 
         เขียนคูอันดับในตาราง และเม่ือให x เปนจํานวนจริง จะเขียนกราฟไดดังนี้ 
 

 
        โดเมนของฟงกชัน คือ เซตของจํานวนจริง 
      เรนจของฟงกชัน คือ เซตของจํานวนจริงท่ีมากกวา 1 
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 4)   แทน x ใน ( ) 3 1xf x = −  ดวย 3, 2, 1, 0, 1, 2− − −  และ 3 จะได  
x   3−  2−  1−  0 1 2 3 
( )f x  26

27
−  8

9
−  2

3
−  0 2 8 26 

( )( ),x f x  263,
27

 − − 
 

 82,
9

 − − 
 

 21,
3

 − − 
 

 ( )0, 0  ( )1, 2  ( )2, 8  ( )3, 26  

         
  เขียนคูอันดับในตาราง และเม่ือให x เปนจํานวนจริง จะเขียนกราฟไดดังนี้  

 
 
       โดเมนของฟงกชัน คือ เซตของจํานวนจริง 
      เรนจของฟงกชัน คือ เซตของจํานวนจริงท่ีมากกวา 1−   
 
  
  



      
   
   

   

 คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 5     181 

 

 

สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

 5)   แทน x ใน ( ) 12xf x −=  ดวย 3, 2, 1, 0, 1, 2− − −  และ 3 จะได 
x   3−  2−  1−  0 1 2 3 
( )f x  1

16
 1

8
 1

4
 1

2
 1 2 4 

( )( ),x f x  13,
16

 − 
 

 12,
8

 − 
 

 11,
4

 − 
 

 10,
2

 
 
 

 ( )1, 1  ( )2, 2  ( )3, 4  

         
  เขียนคูอันดับในตาราง และเม่ือให x เปนจํานวนจริง จะเขียนกราฟไดดังนี้ 

 
       โดเมนของฟงกชัน คือ เซตของจํานวนจริง 
      เรนจของฟงกชัน คือ เซตของจํานวนจริงบวก  
2.   ให 10x =  

      จะได   ( )10f  =  ( )104,000 1.03   ≈   5,375.67  

      นั่นคือ ใน 10 ปขางหนา เมืองนี้จะมีประชากรประมาณ 5,375 คน 
     ให  20x =  

      จะได  ( )20f  =  ( )204,000 1.03   ≈   7,224.44 

      นั่นคือ ใน 20 ปขางหนา เมืองนี้จะมีประชากรประมาณ 7,224 คน 
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3.   1)   เม่ือครบ 3 ป ชายคนนี้จะตองชําระเงินคืนใหธนาคารท้ังหมด 
          ( )3f  =   ( )3850,000 1.08  

    =   1,070,755.2  บาท 
           โดยคิดเปนดอกเบี้ย 1,070,755.2 850,000 220,755.2− =  บาท  
 2)   แทน n ใน ( ) ( )850,000 1.08 nf n =  ดวย 1, 2, 3, 4  และ 5 จะได คูอันดับดังตาราง 

n ( )f n  
1 
2 
3 
4 
5 

918,000 
991,440 

1,070,755.2 
1,156,415.62 
1,248,928.87 

       
      จากตาราง เขียนกราฟไดดังนี้ 
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แบบฝกหัดทายบท  

1.   1)   เปนฟงกชัน 
 2)   เปนฟงกชัน 
 3)   ไมเปนฟงกชัน 
 4)   ไมเปนฟงกชัน 
2.   1)   ไมเปนฟงกชัน เพราะมีคูอับดับท่ีมีสมาชิกตัวหนาเหมือนกัน แตตัวหลังตางกัน  
       คือ ( )4, d  และ ( )4, e  

 2)   ไมเปนฟงกชัน เพราะมีคูอันดับท่ีมีสมาชิกตัวหนาเหมือนกัน แตตัวหลังตางกัน  
       เชน  ( )3, 0  และ ( )3, 1  

 3)   เปนฟงกชัน 

3.   จาก     ( )f x  =  2 3 5x x+ −  

      จะได   ( )0f  =  ( ) ( )20 3 0 5+ −   =  5−  

          ( )1f −  =  ( ) ( )21 3 1 5− + − −   =  7−  

            ( )3f  =  ( ) ( )23 3 3 5+ −   =  13  

            ( )f a  =  2 3 5a a+ −   

4.   1)   พิจารณา  ( ) 3 4f x x= − −  

       จะเห็นวา ไมวาแทน x ดวยจํานวนจริงใดก็จะสามารถหา ( )f x ไดเสมอ 

      ดังนั้น โดเมนของฟงกชัน  f  คือ เซตของจํานวนจริง หรือ fD =   

       หาเรนจของฟงกชัน  f  โดยให  3 4y x= − −  

      จะไดวา 4
3

yx +
= −  ซ่ึงเห็นวา ไมวาแทน  y  เปนจํานวนจริงใดก็จะสามารถหา  x  

  ท่ีคูกับ y ไดเสมอ 
      ดังนั้น เรนจของฟงกชัน f  คือ เซตของจํานวนจริง หรือ fR =   

  



     
     
     

    
 

184 คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 5   

 

 

สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

 2)   เนื่องจากในระบบจํานวนจริง จํานวนในเครื่องหมายกรณฑท่ีสองตองไมเปนจํานวนจริงลบ 
       ดังนั้น  2 0x − ≥  นั่นคือ 2x ≥  
       ดังนั้น โดเมนของฟงกชัน f  คือ เซตของจํานวนจริงท่ีมากกวาหรือเทากับ 2 
       ให  2y x= −  

  เนื่องจาก 2 0x − ≥  จะได  0y ≥  

      ดังนั้น เรนจของฟงกชัน  f  คือ เซตของจํานวนจริงท่ีมากกวาหรือเทากับ 0 

 3)   พิจารณา ( )
2

2
xf x =  จะเห็นวา ไมวาแทน x ดวยจํานวนจริงใดก็จะสามารถหา  

     ( )f x  ไดเสมอ  

      ดังนั้น โดเมนของฟงกชัน  f  คือ เซตของจํานวนจริง 

      และพิจารณา  
2

2
xy =  

       เนื่องจาก 2 0x ≥  จะได 0y ≥  

       ดังนั้น เรนจของฟงกชัน f  คือ เซตของจํานวนจริงท่ีมากกวาหรือเทากับ 0 

 4)   พิจารณา ( ) 22f x x=  จะเห็นวา ไมวาแทน x ดวยจํานวนจริงใดก็จะสามารถหา  

     ( )f x  ไดเสมอ  

      ดังนั้น โดเมนของฟงกชัน f  คือ เซตของจํานวนจริง 

      และพิจารณา  22y x=  

       เนื่องจาก 2 0x ≥  จะได  0y ≥  

       ดังนั้น เรนจของฟงกชัน f  คือ เซตของจํานวนจริงท่ีมากกวาหรือเทากับ 0 

5.   1)   ให ( ) 5 2f x x= − +  

       เม่ือแทน x ดวย 0  จะได ( )0 2f =  นั่นคือ จุดท่ีกราฟของ f  ตัดแกน Y  คือจุด ( )0, 2  

       ถา ( ) 0f x =  จะได 2
5

x =  นั่นคือ จุดท่ีกราฟของ f  ตัดแกน X  คือจุด 2 , 0
5

 
 
 

 

        เขียนกราฟของ ( ) 5 2f x x= − +  ไดดังนี ้
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       จากกราฟ จะไดวา โดเมนของฟงกชัน f  คือ เซตของจํานวนจริง  
  และ เรนจของฟงกชัน f  คือ เซตของจํานวนจริง 

 2)   ให ( ) 5 2f x x= +  

       เม่ือแทน x ดวย 0  จะได ( )0 2f =  นั่นคือ จุดท่ีกราฟของ f  ตัดแกน Y  คือจุด ( )0, 2  

       ถา ( ) 0f x =  จะได 2
5

x = −  นั่นคือ จุดท่ีกราฟของ f  ตัดแกน X  คือจุด 2 , 0
5

 − 
 

 

        เขียนกราฟของ ( ) 5 2f x x= +  ไดดังนี ้



     
     
     

    
 

186 คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 5   
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       จากกราฟ จะไดวา โดเมนของฟงกชัน f  คือ เซตของจํานวนจริง  
  และ เรนจของฟงกชัน f  คือ เซตของจํานวนจริง 

 3)   ให ( ) 2 6 10f x x x= − − −  

       เขียนใหอยูในรูป ( )2a x h k− +  ไดดังนี้ 

              ( )f x  =  ( )2 6 9 1x x− + + −  

     =  ( )23 1x− + −  

       จะได  1,  3a h= − = −  และ 1k = −  

       เนื่องจาก 0a <  ดังนั้น กราฟของฟงกชัน  f  จะคว่ําลงและมีจุดยอดท่ีจุด ( )3, 1− −  

       เขียนกราฟของ ( ) 2 6 10f x x x= − − −  ไดดังนี ้
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       จากกราฟ จะไดวา โดเมนของฟงกชัน คือ เซตของจํานวนจริง 

  และเรนจของฟงกชัน คือ { }  1y y ≤ −  

 4)   ให ( ) 2 6 10f x x x= − −  

       เขียนใหอยูในรูป ( )2a x h k− +  ไดดังนี้ 

              ( )f x  =  ( )2 6 9 19x x− + −  

     =  ( )23 19x − −  

       จะได  1,  3a h= =  และ 19k = −  

       เนื่องจาก 0a >  ดังนั้น กราฟของฟงกชัน  f  จะหงายข้ึนและมีจุดยอดท่ีจุด ( )3, 19−  

       เขียนกราฟของ ( ) 2 6 10f x x x= − −  ไดดังนี ้
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       จากกราฟ จะไดวา โดเมนของฟงกชัน คือ เซตของจํานวนจริง 
  และเรนจของฟงกชัน คือ { }  19y y ≥ −  

 5)   แทน x ใน ( ) 11
2

x

f x  = − −  
 

 ดวย 3, 2, 1, 0, 1, 2− − −  และ 3 จะไดคูอันดับดังตาราง 

x   3−  2−  1−  0 1 2 3 

( )f x  9−  5−  3−  2−  
3
2

−  5
4

−  9
8

−  

( )( ),x f x  ( )3, 9− −  ( )2, 5− −  ( )1, 3− −  ( )0, 2−  31, 
2

 − 
 

 
52, 
4

 − 
 

 
93, 
8

 − 
 

 

      

  เขียนกราฟของ ( ) 11
2

x

f x  = − −  
 

 ไดดังนี ้
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       จากกราฟ จะไดวา โดเมนของฟงกชัน คือ เซตของจํานวนจริง 

  และเรนจของฟงกชัน คือ { }  1y y < −  

 6)   แทน x ใน ( ) 11
2

x

f x  = −  
 

 ดวย 3, 2, 1, 0, 1, 2− − −  และ 3 จะไดคูอันดับดังตาราง 

x   3−  2−  1−  0 1 2 3 

( )f x  7−  3−  1−  0  1
2

 3
4

 7
8

 

( )( ),x f x  ( )3, 7− −  ( )2, 3− −  ( )1, 1− −  ( )0, 0  11, 
2

 
 
 

 32, 
4

 
 
 

 73, 
8

 
 
 

 

 

       เขียนกราฟของ ( ) 11
2

x

f x  = −  
 

 ไดดังนี ้
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       จากกราฟ จะไดวา โดเมนของฟงกชัน คือ เซตของจํานวนจริง 

  และเรนจของฟงกชัน คือ { }  1y y <  

6.   1)   (ง) 
 2)   (ฉ) 
 3)   (ก) 
 4)   (จ) 
 5)   (ข) 
 6)   (ค) 
7.   จากกราฟ จะไดวา ศจีขับรถโดยเพ่ิมอัตราเร็วจาก 0 กิโลเมตรตอชั่วโมง ถึง 80 กิโลเมตรตอ

ชั่วโมง เปนเวลา 1 ชั่วโมง แลวจึงขับรถดวยอัตราเร็วคงท่ี 80 กิโลเมตรตอชั่วโมง เปนเวลา  
3 ชั่วโมง จากนั้นจึงลดอัตราเร็วจนรถหยุดในเวลา 4 ชั่วโมง 
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8.   1)   ให ( )f x ax b= +  แทนฟงกชันแสดงราคาของคอมพิวเตอรเม่ือเวลาผานไป x ป  

      โดยท่ี a และ b เปนคาคงตัว 
      จากโจทย ( )0 50,000f =  จะได  50,000b =  

       และ ( )5 5,000f =  จะได 
           5,000 =  5 50,000a +  
         a =  9,000−  
     ดังนั้น ฟงกชันแสดงราคาของคอมพิวเตอรเม่ือเวลาผานไป x ป คือ ( ) 9,000 50,000f x x= − +  

 2)    ให d  แทนคาเสื่อมราคาตอป  จะได   

           d  =  
( )50,000 9,000 50,000x

x
− − +

 

 

     =  50,000 9,000 50,000x
x

+ −  

     =   9,000 
       ดังนั้น คาเสื่อมราคาตอปของคอมพิวเตอรของบริษัทแหงนี้ เทากับ 9,000 บาท 

 3)   หาราคาทุนของอุปกรณสํานักงานนี้ จากการแทน x ดวย 0 ใน ( )g x  จะได 
            ( )0g  =  ( )19,200 3,200 0−  
     =  19,200 
       ดังนั้น ราคาทุนของอุปกรณสํานักงานนี้ เทากับ 19,200 บาท  
       ถาให d  แทนคาเสื่อมราคาตอป   

      จะได      d   =  
( )19,200 19,200 3,200x

x
− −

 

 

     =  19,200 19,200 3,200x
x

− +  

     =   3,200 
       ดังนั้น คาเสื่อมราคาตอปของอุปกรณสํานักงานนี้ เทากับ 3,200 บาท 
9.   จากขณะท่ีนักดําน้ําอยูท่ีความลึก 40 ฟุต เม่ือความดันน้ําทะเลเพ่ิมข้ึน 0.45 psi ทุก ๆ ความลึก

หนึ่งฟุต และความดันท่ีผิวน้ําทะเลประมาณ 14.7 psi  
      จะไดวา  0.45,  40a x= =  และ 14.7b =  

      นั่นคือ  ( )f x  =  ( )0.45 40 14.7+  
   =  32.7  psi 
      ดังนั้น ความดันน้ําทะเลท่ีความลึก 40 ฟุต เปน 32.7 psi  
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10.   1)   ให ( )f x mx b= +  เปนฟงกชันรายไดของพนักงานบริษัทแหงนี้ เม่ือไดคาเบี้ยเลี้ยง

และคาพาหนะ b บาท และไดคานายหนารอยละ m ของยอดขาย  
      จากโจทย กนกและอานันท มียอดขาย 200,000 บาท และ 150,000 บาท ตามลําดับ  
      จากคานายหนารอยละ m 
       จะไดวา มียอดขาย 100 บาท จะไดคานายหนา m บาท 

      ถากนกมียอดขาย 200,000 บาท จะไดคานายหนา 200,000 2,000
100

m m⋅
=  บาท 

      และอานันทมียอดขาย 150,000 บาท จะไดคานายหนา 150,000 1,500
100

m m⋅
=  บาท 

       จากโจทย กนกและอานันท ไดรับเงินจากบริษัท 34,000 บาท และ 28,000  บาท ตามลําดับ  
  จะไดวา        34,000 =  2,000m b+    ---------- ( )1  
         28,000 =  1,500m b+    ---------- ( )2  

       จาก ( )1 และ ( )2  จะได 
           6,000 =  500m  
        m =   12 
       ดังนั้น บริษัทจายคานายหนาใหกับพนักงานรอยละ 12 

 2)   จาก 34,000 = 2,000m b+  และ 12m =   

       จะได        34,000  =  ( )2,000 12 b+  
         b =   10,000 
       ดังนั้น บริษัทจายคาเบี้ยเลี้ยงและคาพาหนะใหกับกนกและอานันทเปนเงินคนละ  
  10,000 บาท 

 3)   ฟงกชันแสดงรายไดท่ีพนักงานไดรับแตละเดือน คือ ( ) 12 10,000
100

f x x= +   

      เม่ือ x คือ ยอดขายท่ีพนักงานแตละคนขายได  
11.   1)  ให ( )s t  เปนระยะทางท่ีรถไฟแลนไดใน  t  ชั่วโมง  

           เนื่องจากรถไฟสายเหนือแลนดวยอัตราเร็วเฉลี่ย 50 กิโลเมตรตอชั่วโมง  
          จะได  ( )s t  =  50t   เม่ือ  0t ≥  

      และเขียนกราฟของ ( )s t  ไดดังนี ้
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       2)    ในท่ีนี้ 5t =  จะได  
  ( )5s  =  ( )50 5  
   =  250   
             ดังนั้น  ระยะทางจากสถานีรถไฟหัวลําโพงถึงสถานีนครสวรรค เทากับ 250 กิโลเมตร  
12.   1)   ให  y  เปนจํานวนชิ้นของขนมท่ีขายได เม่ือ x เปนราคาขนม ( )35x >  

       นั่นคือ ราคาขนมเพ่ิมข้ึน 35x −  บาท จะทําใหขายขนมไดลดลง ( )2 35x −  ชิ้น 

            จะได  y  = ( )100 2 35x− −  
   = 100 2 70x− +  
   = 170 2x−  
              ดังนั้น สมการแสดงความสัมพันธของจํานวนชิ้นท่ีขายไดกับราคาขนม คือ 170 2y x= −   

  เม่ือ y  เปนจํานวนชิ้นของขนมท่ีขายได และ x เปนราคาขนม 

 2)   ให  ( )f x  แทนฟงกชันแสดงจํานวนเงินท่ีขายไดท้ังหมด เม่ือ x เปนราคาขนม 

       จะได        ( )f x  =  ( )170 2x x−  

     =  2170 2x x−  
        ดังนั้น ฟงกชันแสดงจํานวนเงินท่ีขายไดท้ังหมด คือ ( ) 2170 2f x x x= −   

       เม่ือ x เปนราคาขนม   
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 3)   ให ( ) 3,000f x =  จะได 

                      3,000 =  2170 2x x−  
       22 170 3,000x x− +  =  0 
     2 85 1,500x x− +  =  0 
     ( )( )25 60x x− −  =  0 

       นั่นคือ  25x =  หรือ 60x =  
        เนื่องจาก x เปนราคาขาย ซ่ึงมีคามากกวา 35 บาท 
      จะได  60x =   
       ดังนั้น ถาพิภพตองการใหมีรายไดจากการขายขนมวันละ 3,000 บาท เขาจะตอง 
      ขายขนมราคาชิ้นละ 60 บาท 

 4)   จาก  ( ) 2170 2f x x x= −  

      เขียนใหอยูในรูป ( )2a x h k− +  ไดดังนี้ 

           ( )f x  =  
2

2 85 7,2252 85
2 2

x x
  − − + +     

 

     =   
285 7,2252

2 2
x − − + 

 
 

       จะได  852,  
2

a h= − =  และ 7,225
2

k =  

            เนื่องจาก 0a <  นั่นคือ กราฟของฟงกชัน f  จะคว่ําลงและมีจุดยอดท่ีจุด  

      85 7225, 
2 2

 
 
 

 หรือ ( )42.5, 3612.5  

       แตเนื่องจากพอคาคนนี้เพ่ิมราคาขายชิ้นละ 1 บาท จึงพิจารณาคา x ท่ี 42 และ 43  

      ถา 42x =  จะไดวา ( )42 3,612f =   

          และถา  43x =   จะไดวา ( )43 3,612f =  

      ดังนั้น ตองขายขนมราคาชิ้นละ 42 หรือ 43 บาท จึงจะมีรายไดสูงสุด 3,612 บาท  
13.   1)   ให x แทนความกวางของรูปสี่เหลี่ยมมุมฉาก 
  y แทนความยาวของรูปสี่เหลี่ยมมุมฉาก 

        และ ( )A x  แทนฟงกชันแสดงพ้ืนท่ีของรูปสี่เหลี่ยมมุมฉาก  

        เนื่องจากรั้วท้ังหมดยาว 120 เมตร 

       จะได          2x y+  =  120 
        y =  120 2x−  
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       พ้ืนท่ีของรูปสี่เหลี่ยมมุมฉากนี้ คือ ( ) 2120 2 120 2xy x x x x= − = −  

       จะได  ( ) 2120 2A x x x= −  

       ดังนั้น ฟงกชันแสดงพ้ืนท่ีของรูปสี่เหลี่ยมมุมฉากท่ีไดจากการลอมรั้ว คือ  
      ( ) 2120 2A x x x= −  เม่ือ x แทนความกวางของรูปสี่เหลี่ยมมุมฉาก 

 2)   จาก  ( ) 2120 2A x x x= −  

       เขียนใหอยูในรูป ( )2a x h k− +  ไดดังนี้ 

              ( )A x  =  ( )22 60 900 1,800x x− − + +  

     =  ( )22 30 1,800x− − +  

       จะได  2,  30a h= − =  และ 1,800k =  

            เนื่องจาก 0a <  นั่นคือ กราฟของฟงกชัน A  จะคว่ําลงและมีจุดยอดท่ีจุด ( )30, 1800  

       ดังนั้น พ้ืนท่ีท่ีมากท่ีสุดท่ีจะลอมรั้วไดเปน 1,800 ตารางเมตร 
14.   พ้ืนท่ี 30 ไร เทากับ 48,000 ตารางเมตร 
       ให x แทนความกวางของพ้ืนท่ีรูปสี่เหลี่ยมมุมฉาก 
  y แทนความยาวของพ้ืนท่ีรูปสี่เหลี่ยมุมฉาก 

       จะได  xy = 48,000  นั่นคือ  48,000y
x

=  

       คาใชจายในการลอมรั้วคือ ( ) ( )2 1,200 2 1,000x y+    
     = 2,400 2,000x y+  

     =  48,0002,400 2,000x
x

 +  
 

 

     =  
40,0002,400 x

x
 + 
 

 

     =  ( )
2

2 2002,400 400 400x
x

     − + +      
 

     =  ( ) ( )
2

2 200 2002,400 2 400x x
x x

       − + +          
 

     =  
22002,400 400x

x

   − +    
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       ให       ( )f x  =  
22002,400 400x

x

   − +    
 

       จะได  ( )f x  มีคาต่ําสุด เม่ือ 200 0x
x

− =   

      นั่นคือ 200x =  และ 240y =  
        ดังนั้น จะตองลอมรั้วใหมีความกวาง 200 เมตร และยาว 240 เมตร จึงจะเสีย 
      คาใชจายนอยท่ีสุดและคาใชจายนอยท่ีสุดเปน 960,000 บาท  
15.   1)   ให ( )f x  แทนฟงกชันแสดงอุณหภูมิท่ีมีหนวยเปนองศาฟาเรนไฮต  

  เม่ือ x แทนอุณหภูมิท่ีมีหนวยเปนองศาเซลเซียส 
      เนื่องจาก ( )f x  เปนฟงกชันเชิงเสน จะได ( )f x ax b= +  เม่ือ a และ b เปนคาคงตัว 

      จากจุดเยือกแข็งของน้ําบริสุทธิ์ คือ 0 C°  หรือ 32 F°  จะได ( )0 32f =  

      แทน x ดวย 0 ใน ( )f x ax b= +  จะได 
           ( )0f  = ( )0a b+  =  b 

       เนื่องจาก  ( )0 32f =  จะได  b = 32  

       ดังนั้น  ( ) 32f x ax= +  

       จากจุดเดือดของน้ําบริสุทธิ์ คือ 100 C°  หรือ 212 F°  จะได ( )100 212f =  

       แทน x ดวย 100 ใน ( ) 32f x ax= +  จะได 

      จะได         ( )100f  =  ( )100 32a +   =  100 32a +  

       เนื่องจาก  ( )100 212f =  จะได  100 32 212a + =  นั่นคือ 9
5

a =  

       จะไดวา  ( ) 9 32
5

f x x= +  

       ดังนั้น ฟงกชันแสดงอุณหภูมิท่ีมีหนวยเปนองศาฟาเรนไฮต เม่ือ x แทนอุณหภูมิท่ี 

      มีหนวยเปนองศาเซลเซียส คือ ( ) 9 32
5

f x x= +  

 2)   ให ( )g x  แทนฟงกชันแสดงอุณหภูมิท่ีหนวยเปนองศาเซลเซียส  

  เม่ือ x แทนอุณหภูมิท่ีมีหนวยเปนองศาฟาเรนไฮต 
      เนื่องจาก ( )g x  เปนฟงกชันเชิงเสน จะได ( )g x ax b= +  เม่ือ a และ b เปนคาคงตัว 

  จากจุดเยือกแข็งของน้ําบริสุทธิ์ คือ 0 C°  หรือ 32 F°  จะได ( )32 0g =  

      แทน x ดวย 32 ใน ( )g x ax b= +  จะได 
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           ( )32g  = 32a b+  

       เนื่องจาก  ( )32 0g =  จะได 0 32a b= +  นั่นคือ 32b a= −  

       ดังนั้น  ( ) ( )32 32g x ax a a x= − = −  

       จากจุดเดือดของน้ําบริสุทธิ์ คือ 100 C°  หรือ 212 F°  จะได ( )212 100g =  

       แทน x ดวย 212 ใน ( ) ( )32g x a x= −  จะได 
                 ( )212g   =  ( )212 32a −   =  180a  

       เนื่องจาก  ( )212 100g =  จะได  180 100a =  นั่นคือ 5
9

a =  

       จะไดวา  ( ) ( )5 32
9

g x x= −  

       ดังนั้น ฟงกชันแสดงอุณหภูมิท่ีมีหนวยเปนองศาเซลเซียส เม่ือ x แทนอุณหภูมิท่ี 

      มีหนวยเปนองศาฟาเรนไฮต คือ ( ) ( )5 32
9

g x x= −  

 3)   จาก  ( ) 9 32
5

f x x= +  และ ( ) ( )5 32
9

g x x= −   

      เขียนกราฟไดดังนี้ 
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  จะเห็นวา กราฟของ f  และ g เปนภาพสะทอนของกันและกัน โดยมีเสนตรง y x=   

  เปนเสนสะทอน  
 4)   ถาวัดอุณหภูมิของน้ําบริสุทธิ์ได 117 F°   

  นั่นคือ แทน x ดวย 117  ใน ( ) ( )5 32
9

g x x= −  จะได 

       ( )117g  =  ( )5 117 32
9

−   ≈  47.22 

       ดังนั้น ถาอุณหภูมิของน้ําบริสุทธิ์วัดได 117 F°  จะคิดเปน 47.22 C°  โดยประมาณ 
 5)   ถาวัดอุณหภูมิของน้ําบริสุทธิ์ได 30 C°   

  นั่นคือ แทน x ดวย 30  ใน ( ) 9 32
5

f x x= +  จะได 

       ( )30f  =  ( )9 30 32
5

+   =  86 

       ดังนั้น ถาอุณหภูมิของน้ําบริสุทธิ์วัดได 30 C°  จะคิดเปน 86 F°  
16.   1)   ให x แทนความยาวดานของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสท่ีตัดออก (นิ้ว) 

       และ ( )V x  แทนปริมาตรของกลอง 

       จากกลองท่ีพับมีความยาว 15 2x−  นิ้ว ความกวาง 10 2x−  นิ้ว และสูง x นิ้ว 
      จะได  ( )V x  =  ( )( )10 2 15 2x x x− −  

      ดังนั้น ฟงกชันแสดงความจุของกลอง เม่ือ x แทนความยาวดานของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส 

  ท่ีถูกตัดออก คือ ( ) ( )( )10 2 15 2V x x x x= − −  

 2)   เนื่องจาก กลองกวาง 10 2x−  นิ้ว และยาว 15 2x−  นิ้ว  
      จะได  10 2 0x− >  และ 15 2 0x− >  

       นั่นคือ  5x <  และ 15
2

x <  

       นั่นคือ   0 5x< <  
       ดังนั้น โดเมนของฟงกชัน ( )V x  คือ { }  0 5x x< <  
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 3)   เนื่องจาก โดเมนของ ( )V x  คือ { }  0 5x x< <  และ x เปนจํานวนเต็ม  

      ดังนั้น { }1, 2, 3, 4x∈  

       จะได     ( )1V  =  ( )( ) ( )( )( )10 2 1 15 2 1 1− −  =  104 

           ( )2V  =  ( )( ) ( )( )( )10 2 2 15 2 2 2− −  =  132 

           ( )3V  =  ( )( ) ( )( )( )10 2 3 15 2 3 3− −  =  108 

           ( )4V  =  ( )( ) ( )( )( )10 2 4 15 2 4 4− −  =    56 

       ดังนั้น กลองจะมีความจุมากท่ีสุด เม่ือ x เปน 2 และมีความจุ 132 ลูกบาศกนิ้ว 

 4)   เขียนกราฟของฟงกชัน ( )V x  ไดดังนี ้
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 5)   ในการหาคา x ท่ีทําใหกลองมีปริมาตรเทากับ 100 ลูกบาศกนิ้ว 

      สามารถทําไดโดยเขียนเสนตรง  100y =  ลงในกราฟขอ 4) จะไดจุดตัด ดังรูป 

 
       ดังนั้น กลองจะมีความจุ 100 ลูกบาศกนิ้ว เม่ือดานของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสยาว 
      ประมาณ 0.94 นิ้ว หรือ 3.18 นิ้ว  
17.   เขียนฟงกชันในรูป ( )f x  เม่ือ x แทนระยะเวลาท่ีจอด และ ( )f x  แทนคาบริการ 

       จอดรถในสนามบินแหงนี้ ดังนี้ 

   ( )

35                            ; 0 1.1
55                            ; 1.1 2.1
75                            ; 2.1 < 3.1
95                            ; 3.1 4.1
115                          ; 4.1 <

x
x
x

f x
x

< ≤
< ≤

≤
=

< ≤
5.1

                                        
x







 ≤

  

 

 เขียนกราฟไดดังนี้  
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18.   เขียนฟงกชันในรูป ( )f x  เม่ือ x แทนระยะเวลาในการจอดรถท่ีอาคารจอดรถแหงนี้ 

       ในหนวยชั่วโมง และ ( )f x  แทนอัตราคาบริการจอดรถของอาคารจอดรถแหงนี้ใน 

       หนวยบาท ดังนี ้

   ( )

0                              ; 0 3
30                            ; 3 4
60                            ; 4 5
90                            ; 5 6
120                          ; 6 7
150         

x
x
x
x

f x x

< ≤
< ≤
< ≤
< ≤

= < ≤
                 ; 7 8

200                          ; 8 9
250                          ; 9 10
                                        

x
x
x








 < ≤

< ≤
 < ≤
  

 

      เขียนกราฟไดดังนี้ 



     
     
     

    
 

202 คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 5   

 

 

สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

 
19.   เขียนฟงกชันในรูป ( )f x  เม่ือ x แทนระยะทาง และ ( )f x  แทนคาโดยสาร ดังนี้ 

   ( )

35                            ; 0 1.01                            
38                            ; 1.01 1.11
41                            ; 1.11 1.21
44                            ; 1.21 1.31

x
x
x

f x
x

< <
≤ <
≤ <

=
≤ <

47                            ; 1.31 1.41
                                        

x







 ≤ <

  

 

20.  ในท่ีนี้ 6x =  

       จะไดจํานวนประชากรใน พ.ศ. 2565 คือ ( )686 1.021 97.42≈  ลานคน 

21.  ในท่ีนี้ 12x =  
       จะไดจํานวนแบคทีเรียเม่ือเวลาผานไป 12 ชั่วโมง คือ  

     ( ) ( )
12 4
325,000 1.125 25,000 1.125 40,045= ≈  เซลล 

22. 1)   ความสัมพันธระหวางจํานวนสินคาท่ีซ้ือและคาใชจายท้ังหมดมีกราฟเปนเสนตรง  
      เพราะสินคาทุกชิ้นในรานมีราคาเทากัน อัตราการเพ่ิมของคาใชจายจึงเพ่ิมตาม 
      จํานวนสินคาท่ีซ้ือเพ่ิมมากข้ึนเปนอัตราคงท่ี  
 2)   จากโจทย จะไดจุด ( )26, 880  และ ( )30, 1000  อยูบนกราฟเสนตรง 

        ซ่ึงจะไดกราฟมีลักษณะดังรูป 
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 3)   ในการหาคาใชจายท้ังหมด เม่ือซ้ือสินคา 10 ชิ้น  
      สามารถทําไดโดย เขียนเสนตรง 10x =  ลงในกราฟขอ 2) จะไดจุดตัดดังรูป 

 
      ดังนั้น เม่ือซ้ือสินคา 10 ชิ้น จะเสียคาใชจายท้ังหมด 400 บาท 
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 4)   เนื่องจากซ้ือสินคา 26 ชิ้น มีคาใชจายท้ังหมด 880 บาท โดยมีคาสงสินคา 100 บาท  
  นั่นคือ คาสินคา 26 ชิ้นท่ีไมรวมคาสงเปนเงิน 780 บาท  

      ดังนั้น สินคาราคาชิ้นละ 780 30
26

=  บาท 

 5)   ให ( )f x  แทนฟงกชันแสดงคาใชจายท้ังหมด เม่ือซ้ือสินคา x ชิ้น 

      จากสินคาราคาชิ้นละ 30 บาท และคิดคาสงสินคาแตละครั้ง 100 บาท  
      จะได  ( ) 30 100f x x= +   

       ดังนั้น ฟงกชันแสดงคาใชจายท้ังหมด คือ ( ) 30 100f x x= +  เม่ือซ้ือสินคา x ชิ้น 

 6)   ถามีเงิน 3,000 บาท แสดงวา ( ) 3,000f x =  

       จะได   3,000 = 30 100x +  
       x ≈  96.67 
       นั่นคือ ถามีเงิน 3,000 บาท จะซ้ือสินคาไดมากท่ีสุด 96 ชิ้น  
23. 1)   จากโจทย จะไดจุด  ( ) ( )1, 500 , 3, 1300  และ ( )6, 2500  อยูบนกราฟ 

      ซ่ึงสามารถเขียนกราฟไดดังนี้ 

 
      จะไดวาความสัมพันธระหวางเวลาและระยะทางท่ีเครื่องบินลํานี้บินไดมีกราฟเปน 
     เสนตรง เพราะเครื่องบินลํานี้บินดวยอัตราเร็วคงท่ี  
  



      
   
   

   

 คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 5     205 
 

 

สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

 2)   ในการหาระยะทางท่ีเครื่องบินลํานี้บินได เม่ือเวลาผานไป 2 ชั่วโมง 
      สามารถทําไดโดย เขียนเสนตรง 2x =  ลงในกราฟขอ 1) จะไดจุดตัดดังรูป 

 
 

      ดังนั้น เม่ือเครื่องบินบินดวยอัตราเร็วคงท่ีเปนเวลา 2 ชั่วโมง จะบินไดระยะทาง  
      900 กิโลเมตร  
 3)   ให ( )f x  แทนฟงกชันแสดงระยะทางท่ีเครื่องบินลํานี้บินได เม่ือบินดวยอัตราเร็วคงท่ี 

  เปนเวลา x ชั่วโมง  
      จาก ( )f x  เปนฟงกชันเชิงเสน จะได ( )f x ax b= +  เม่ือ a  และ b เปนคาคงตัว 

      จากเครื่องบินบินดวยอัตราเร็วคงท่ีเปนเวลา 1 และ 3 ชั่วโมง จะบินไดระยะทาง 500  
  และ 1,300 กิโลเมตร ตามลําดับ  
      แทน x ดวย 1 ใน ( )f x  จะได ( ) ( )1 1f a b a b= + = +  

       จาก ( )1 500f =  จะได    
    500 =  a b+     --------- ( )1  

       และแทน x ดวย 3 ใน ( )f x  จะได  ( ) ( )3 3 3f a b a b= + = +  

       จาก ( )3 1,300f =  จะได    
           1,300 =  3a b+     --------- ( )2  

       จาก ( )1  และ ( )2  จะได 400a =  และ 100b =  
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      จะได ( ) 400 100f x x= +  

       ดังนั้น ฟงกชันแสดงระยะทางท่ีเครื่องบินลํานี้บินได คือ ( ) 400 100f x x= +  

      เม่ือบินดวยอัตราเร็วคงท่ีเปนเวลา x ชั่วโมง  
 4)   ระยะทางท้ังหมดกอนท่ีเครื่องบินจะบินดวยอัตราเร็วคงท่ี คือ 100 กิโลเมตร 
24. 1)   จากโจทย จะไดจุด ( ) ( )1, 5 , 3, 15  และ ( )5, 25  อยูบนกราฟ 

      ซ่ึงสามารถเขียนกราฟไดดังนี้ 

 
 
       จะไดวา ความสัมพันธระหวางเวลาและความสูงของระดับน้ําในบอเปนกราฟเสนตรง  
  เพราะ ภานุเปดน้ําใสบอดวยอัตราเร็วคงท่ี  
 2)   ในการหาความสูงของระดับน้ําในบอ เม่ือเปดน้ําดวยอัตราเร็วคงท่ี 7 นาที 
      สามารถทําไดโดย เขียนเสนตรง 7x =  ลงในกราฟขอ 1) จะไดจุดตัดดังรูป 
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      ดังนั้น ถาเปดน้ําดวยอัตราเร็วคงท่ีเปนเวลา 7 นาที ความสูงของระดับน้ําในบอสูง  
      35 เซนติเมตร 

 3)   ให ( )f x  แทนฟงกชันแสดงความสูงของระดับน้ําในบอ เม่ือเปดน้ําดวยอัตราเร็วคงท่ี 

  เปนเวลา x นาที 

      จะได ( ) 5f x x=  

       ดังนั้น ฟงกชันแสดงความสูงของระดับน้ําในบอ คือ ( ) 5f x x=  เม่ือเปดน้ําดวยอัตราเร็ว 

  คงท่ีเปนเวลา x นาที  
 4)   เม่ือเปดน้ําดวยอัตราเร็วคงท่ีเปนเวลา 23 นาที  
  จะได ความสูงของระดับน้ําในบอเปน ( )5 23 115=   เซนติเมตร  

      ดังนั้น น้ําไมลนบอ และระดับน้ําอยูต่ํากวาขอบบอ 15 เซนติเมตร 

 5)   ถาน้ําเต็มบอ แสดงวา ( ) 130f x =  

       จะได       5x  =   130 
       x =   26 
       ดังนั้น ตองเปดน้ําดวยอัตราเร็วคงท่ีเปนเวลา 26 นาที น้ําจึงจะเต็มบอ 
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25.   1)   จากโจทย จะไดจุด ( ) ( ) ( )1, 1 , 2, 3 , 3, 7  และ ( )4, 15  อยูบนกราฟ 

      ซ่ึงสามารถเขียนกราฟไดดังนี้ 

 
 

       จะไดวา ความสัมพันธระหวางเวลาท่ีผานไปและน้ําหนักท่ีเพ่ิมข้ึนมีกราฟใกลเคียง 
      กับกราฟของฟงกชันเอกซโพเนนเชียล การเพ่ิมข้ึนในชวงแรกน้ําหนักท่ีเพ่ิมข้ึนมี 
  อัตราการเพ่ิมข้ึนอยางชา ๆ แตเม่ือเวลาผานไปน้ําหนักท่ีเพ่ิมข้ึนมีอัตราการเพ่ิมข้ึน 
  อยางรวดเร็ว 
 2)   ในการหาน้ําหนักท่ีเพ่ิมข้ึน เม่ือเวลาผานไป 5 เดือน 
      สามารถทําไดโดย เขียนเสนตรง 5x =  ลงในกราฟขอ 1) จะไดจุดตัดดังรูป 
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      ดังนั้น เม่ือเวลาผานไป 5 เดือน น้ําหนักของเพรียวจะเพ่ิมข้ึน 31 กิโลกรัม 

 3)   ให ( )f x  แทนฟงกชันแสดงน้ําหนักท่ีเพ่ิมข้ึนของเพรียว เม่ือเวลาผานไป x เดือน 

      จะไดวา  ( ) 2 1xf x = −  

        ดังนั้น ฟงกชันแสดงน้ําหนักท่ีเพ่ิมข้ึนของเพรียว คือ ( ) 2 1xf x = −  เม่ือเวลาผานไป x เดือน 

 4)   เม่ือเวลาผานไป 7 เดือน น้ําหนักของเพรียวจะเพ่ิมข้ึน 72 1 127− =  กิโลกรัม 
      ดังนั้น เม่ือเวลาผานไป 7 เดือน เพรียวจะหนัก 167 กิโลกรัม 
 5)   น้ําหนักของเพรียวจะมากกวา 100 กิโลกรัม เม่ือน้ําหนักท่ีเพ่ิมข้ึนของเพรียวมากกวา  
  60 กิโลกรัม นั่นคือ ( ) 60f x ≥  

       จะได    2 1x −   ≥   60 
       2x  ≥   61 
        เนื่องจาก 52 32=  และ 62 64=  
        ดังนั้น น้ําหนักของเพรียวจะมากกวา 100 กิโลกรัม เม่ือเวลาผานไป 6 เดือน 

26.   1)   จากโจทย จะไดจุด ( ) ( ) ( )1, 900000 , 2, 810000 , 3, 729000  และ ( )4, 656100   

  อยูบนกราฟ  ซ่ึงสามารถเขียนกราฟไดดังนี้ 
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       จะไดวา ความสัมพันธระหวางเวลาท่ีผานไปและราคารถยนตมีกราฟใกลเคียงกับ 
      กราฟของฟงกชันเอกซโพเนนเชียล เพราะ ในชวงแรกราคารถยนตลดลงอยาง 
      รวดเร็ว แตเม่ือเวลาผานไปราคารถยนตลดลงดวยอัตราท่ีลดลง  
 2)   ในการหาเวลาท่ีผานไป เม่ือราคาของรถยนตเหลือนอยกวาครึ่งหนึ่งของราคาท่ีซ้ือมา  
      สามารถทําไดโดย เขียนเสนตรง 500,000y =  ลงในกราฟขอ 1) จะไดจุดตัดดังรูป 
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      ดังนั้น ราคาของรถยนตจะนอยกวาครึ่งหนึ่งของราคาท่ีซ้ือมา เม่ือเวลาผานไป 7 ป 
 3)   ให ( )f x  แทนฟงกชันแสดงราคารถยนต เม่ือเวลาผานไป x ป 

      จะได  ( ) ( )1,000,000 0.9 xf x =  

       ดังนั้น ฟงกชันแสดงราคารถยนต คือ ( ) ( )1,000,000 0.9 xf x =  เม่ือเวลาผานไป x ป 

 4)   แทน x ดวย 7 ใน ( ) ( )1,000,000 0.9 xf x =  ได 

             ( ) ( )77 1,000,000 0.9 478,296.90f = ≈  

          ดังนั้น เม่ือเวลาผานไป 7 ป ราคารถยนตจะเหลือประมาณ 478,296.90  บาท 
 5)   ถาตองการใหราคาของรถยนตนอยกวา 300,000 บาท 
      นั่นคือ  ( ) 300,000f x <  

       จะได       ( )1,000,000 0.9 x  <  300,000 

           ( )0.9 x  <  0.3 

       เนื่องจาก  ( )110.9 0.3138≈  และ ( )120.9 0.2824≈  

       ดังนั้น ราคาของรถยนตจะนอยกวา 300,000 บาท เม่ือเวลาผานไป 12 ป 
27.   1)   ณ เวลา 07:00 น.  
       มีผูใชบริการศูนยออกกําลังกาย A จํานวน 84 คน 
      มีผูใชบริการศูนยออกกําลงกาย B จํานวน 108 คน 
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      และมีผูใชบริการศูนยออกกําลังกาย C จํานวน 100 คน 
 2)   ศูนยออกกําลังกาย A และ B มีผูใชบริการเทากัน ในเวลา 09:00 น. และ 19:00 น.  
  โดย ณ เวลา 09:00 น. มีผูใชบริการ 96 คน และเวลา 19:00 น. มีผูใชบริการ 36 คน 
 3)   ศูนยออกกําลังกาย B มีผูใชบริการมากท่ีสุด ณ เวลา 07:00 น. 
 4)   ณ เวลา 09:00 น. ศูนยออกกําลังกาย C มีจํานวนผูใชบริการนอยกวาศูนย 
      ออกกําลังกาย A และ B อยู 96 40 56− =  คน 
 5)   ศูนยออกกําลังกาย A มีผูใชบริการ ณ เวลา 07:00 น. จํานวน 84 คน และเพ่ิมมากข้ึน 
  เรื่อย ๆ จนมากท่ีสุด ในเวลา 11:00 น. และหลังจากนั้นผูใชบริการมีจํานวนลดลง 
  จนถึงเวลา 21:00 น. จึงไมมีผูใชบริการ 
      ศูนยออกกําลังกาย B มีผูใชบริการ ณ เวลา 07:00 น. จํานวน 108 คน และจํานวน 
  ผูใชบริการลดลงจนถึงเวลา 21:00 น. ดวยอัตราคงท่ี โดย ณ เวลา 21:00 น. มี 
  ผูใชบริการจํานวน 24 คน 
      ศูนยออกกําลังกาย C มีผูใชบริการ ณ เวลา 07:00 น. จํานวน 100 คน และจํานวน 
  ผูใชบริการลดลงอยางรวดเร็วจนถึงเวลา 14.00 น. และหลังจากนั้นผูใชบริการมี 
  จํานวนคงท่ีจนถึงเวลา 21.00 น.  
28. 1)  เขียนกราฟของฟงกชันอุปสงค ( )D p  และฟงกชันอุปทาน ( )S p   ไดดังนี้ 

 

ปริมาณมันสําปะหลัง (กิโลกรัม) 
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       จากกราฟ จะเห็นวาจุดท่ีกราฟของฟงกชันอุปสงคตัดกับกราฟของฟงกชันอุปทาน คือ  
  จุดดุลยภาพ 
 2)   เนื่องจากราคาดุลยภาพจะเกิดข้ึนเม่ืออุปสงคเทากับอุปทาน 
      นั่นคือ   ( )D p  =  ( )S p  

       จะได    150 2 p−  =  3 75p +  
      75 =   5p  
        p =   15 
       ดังนั้น ราคาดุลยภาพ คือ 15 บาทตอกิโลกรัม 
 3)   จากกราฟ เม่ือพิจารณาราคาขายท่ีนอยกวา 15 บาทตอกิโลกรัม  
  จะไดวาอุปทานนอยกวาอุปสงค  
  นั่นคือ ปริมาณความตองการขายมันสําปะหลังนอยกวาปริมาณความตองการซ้ือ 
  มันสําปะหลัง  
      ดังนั้น ถาผูคามันสําปะหลังตั้งราคาต่ํากวาราคาดุลยภาพ จะทําใหมันสําปะหลัง 
      ไมเพียงพอตอการซ้ือ  
 4)   จากกราฟ เม่ือพิจารณาราคาขายท่ีมากกวา 15 บาทตอกิโลกรัม  
  จะไดวาอุปทานมากกวาอุปสงค  
  นั่นคือ ปริมาณความตองการขายมันสําปะหลังมากกวาปริมาณความตองการซ้ือ 
      ดังนั้น ถาตั้งราคาขายสูงกวาราคาดุลยภาพจะทําใหมีมันสําปะหลังเหลือจากการขาย  
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บทท่ี 3 ลําดับและอนุกรม 

 

แบบฝกหัด 3.1.1  

1.   1)   แทน n ใน 2 5na n= +  ดวย 1, 2, 3  และ 4 จะได สี่พจนแรกของลําดับดังนี้ 
       1a  =  ( )2 1 5+  = 7 
       2a  =  ( )2 2 5+  = 9 
       3a  =  ( )2 3 5+  = 11 
       4a  =  ( )2 4 5+  = 13 

       ดังนั้น สี่พจนแรกของลําดับนี้ คือ 7, 9, 11  และ 13 

 2)   แทน n ใน 1
2

n

na  =  
 

 ดวย 1, 2, 3  และ 4 จะได สี่พจนแรกของลําดับดังนี้ 

       1a  =      
11

2
 
 
 

 =  1
2

 

       2a  =      
21

2
 
 
 

 =  1
4

 

       3a  =      
31

2
 
 
 

 =  1
8

 

       4a  =      
41

2
 
 
 

 =  1
16

 

       ดังนั้น สี่พจนแรกของลําดับนี้ คือ 1 1 1, , 
2 4 8

 และ 1
16

 

 3)   แทน n ใน ( )2 n
na = −  ดวย 1, 2, 3  และ 4 จะได สี่พจนแรกของลําดับดังนี้ 

       1a  =      ( )12−  =  2−  

       2a  =      ( )22−  =  4  

       3a  =      ( )32−  =  8−  

       4a  =      ( )42−  =  16  

       ดังนั้น สี่พจนแรกของลําดับนี้ คือ 2, 4, 8− −  และ 16 
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 4)   แทน n ใน 1
n

na
n
+

=  ดวย 1, 2, 3  และ 4 จะได สี่พจนแรกของลําดับดังนี้ 

       1a  =      1 1
1
+  =  2  

       2a  =      2 1
2
+  =  3

2
 

       3a  =      3 1
3
+  =  4

3
 

       4a  =      4 1
4
+  =  5

4
 

  ดังนั้น สี่พจนแรกของลําดับนี้ คือ 3 42, , 
2 3

 และ 5
4

 

 5)   แทน n ใน ( )1 1 n

na
n

+ −
=  ดวย 1, 2, 3  และ 4 จะได สี่พจนแรกของลําดับดังนี้ 

       1a  = ( )11 1
1

+ −
 =     1 1

1
−  =  0 

       2a  = ( )21 1
2

+ −
 =     1 1

2
+  =  1 

       3a  = ( )31 1
3

+ −
 =     1 1

3
−  =  0 

       4a  = ( )41 1
4

+ −
 =     1 1

4
+  = 1

2
 

       ดังนั้น สี่พจนแรกของลําดับนี้ คือ 0, 1, 0  และ 1
2

 

 6)   แทน n ใน 2
3

n

n na =  ดวย 1, 2, 3  และ 4  จะได สี่พจนแรกของลําดับดังนี้ 

       1a  =        
1

1
2
3

 =     2
3

 

       2a  = 
2

2
2
3

 =     4
9

 

       3a  =  
3

3
2
3

 =     8
27

  

       4a  =       
4

4
2
3

 =     16
81
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       ดังนั้น สี่พจนแรกของลําดับนี้ คือ 2 4 8, , 
3 9 27

 และ 16
81

 

 7)   แทน n ใน ( )( )1 1na n n= − +  ดวย 1, 2, 3  และ 4 จะได สี่พจนแรกของลําดับดังนี้ 
       1a  =    ( )( )1 1 1 1− +  =    ( )0 2  =   0 

       2a  =    ( )( )2 1 2 1− +  =    ( )1 3  =   3 
       3a  =    ( )( )3 1 3 1− +  =    ( )2 4  =   8 
       4a  =    ( )( )4 1 4 1− +  =    ( )3 5  =  15 

       ดังนั้น สี่พจนแรกของลําดับนี้ คือ 0, 3, 8  และ 15 

 8)   แทน n ใน ( )( )1 2na n n n= − −  ดวย 1, 2, 3  และ 4 จะได สี่พจนแรกของลําดับดังนี้ 
       1a  =  ( )( )1 1 1 1 2− −  = ( )( )1 0 1−  =   0 
       2a  = ( )( )2 2 1 2 2− −  = ( )( )2 1 0  =   0 

       3a  = ( )( )3 3 1 3 2− −  = ( )( )3 2 1  =   6 
       4a  = ( )( )4 4 1 4 2− −  = ( )( )4 3 2  =  24 

       ดังนั้น สี่พจนแรกของลําดับนี้ คือ 0, 0, 6  และ 24 
2.   เนื่องจากจํานวนเต็มบวกท่ีหารดวย 2 และ 7 ลงตัว คือ จํานวนเต็มบวกท่ีหารดวย 14 ลงตัว  
 ซ่ึงเขียนเปนลําดับไดดังนี้  14na n=  เม่ือ n เปนจํานวนเต็มบวก 

     ดังนั้น เจ็ดพจนแรกของลําดับของจํานวนเต็มบวกท่ีหารดวย 2 และ 7 ลงตัว โดยเรียงจาก 
 นอยไปมาก คือ 14, 28, 42, 56, 70, 84  และ 98 
 

แบบฝกหัด 3.1.2  

1. 1)   จาก 1 2a =  และ 4d =  จะได 
          2a  =   1a d+  =    2 4+  =  6 
      3a  =   2a d+  =    6 4+  =  10 
      4a  =   3a d+  =   10 4+  =  14 

       ดังนั้น สี่พจนแรกของลําดับเลขคณิตนี้ คือ 2, 6, 10  และ 14 

 2)   จาก 1 3a =  และ 5d =  จะได 
          2a  =   1a d+  =    3 5+  =  8 
      3a  =   2a d+  =    8 5+  =  13 
      4a  =   3a d+  =   13 5+  =  18 

       ดังนั้น สี่พจนแรกของลําดับเลขคณิตนี้ คือ 3, 8, 13  และ 18 
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 3)   จาก 1 3a = −  และ 3d =  จะได 
          2a  =   1a d+  =    3 3− +  =  0 
      3a  =   2a d+  =    0 3+  =  3 
      4a  =   3a d+  =   3 3+  =  6 

       ดังนั้น สี่พจนแรกของลําดับเลขคณิตนี้ คือ 3, 0, 3−  และ 6 
 4)   จาก 1 4a = −  และ 2d =  จะได 
          2a  =   1a d+  =  4 2− +  =  2−  
      3a  =   2a d+  =  2 2− +  =  0  
      4a  =   3a d+  =   0 2+  =  2 

       ดังนั้น สี่พจนแรกของลําดับเลขคณิตนี้ คือ 4, 2, 0− −  และ 2 

 5)   จาก 1 5a =  และ 2d = −  จะได 
          2a  =   1a d+  =  ( )5 2+ −  =  3  
      3a  =   2a d+  =  ( )3 2+ −  =  1 
      4a  =   3a d+  =   ( )1 2+ −  =  1−  

       ดังนั้น สี่พจนแรกของลําดับเลขคณิตนี้ คือ 5, 3, 1 และ 1−  
 6)   จาก 1 3a = −  และ 4d = −  จะได 
          2a  =   1a d+  =   ( ) ( )3 4− + −  =  7−  

      3a  =   2a d+  =   ( ) ( )7 4− + −  =  11−  
      4a  =   3a d+  =  ( ) ( )11 4− + −  =  15−  

       ดังนั้น สี่พจนแรกของลําดับเลขคณิตนี้ คือ 3, 7, 11− − −  และ 15−  

 7)    จาก 1
1
2

a =  และ 1
2

d =  จะได 

          2a  =   1a d+  =   1 1
2 2
+  =  1 

      3a  =   2a d+  =   11
2

+  =  3
2

 

      4a  =   3a d+  =   3 1
2 2
+  =  2  

       ดังนั้น สี่พจนแรกของลําดับเลขคณิตนี้ คือ 1 3, 1, 
2 2

 และ 2  

  



     
     
     

    
 

218 คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 5   

 
 

 

สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

 8)   จาก 1
5
2

a =  และ 3
2

d = −  จะได 

          2a  =   1a d+  =      5 3
2 2

 + − 
 

 =  1 

      3a  =   2a d+  =      31
2

 + − 
 

 =  1
2

−  

      4a  =   3a d+  =   1 3
2 2

   − + −   
   

 =  2−  

       ดังนั้น สี่พจนแรกของลําดับเลขคณิตนี้ คือ 5 1, 1, 
2 2

−  และ 2−  

2.   1)   จาก  1 4,a =  3d =  และ  ( )1 1na a n d= + −  จะได 
       3a  =  ( )( )4 3 1 3+ −  
    =  ( )( )4 2 3+  
    =  10 
       ดังนั้น  3 10a =  

 2)   จาก  1 7,a =  3d = −  และ  ( )1 1na a n d= + −  จะได 
     12a  =  ( )( )7 12 1 3+ − −  
    =  ( )( )7 11 3+ −  
    =  26−  
       ดังนั้น  12 26a = −  

 3)   จาก  1
4 ,
5

a =  1d = −  และ  ( )1 1na a n d= + −  จะได 

     20a  =  ( )( )4 20 1 1
5
+ − −  

    =  ( )( )4 19 1
5
+ −  

    =  91
5

−  

       ดังนั้น  20
91
5

a = −  

 4)   จาก  1 4,a =  1
2

d =  และ  ( )1 1na a n d= + −  จะได 

     11a  =  ( ) 14 11 1
2

 + −  
 
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   11a  =  ( ) 14 10
2

 +  
 

 

    =  9  
       ดังนั้น  11 9a =  

3.   1)   จากลําดับเลขคณิต 11, 13, 15, 17, 19,   
       จะได  13 11 2d = − =  

       และ  1 11a =  

       พจนท่ี n ของลําดับเลขคณิต คือ ( )1 1na a n d= + −  

      จะได      na  =  ( )( )11 1 2n+ −  
    =  11 2 2n+ −  
    =  9 2n+  
       ดังนั้น พจนท่ี n ของลําดับเลขคณิตนี้ คือ 9 2n+  หรือ 9 2na n= +  

 2)   จากลําดับเลขคณิต 7, 10, 13, 16, 19,    

       จะได  10 7 3d = − =  

       และ  1 7a =  

       พจนท่ี n ของลําดับเลขคณิต คือ ( )1 1na a n d= + −  

      จะได      na  =  ( )( )7 1 3n+ −  
    =  7 3 3n+ −  
    =  4 3n+  
       ดังนั้น พจนท่ี n ของลําดับเลขคณิตนี้ คือ 4 3n+  หรือ 4 3na n= +  

 3)   จากลําดับเลขคณิต 2, 1,  4, 7, 10,  − − − − 
 

       จะได  1 2 3d = − − = −  

       และ  1 2a =  

       พจนท่ี n ของลําดับเลขคณิต คือ ( )1 1na a n d= + −  

      จะได      na  =  ( )( )2 1 3n+ − −  
    =  2 3 3n− +  
    =  5 3n−  
       ดังนั้น พจนท่ี n ของลําดับเลขคณิตนี้ คือ 5 3n−  หรือ 5 3na n= −  

 4)   จากลําดับเลขคณิต 4,  2,  0,  2, 4,  − − 
 

       จะได  2 4 2d = − = −  

       และ  1 4a =  
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       พจนท่ี n ของลําดับเลขคณิต คือ ( )1 1na a n d= + −  

      จะได      na  =  ( )( )4 1 2n+ − −  
    =  4 2 2n− +  
    =  6 2n−  
       ดังนั้น พจนท่ี n ของลําดับเลขคณิตนี้ คือ 6 2n−  หรือ 6 2na n= −  

 5)   จากลําดับเลขคณิต 1 30, ,  1,  ,  2, 
2 2

 

       จะได  1 10
2 2

d = − =  

       และ  1 0a =  

       พจนท่ี n ของลําดับเลขคณิต คือ ( )1 1na a n d= + −  

      จะได      na  =  ( ) 10 1
2

n  + −  
 

 

    =  1 10
2 2

n+ −  

    =  1 1
2 2

n− +  

       ดังนั้น พจนท่ี n ของลําดับเลขคณิตนี้ คือ 1 1
2 2

n− +  หรือ 1 1
2 2na n= − +  

 6)   จากลําดับเลขคณิต 3 5 7, 2,  , 3,  , 
2 2 2

  

       จะได  3 12
2 2

d = − =  

       และ  1
3
2

a =  

       พจนท่ี n ของลําดับเลขคณิต คือ ( )1 1na a n d= + −  

      จะได      na  =  ( )3 11
2 2

n  + −  
 

 

    =  3 1 1
2 2 2

n+ −  

    =  11
2

n+  

       ดังนั้น พจนท่ี n ของลําดับเลขคณิตนี้ คือ 11
2

n+  หรือ 11
2na n= +  
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4. 1)   จาก 1 13a =  และ 2 25a =  

        จะได  25 13 12d = − =  

       นั่นคือ       3a  =   2a d+  =  25 12+  =  37  
      4a  =   3a d+  =  37 12+  =  49  
      5a  =   4a d+  =  49 12+  =  61  

       ดังนั้น พจนท่ีขาดหายไป คือ 37, 49  และ 61 ตามลําดับ 

 2)   จาก 1 18,a = 3 11a =  และ ( )1 1na a n d= + −  

        จะได         11 =  ( )18 3 1 d+ −  

                    d =  7
2

−  

       นั่นคือ       2a  =   1a d+  =      718
2

 + − 
 

 =  29
2

 

      4a  =   3a d+  =      711
2

 + − 
 

 =  15
2

 

      5a  =   4a d+  =      15 7
2 2

 + − 
 

 =  4  

       ดังนั้น พจนท่ีขาดหายไป คือ   29 15,
2 2

 และ 4 ตามลําดับ 

 3)   จาก 1 13,a = 5 33a =  และ ( )1 1na a n d= + −  

        จะได         33 =  ( )13 5 1 d+ −  
           d =  5  
       นั่นคือ       2a  =   1a d+  =   13 5+  =  18  
      3a  =   2a d+  =   18 5+  =  23 
      4a  =   3a d+  =    23 5+  =  28  
      6a  =   5a d+  =    33 5+  =  38  

       ดังนั้น พจนท่ีขาดหายไป คือ 18, 23, 28  และ 38 ตามลําดับ 

 4)   จาก 3 100,a = 6 142a =  และ ( )1 1na a n d= + −   จะได 
                    100 =  ( )1 3 1a d+ −     ---------- ( )1  
    142 =  ( )1 6 1a d+ −     ---------- ( )2  

       จาก ( )1  และ ( )2  จะได  14d =  และ 1 72a =  

       นั่นคือ      2a  =   1a d+  = 72 14+  =  86  
      4a  =   3a d+  = 100 14+  =  114  



     
     
     

    
 

222 คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 5   

 
 

 

สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

      5a  =   4a d+  = 114 14+  =  128  
      7a  =   6a d+  = 142 14+  =  156  

       ดังนั้น พจนท่ีขาดหายไป คือ 72, 86, 114, 128  และ 156 ตามลําดับ 

5.   จากลําดับเลขคณิต 3,  8,  13,  18,  23,    

      จะได   8 3 5d = − =  

      และ    1 3a =  

      จาก ( )1 1na a n d= + −  

     จะได      15a  =  ( )( )3 15 1 5+ −  
   =  ( )( )3 14 5+  
   =  73 
      ดังนั้น พจนท่ี 15 ของลําดับเลขคณิตนี้ คือ 73 

6.   จากพจนท่ี n คือ 3na n= − −  

      จะได      20a  =  20 3− −  =  23−  

      และ       50a  =  50 3− −  =  53−  

      ดังนั้น พจนท่ี 20 คือ 23−  และพจนท่ี 50 คือ 53−  
7.   จาก ( )1 1na a n d= + −  จะได 
         12 =  ( )1 6 1a d+ −    ---------- ( )1  
      16 =  ( )1 10 1a d+ −    ---------- ( )2  

      จาก ( )1  และ ( )2  จะได  1d =  และ 1 7a =  

      ดังนั้น พจนแรกของลําดับเลขคณิตนี้ คือ 7 

8.   จาก ( )1 1na a n d= + −  จะได 
         20 =  ( )1 3 1a d+ −    ---------- ( )1  
      32 =  ( )1 7 1a d+ −    ---------- ( )2  

      จาก ( )1  และ ( )2  จะได  3d =  และ 1 14a =  

     นั่นคือ     25a  =  ( )( )14 25 1 3+ −  
   =  ( )( )14 24 3+  
   =  86 
      ดังนั้น พจนท่ี 25 คือ 86  
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9.   จาก ( )1 1na a n d= + −  จะได 
         16 =  ( )1 2 1a d+ −    ---------- ( )1  
    116 =  ( )1 12 1a d+ −    ---------- ( )2  

      จาก ( )1  และ ( )2  จะได  10d =  และ 1 6a =  

     นั่นคือ       na  =  ( )( )6 1 10n+ −  
   =  6 10 10n+ −  
   =  4 10n− +  
      ดังนั้น 4 10na n= − +  และ 10d =  

10.   ลําดับเลขคณิตท่ีกําหนดใหมี 1 1a = −  และ ( )6 1 5d = − − − = −  

        จาก        na  =  ( )1 1a n d+ −  

        จะได   176−  =  ( )( )1 1 5n− + − −  
           n =  36 
        ดังนั้น  176−  เปนพจนท่ี 36 ของลําดับเลขคณิตนี้ 
11.   ให a เปนพจนท่ีอยูระหวาง 39 และ 51 จะได 39, ,  51a  เปนลําดับเลขคณิต 

      นั่นคือ      39a −  =   51 a−  
      2a =   90 
        a =   45 
        ดังนั้น  พจนท่ีอยูระหวาง 39 และ 51 คือ 45 
12.  จํานวนนับท่ีนอยท่ีสุดท่ีมากกวา 100 ซ่ึงหารดวย 13 ลงตัว คือ 104 
        เนื่องจาก 1,000 หารดวย 13 ไดผลหาร 76 เหลือเศษ 12 
        ดังนั้น จํานวนนับท่ีมากท่ีสุดท่ีนอยกวา 1,000  ซ่ึงหารดวย 13 ลงตัว คือ 1,000 12 988− =  
        จะไดวา ลําดับของจํานวนนับท่ีอยูระหวาง 100 ถึง 1,000 ซ่ึงหารดวย 13  ลงตัว เปนลําดับ 
 เลขคณิตท่ีมีพจนแรกเปน 104 ผลตางรวมเปน 13 และพจนท่ี n เปน 988 
        จาก ( )1 1na a n d= + −  

        จะได      988 =   ( )( )104 1 13n+ −  
    988 =   91 13n+  
    13n =   897  
        n =   69 
        ดังนั้น จํานวนนับท่ีอยูระหวาง 100 ถึง 1,000 มีจํานวนท่ีหารดวย 13 ลงตัว ท้ังหมด 69 จํานวน 
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13.   เนื่องจาก , 6 2, 8 1a a a+ +  เปนสามพจนแรกของลําดับเลขคณิต  

        จะได         ( )6 2a a+ −  =  ( ) ( )8 1 6 2a a+ − +  
         5 2a +  =   2 1a −  
      3a  =   3−  
        a  =   1−  
        นั่นคือ สามพจนแรก คือ 1, 4, 7− − −  จะได 1 1a = −  และ ( )4 1 3d = − − − = −  

        จาก ( )1 1na a n d= + −  จะได 
                     na  =  ( )( )1 1 3n− + − −  
     =   1 3 3n− − +  
     =  2 3n−  
       ดังนั้น  1a = −  และพจนท่ัวไปคือ 2 3n−  หรือ 2 3na n= −  

14.  เขียนลําดับเลขคณิตแทนเงินเดือนของสมศักดิ์ท่ีไดรับในแตละป ไดเปน 
 725000, 26000, 27000, , a   

        ลําดับท่ีไดเปนลําดับเลขคณิตท่ีมีพจนแรกเปน 25,000 และผลตางรวมเปน 1,000 

        จาก ( )1 1na a n d= + −  

        จะได       7a  =  ( )( )25,000 7 1 1,000+ −  

   =  ( )( )25,000 6 1,000+  
   =   31,000 
        ดังนั้น เม่ือสมศักดิ์ทํางานได 6 ป จะไดรับเงินเดือน 31,000 บาท 
15.   เขียนลําดับแทนราคาของรถยนตท่ีบริษัทจะรับซ้ือคืนในราคาท่ีต่ํากวาราคาท่ีซ้ือจาก 

       บริษัท ไดเปน 5100000, 170000, 240000, , a  

        ลําดับท่ีไดเปนลําดับเลขคณิตท่ีมีพจนแรกเปน 100,000 และผลตางรวมเปน 70,000  
        จาก ( )1 1na a n d= + −  

        จะได       5a  =  ( )( )100,000 5 1 70,000+ −  
   =  ( )( )100,000 4 70,000+  
   =   380,000 
        ดังนั้น เม่ือใชรถยนตไปแลว 5 ป บริษัทจะรับซ้ือรถยนตคืนในราคาท่ีต่ํากวาราคาท่ีซ้ือ 
       จากบริษัท 380,000  บาท 
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แบบฝกหัด 3.1.3  

1.   1)   อัตราสวนรวม  r 4 2
2

= =  

 2)   อัตราสวนรวม  r 6 1
18 3

= =  

 3)   อัตราสวนรวม  r 15 1
75 5

= =  

 4)   อัตราสวนรวม  r  0.8 1
8 10

−
= =

−
 

 5)   อัตราสวนรวม  r 1 1
1

= = −
−

 

 6)   อัตราสวนรวม  r 

4
3 22
3

= =  

 7)   อัตราสวนรวม  r 
2

1
1

1
x

x
x

= =   เม่ือ 0x ≠  

 8)   อัตราสวนรวม  r 

5
2
5 2

a
a

= =  เม่ือ 0a ≠  

2.  1)   จากลําดับเรขาคณิต 1, 7, 49, 343,   

        จะได  1 1a =  และ 7 7
1

r = =  

       พจนท่ี n ของลําดับเรขาคณิต คือ 1
1

n
na a r −=  

       จะได         5a  =    5 1
1a r −    =   41 7×   =  47  

      6a  =    6 1
1a r −    =   51 7×   =  57  

      7a  =    7 1
1a r −    =   61 7×   =  67  

       ดังนั้น สามพจนถัดไปของลําดับเรขาคณิตนี้ คือ 4 57 , 7  และ 67  
 2)   จากลําดับเรขาคณิต 1, 2, 4, 8, − −   

        จะได  1 1a = −  และ 2 2
1

r = = −
−

 

       พจนท่ี n ของลําดับเรขาคณิต คือ 1
1

n
na a r −=  
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       จะได        5a  =    5 1
1a r −    =   ( ) ( )41 2− × −   =  16−  

      6a  =    6 1
1a r −    =   ( ) ( )51 2− × −   =  32  

      7a  =    7 1
1a r −    =   ( ) ( )61 2− × −   =  64−  

       ดังนั้น สามพจนถัดไปของลําดับเรขาคณิตนี้ คือ 16, 32−  และ 64−  

 3)   จากลําดับเรขาคณิต 1 13, 1, , ,  
3 9

  

        จะได  1 3a =  และ 1
3

r =  

       พจนท่ี n ของลําดับเรขาคณิต คือ 1
1

n
na a r −=  

       จะได        5a  =    5 1
1a r −    =   

413
3

 
 
 

 =  3
1
3

 =  1
27

 

      6a  =    6 1
1a r −    =   

513
3

 
 
 

 =  4
1
3

 =  1
81

 

      7a  =    7 1
1a r −    =   

613
3

 
 
 

 =  5
1
3

 =  1
243

 

       ดังนั้น สามพจนถัดไปของลําดับเรขาคณิตนี้ คือ 1 1, 
27 81

 และ 1
243

 

3.   จากลําดับเรขาคณิต 2, 4, 8, 16,   

      จะได  1 2a =  และ 4 2
2

r = =  

      จาก 1
1

n
na a r −=  

      จะได       9a  =  ( )9 12 2 −×  

   =  82 2×  
   =  92  
   =  512 
      ดังนั้น  พจนท่ี 9 ของลําดับเรขาคณิตนี้ คือ 512  
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4.   จากลําดับเรขาคณิต 2, 10, 50, 250, − −   

      จะได  1 2a =  และ 10 5
2

r −
= = −  

      จาก 1
1

n
na a r −=  

      จะได       11a  =  ( )11 12 5 −× −  

   =  ( )102 5× −  

     =  ( )102 5  

      ดังนั้น  พจนท่ี 11 ของลําดับเรขาคณิตนี้ คือ ( )102 5  

5.   จากลําดับเรขาคณิต 1 1 1 1, , , , 
2 6 18 54

  

      จะได  1
1
2

a =  และ 

1
16

1 3
2

r = =  

      จาก 1
1

n
na a r −=  

      จะได       8a  =  
8 11 1

2 3

−
 ×  
 

 

     =  
71 1

2 3
 × 
 

 

     =  
( )7

1
2 3

 

      ดังนั้น  พจนท่ี 8 ของลําดับเรขาคณิตนี้ คือ 
( )7

1
2 3

 

6. 1)   จากลําดับเรขาคณิต 1, 3, 9,   

       จะได  1 1a =  และ 3 3
1

r = =  

       พจนท่ี n ของลําดับเรขาคณิต คือ 
       na  =  1

1
na r −  

     =  ( ) 11 3 n−  

     =  13n−  
       ดังนั้น พจนท่ี n ของลําดับเรขาคณิตนี้ คือ 13n−  
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 2)   จากลําดับเรขาคณิต 25, 5, 1,   

       จะได  1 25a =  และ 5 1
25 5

r = =  

       พจนท่ี n ของลําดับเรขาคณิต คือ 
       na  =  1

1
na r −  

     =  
1125

5

n−
 
 
 

 

     =  2 15 5 n−×  
     =  35 n−  
       ดังนั้น พจนท่ี n ของลําดับเรขาคณิตนี้ คือ 35 n−  
 3)   จากลําดับเรขาคณิต 1, 1, 1, 1, − −   

       จะได  1 1a =  และ 1 1
1

r −
= = −  

       พจนท่ี n ของลําดับเรขาคณิต คือ 
       na  =  1

1
na r −  

     =  ( ) 11 1 n−−  

     =  ( ) 11 n−−  

       ดังนั้น พจนท่ี n ของลําดับเรขาคณิตนี้ คือ ( ) 11 n−−  

 4)   จากลําดับเรขาคณิต 2, 4, 8, − −   

       จะได  1 2a = −  และ 4 2
2

r = = −
−

 

       พจนท่ี n ของลําดับเรขาคณิต คือ 
       na  =  1

1
na r −  

     =  ( )( ) 12 2 n−− −  

     =  ( )2 n−  

       ดังนั้น พจนท่ี n ของลําดับเรขาคณิตนี้ คือ ( )2 n−  

 5)   จากลําดับเรขาคณิต 2 3
1 1 1, , , 
x x x

   เม่ือ 0x ≠  

       จะได  1
1a
x

=  และ 
2

1
1

1
xr

x
x

= =  
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       พจนท่ี n ของลําดับเรขาคณิต คือ 
       na  =  1

1
na r −  

     =  
11 1 n

x x

−
 
 
 

 

     =  1 n

x
 
 
 

 

     =  1
nx

 

       ดังนั้น พจนท่ี n ของลําดับเรขาคณิตนี้ คือ 1
nx

 เม่ือ 0x ≠  

 6)   จากลําดับเรขาคณิต 1, 0.3, 0.09,0.027,   

       จะได  1 1a =  และ 0.3 0.3
1

r = =  

       พจนท่ี n ของลําดับเรขาคณิต คือ 
       na  =  1

1
na r −  

     =  ( ) 11 0.3 n−  

     =  ( ) 10.3 n−  

       ดังนั้น พจนท่ี n ของลําดับเรขาคณิตนี้ คือ ( ) 10.3 n−  

 7)   จากลําดับเรขาคณิต 8, 0.8, 0.08, 0.008, − − − −   

       จะได  1 8a = −  และ 0.8 1
8 10

r −
= =

−
 

       พจนท่ี n ของลําดับเรขาคณิต คือ 
       na  =  1

1
na r −  

     =  ( )
118

10

n−
 −  
 

 

     =  180
10

n
 −  
 

 

       ดังนั้น พจนท่ี n ของลําดับเรขาคณิตนี้ คือ 180
10

n
 −  
 
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 8)   จากลําดับเรขาคณิต 2, 2 3, 6,   

       จะได  1 2a =  และ 2 3 3
2

r = =  

       พจนท่ี n ของลําดับเรขาคณิต คือ 
       na  =  1

1
na r −  

     =  ( ) 1
2 3

n−
 

       ดังนั้น พจนท่ี n ของลําดับเรขาคณิตนี้ คือ ( ) 1
2 3

n−
 

7.   จาก 1
1

n
na a r −=  

      ให  5
32 16
2

a = =  และ 2r =   จะได 

         16  =   ( )5 1
1 2a −  

     16  =  ( )4
1 2a  

      1a  =   1 

       ดังนั้น พจนแรกของลําดับเรขาคณิตนี้ คือ  1 
8.   จาก  3 12a =  และ 6 96a =  

      จะได          12 =   3 1
1a r −      --------- ( )1  

           96 =   6 1
1a r −      --------- ( )2  

      จาก ( )1  และ ( )2  จะได   3 8r =   นั่นคือ 2r =  

      ดังนั้น อัตราสวนรวมของลําดับเรขาคณิตนี้ คือ 2 
9.   จากลําดับเรขาคณิต 2, 6, 18, −   

      จะได  1 2a =  และ 6 3
2

r −
= = −  

      พจนท่ี n ของลําดับเรขาคณิต คือ 1
1

n
na a r −=  จะได 

    162 =  ( ) 12 3 n−−  

     81 =   ( ) 13 n−−  

         ( )43−  =   ( ) 13 n−−  
   1n −  =   4 
        n =   5 
      ดังนั้น 162 เปนพจนท่ี 5 ของลําดับเรขาคณิตนี้  
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10.   1)   จาก 1 4a =  และ 2 1a =  จะได 1
4

r =  

       นั่นคือ       3a  =      2a r  =    11
4

 
 
 

 =  1
4

 

       4a  =      3a r  =    1 1
4 4
 
 
 

 =  1
16

 

       5a  =      4a r  =  1 1
16 4

 
 
 

 =  1
64

 

       ดังนั้น พจนท่ีขาดหายไป คือ 1 1,
4 16

 และ 1
64

 ตามลําดับ 

 2)   จาก  1 2,a = 3
2
9

a =  และพจนท่ี n ของลําดับเรขาคณิต คือ 1
1

n
na a r −=  

       จะได        2
9

 =  ( )3 12 r −  

       2
9

 =  22r  

      2r  =   1
9

 

        นั่นคือ   1
3

r =   หรือ 1
3

r = −  

      จะได   2 1
1 22
3 3

a a r  = = = 
 

    หรือ  2 1
1 22
3 3

a a r  = = − = − 
 

 

            4 3
2 1 2
9 3 27

a a r  = = = 
 

  หรือ  4 3
2 1 2
9 3 27

a a r  = = − = − 
 

 

          5 4
2 1 2

27 3 81
a a r  = = = 

 
  หรือ  5 4

2 1 2
27 3 81

a a r   = = − − =  
  

 

       ดังนั้น พจนท่ีขาดหายไป คือ 2 2,
3 27

 และ 2
81

  ตามลําดับ  

  หรือ 2 2,
3 27

− −  และ 2
81

 ตามลําดับ 

 3)   จาก  1
3 ,
7

a = 5
3

343
a =  และพจนท่ี n ของลําดับเรขาคณิต คือ 1

1
n

na a r −=  

       จะได     3
343

 =  ( )5 13
7

r −  

   3
343

 =  43
7

r  
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      4r  =   1
49

 

        นั่นคือ   1
7

r =   หรือ 1
7

r = −  

       จะได  2 1
3 1 3
7 7 7 7

a a r  
= = = 

 
   หรือ  2 1

3 1 3
7 7 7 7

a a r  
= = − = − 

 
 

          3 2
3 1 3

497 7 7
a a r  

= = = 
 

     หรือ  3 2
3 1 3

497 7 7
a a r   

= = − − =  
  

 

      4 3
3 1 3

49 7 49 7
a a r  

= = = 
 

   หรือ  4 3
3 1 3

49 7 49 7
a a r  

= = − = − 
 

 

   6 5
3 1 3

343 7 343 7
a a r  

= = = 
 

  หรือ  6 5
3 1 3

343 7 343 7
a a r  

= = − = − 
 

 

       ดังนั้น พจนท่ีขาดหายไป คือ 3 3 3, ,
497 7 49 7

 และ 3
343 7

 ตามลําดับ   

  หรือ 3 3 3, ,
497 7 49 7

− −  และ 3
343 7

−  ตามลําดับ 

 4)   จาก  3 1a =  และ 6
8
27

a =   จะได 

         1 =   3 1
1a r −     --------- ( )1  

      8
27

 =   6 1
1a r −     --------- ( )2  

       จาก ( )1  และ ( )2  จะได  3r  =  8
27

  นั่นคือ  2
3

r =  

       จาก ( )1  จะได   1
9
4

a =  

       นั่นคือ       2a  =       1a r  =   9 2
4 3
 
 
 

 =  3
2

 

       4a  =       3a r  =   21
3

 
 
 

 =  2
3

 

       5a  =       4a r  =   2 2
3 3
 
 
 

 =  4
9

 

       7a  =       6a r  =   8 2
27 3

 
 
 

 =  16
81
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       ดังนั้น พจนท่ีขาดหายไป คือ 9 3 2 4, , ,
4 2 3 9

 และ 16
81

 ตามลําดับ 

11.   1)   ให a เปนพจนท่ีอยูระหวาง 5 และ 20 จะได 5, , 20a  เปนลําดับเรขาคณิต 

      นั่นคือ          
5
a  =   20

a
 

        2a  =   100 
       จะได   10a =  หรือ 10a = −  
       ดังนั้น พจนท่ีอยูระหวาง 5 และ 20 คือ 10 หรือ 10−  
 2)   ให a เปนพจนท่ีอยูระหวาง 8 และ 12 จะได 8, , 12a  เปนลําดับเรขาคณิต 

      นั่นคือ         
8
a  =   12

a
 

        2a  =   96 
       จะได   4 6a =  หรือ 4 6a = −  
       ดังนั้น พจนท่ีอยูระหวาง 8 และ 12 คือ 4 6  หรือ 4 6−  
12.   จากสามพจนแรกของลําดับเรขาคณิต คือ 3, 20, 105a a a+ + +  จะไดวา 

         20
3

a
a
+
+

 =  105
20

a
a
+
+

 

         ( )( )20 20a a+ +  =   ( )( )3 105a a+ +  

         2 40 400a a+ +  =   2 108 315a a+ +  
    68a  =    85 

        a =   5
4

 

        จะไดสามพจนแรกของลําดับเรขาคณิตนี้ คือ 17 85, 
4 4

 และ 425
4

 

        นั่นคือ  1
17
4

a =  และ 

85
4 517
4

r = =  

        จะได  พจนท่ัวไป คือ  
        na  =  1

1
na r −  

     =  ( ) 117 5
4

n−  

        ดังนั้น  5
4

a =  และ พจนท่ัวไป คือ ( ) 117 5
4

n
na −=  
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13.   ใน พ.ศ. 2550 ประชากรในอําเภอหนึ่งมี 60,000 คน  
       เนื่องจากประชากรในเมืองนี้เพ่ิมข้ึนปละ 2% จะไดวา 
       เม่ือครบ 1 ป        จะมีประชากร  =  ( )60,000 60,000 0.02+   

      =   ( )60,000 1 0.02+  

      =   ( )60,000 1.02  คน 

       เม่ือครบ 2 ป        จะมีประชากร  =  ( ) ( )( )60,000 1.02 60,000 1.02 0.02+  

      =  ( )( )60,000 1.02 1 0.02+  
      =  ( )( )60,000 1.02 1.02  

      =  ( )260,000 1.02  คน 

       จะเห็นวา จํานวนประชากรในแตละป เม่ือเขียนเรียงลําดับ จะเปนลําดับเรขาคณิตท่ีมี  
        1.02 เปนอัตราสวนรวม ดังนี้  ( ) ( )260000, 60000 1.02 , 60000 1.02 ,   

        โดยท่ี  1 60,000a =  และ  1.02r =  

       พจนท่ี n ของลําดับเรขาคณิต คือ  
       na  =  1

1
na r −  

     =  ( ) 160,000 1.02 n−  

        ใน พ.ศ. 2565 จะได n = 16   

       นั่นคือ       16a  =   ( )16 160,000 1.02 −  

     =   ( )1560,000 1.02  
     ≈   80,752  
        ดังนั้น สูตรท่ัวไปของจํานวนประชากรในแตละป คือ ( ) 160,000 1.02 n−  และจํานวน 

       ประชากรใน พ.ศ. 2565 มีประมาณ 80,752 คน  
14.   ถาเริ่มตนลูกบอลสูงจากพ้ืน 2 เมตร 
       เม่ือลูกบอลกระทบพ้ืนครั้งท่ี 1 แลว 
       จะกระดอนข้ึนไปสูง =  ( ) ( ) ( )2 2 0.08 2 1 0.08 2 0.92− = − =  เมตร 

       เม่ือลูกบอลกระทบพ้ืนครั้งท่ี 2 แลว 
       จะกระดอนข้ึนไปสูง ( ) ( )( )2 0.92 2 0.92 0.08−  

    =  ( )( )2 0.92 1 0.08−  

    =  ( )22 0.92  เมตร 
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 จะเห็นวา ความสูงของลูกบอลจากพ้ืน เม่ือเขียนเรียงเปนลําดับ จะเปนลําดับเรขาคณิต 

       ท่ีมี 0.92 เปนอัตราสวนรวม ดังนี้ ( ) ( )22 0.92 , 2 0.92 ,   

       โดยท่ี ( )1 2 0.92a =  และ 0.92r =  

       พจนท่ี n ของลําดับเรขาคณิต คือ   
       na  =  1

1
na r −  

     =  ( )( ) 12 0.92 0.92 n−  

     =  ( )2 0.92 n  

       ดังนั้น ฟงกชันแสดงความสูงของลูกบอล คือ ( ) ( )2 0.92 nf n =  เม่ือ n เปนจํานวนครั้ง 

      ท่ีลูกบอลกระทบพ้ืน  
 

แบบฝกหัด 3.2.1  

1. 1)   จาก nS  = ( )( )12 1
2
n a n d+ −  

       จะได       4S  =  ( ) ( )( )( )4 2 3 4 1 2
2

+ −  

    =   24 
       ดังนั้น ผลบวก 4 พจนแรกของอนุกรมเลขคณิตนี้ คือ 24 

 2)   จาก nS  = ( )( )12 1
2
n a n d+ −  

       จะได       7S  =  ( ) ( )( )( )7 2 5 7 1 4
2

+ −  

    =   119 
       ดังนั้น ผลบวก 7 พจนแรกของอนุกรมเลขคณิตนี้ คือ 119 

 3)   จาก nS  = ( )( )12 1
2
n a n d+ −  

       จะได       9S  =  ( ) ( )( )( )9 2 3 9 1 5
2

− + −  

    =   153 
       ดังนั้น ผลบวก 9 พจนแรกของอนุกรมเลขคณิตนี้ คือ 153 
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 4)   จาก nS  = ( )( )12 1
2
n a n d+ −  

       จะได       11S  =  ( ) ( )( )( )11 2 7 11 1 3
2

− + −  

    =   88 
       ดังนั้น ผลบวก 11 พจนแรกของอนุกรมเลขคณิตนี้ คือ 88 

 5)   จาก nS  = ( )( )12 1
2
n a n d+ −  

       จะได       14S  =  ( ) ( )( )( )14 2 5 14 1 2
2

− + − −  

    =  252−  
       ดังนั้น ผลบวก 14 พจนแรกของอนุกรมเลขคณิตนี้ คือ 252−  
2.   1)   อนุกรมท่ีกําหนดใหมี 1 5a =  และ 2d =  

       จาก         nS   =  ( )( )12 1
2
n a n d+ −  

      จะได        50S  =  ( ) ( )( )( )50 2 5 50 1 2
2

+ −  

    =  2,700 
       ดังนั้น ผลบวก 50 พจนแรกของอนุกรมเลขคณิตนี้ คือ 2,700 
 2)   อนุกรมท่ีกําหนดใหมี 1 0a =  และ 2d =  

       จาก         nS   =  ( )( )12 1
2
n a n d+ −  

      จะได       30S  =  ( ) ( )( )( )30 2 0 30 1 2
2

+ −  

    =   870 
       ดังนั้น ผลบวก 30 พจนแรกของอนุกรมเลขคณิตนี้ คือ 870 
 3)   อนุกรมท่ีกําหนดใหมี 1 2a = −  และ 5d =  

       จาก         nS   =  ( )( )12 1
2
n a n d+ −  

      จะได       60S  =  ( ) ( )( )( )60 2 2 60 1 5
2

− + −  

    =   8,730 
       ดังนั้น ผลบวก 60 พจนแรกของอนุกรมเลขคณิตนี้ คือ 8,730 
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 4)   อนุกรมท่ีกําหนดใหมี 1 5a =  และ 3d = −  

       จาก         nS   =  ( )( )12 1
2
n a n d+ −  

      จะได       75S  =  ( ) ( )( )( )75 2 5 75 1 3
2

+ − −  

    =  7,950−  
       ดังนั้น ผลบวก 75 พจนแรกของอนุกรมเลขคณิตนี้ คือ 7,950−  

 5)   อนุกรมท่ีกําหนดใหมี 1
1
2

a =  และ 1
2

d =  

       จาก         nS   =  ( )( )12 1
2
n a n d+ −  

      จะได       50S  =  ( )50 1 12 50 1
2 2 2
    + −    

    
 

    =  1,275
2

 

      ดังนั้น ผลบวก 50 พจนแรกของอนุกรมเลขคณิตนี้ คือ 1,275
2

 

3.   1)   จาก  na  =  ( )1 1a n d+ −  

       อนุกรมท่ีกําหนดใหมี 1 6,a =  3d =  และ 99na =  

       จะได     99 =  ( )( )6 1 3n+ −  
       99 =  6 3 3n+ −  
         n =  32 

       จาก       nS  =  ( )12 n
n a a+  

       จะได    32S  =  ( )32 6 99
2

+  

    =  1,680 
       ดังนั้น ผลบวกท้ัง 32 พจนของอนุกรมเลขคณิตนี้ คือ 1,680 
 2)   จาก  na  =  ( )1 1a n d+ −  

       อนุกรมท่ีกําหนดใหมี 1 7,a = −  3d = −  และ 109na = −  

       จะได     109−  =  ( )( )7 1 3n− + − −  
              109−  =  7 3 3n− − +  
         n =  35 

       จาก        nS  =  ( )12 n
n a a+  
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       จะได    35S  =  ( )( )35 7 109
2

− + −  

    =  2,030−  
       ดังนั้น ผลบวกท้ัง 35 พจนของอนุกรมเลขคณิตนี้ คือ 2,030−  

 3)   จาก  na  =  ( )1 1a n d+ −  

       อนุกรมท่ีกําหนดใหมี 1 7,a = −  3d =  และ 131na =  

       จะได      131 =  ( )( )7 1 3n− + −  
               131 =  7 3 3n− + −  
        n =  47 

       จาก       nS  =  ( )12 n
n a a+  

      จะได    47S  =  ( )47 7 131
2

− +  

    =  2,914  
       ดังนั้น ผลบวกท้ัง 47 พจนของอนุกรมเลขคณิตนี้ คือ 2,914  

4.   ให  1 6,a =  4d =  และ 26na =  

     จาก          na  =  ( )1 1a n d+ −  

      จะได      26 =  ( )( )6 1 4n+ −  
          26 =  6 4 4n+ −  
           n =  6 

      จาก        nS  =  ( )12 n
n a a+  

     จะได      6S  =  ( )6 6 26
2

+  

   =   96 
       ดังนั้น ผลบวกท้ัง 6 พจนของอนุกรมเลขคณิตนี้ คือ 96 
5.   ลําดับของจํานวนค่ีบวก 100 จํานวนแรก คือ ลําดับเลขคณิต 1, 3, 5, 7,   ท่ีมี 
     1 1,a = 2d =  และ 100n =   

      ให  100S  แทนผลบวกของจํานวนค่ีบวก 100 จํานวนแรก 

     จาก          nS  =  ( )( )12 1
2
n a n d+ −  

      จะได     100S =  ( ) ( )( )( )100 2 1 100 1 2
2

+ −  

   =   10,000  
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      ดังนั้น ผลบวกของจํานวนค่ีบวก 100 จํานวนแรก คือ 10,000 
6.   ลําดับของจํานวนเต็มบวกยี่สิบจํานวนแรกท่ีเปนพหุคูณของ 3 คือ ลําดับเลขคณิต  
     3, 6, 9, 12,   ท่ีมี 1 3,a = 3d =  และ 20n =  

       ให  20S  แทนผลบวกของจํานวนเต็มบวกยี่สิบจํานวนแรกท่ีเปนพหุคูณของ 3  

     จาก          nS  =  ( )( )12 1
2
n a n d+ −  

      จะได      20S  =  ( ) ( )( )( )20 2 3 20 1 3
2

+ −  

   =   630 
      ดังนั้น ผลบวกของจํานวนเต็มบวกยี่สิบจํานวนแรกท่ีเปนพหุคูณของ 3 คือ 630 

7.   เนื่องจาก 17 19 21 379+ + + +  เปนอนุกรมเลขคณิต ท่ีมี 1 17,a = 2d =  และ 379na =  

      จาก         na  =  ( )1 1a n d+ −  

      จะได    379 =  ( )( )17 1 2n+ −  
       379 =  17 2 2n+ −  
            n =  182 

      จาก       nS  =  ( )12 n
n a a+  

     จะได    182S  =  ( )182 17 379
2

+  

   =   36,036 
      ดังนั้น ผลบวกของจํานวนค่ีตั้งแต 17 ถึง 379 คือ 36,036 
8.   ให  10 20a =  และ 5 10a =  

      จะได      20 =  ( )1 10 1a d+ −     -------- ( )1  

        10 =  ( )1 5 1a d+ −     -------- ( )2  

      จาก ( )1  และ ( )2  จะได  2d =  และ 1 2a =  

      ผลบวกของพจนท่ี 8 ถึงพจนท่ี 15 คือ 15 7S S−  

      จาก                  nS  =  ( )( )12 1
2
n a n d+ −  

     จะได     7S  =  ( ) ( )( )( )7 2 2 7 1 2
2

+ −  

      =   56 

       และ           15S  =  ( ) ( )( )( )15 2 2 15 1 2
2

+ −  

    =   240 
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       นั่นคือ  15 7 240 56 184S S− = − =   

       ดังนั้น ผลบวกของพจนท่ี 8 ถึงพจนท่ี 15 ของอนุกรมเลขคณิตนี้ คือ 184 

9.   ลําดับของจํานวนเงินออมในแตละวัน คือ ลําดับเลขคณิต 1, 2, 3,   ท่ีมี 1 1,a = 1d =   

      และ 30n =  
      ให  nS  แทนจํานวนเงินออมท้ังหมดในเวลา 30 วัน 

     จาก       nS  =  ( )( )12 1
2
n a n d+ −  

     จะได     30S  =  ( ) ( )( )( )30 2 1 30 1 1
2

+ −  

   =  465  
       ดังนั้น ถาทับทิมออมจนครบ 30 วัน ทับทิมจะมีเงินออมท้ังหมด 465 บาท  
10.   เนื่องจากจัดวางไมชั้นท่ี 2 ใหแนวก่ึงกลางของไมแตละแผนในชั้นนี้อยูตรงกับรอยตอ 
        ของไมแตละคูในชั้นแรก 
       จะได ชั้นท่ี 2 มีไม 29 แผน  
       ถาทําเชนนี้ไปเรื่อยๆ จะไดวา จํานวนแผนไมท่ีอยูชั้นบนจะนอยกวาจํานวนแผนไมท่ี 
       อยูชั้นลางในลําดับติดกันอยู 1 แผน นั่นคือ ลําดับของจํานวนแผนไมในแตละชั้น คือ  
       ลําดับเลขคณิต 30, 29, 28, , 5  ท่ีมี 1 30,a = 1d = −  และ  5na =  

        จาก         na  =  ( )1 1a n d+ −  

        จะได      5 =  ( )( )30 1 1n+ − −  
          5 =  30 1n− +  
            n =  26 

      จาก       nS  =  ( )12 n
n a a+  

     จะได      26S  =  ( )26 30 5
2

+  

   =   455 
       ดังนั้น กองไมนี้มี 26 ชั้น และมีจํานวนแผนไมท้ังหมด 455 แผน  
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แบบฝกหัด 3.2.2  

1. 1)   จาก  nS  =  
( )1 1

1

na r

r

−

−
 

       จะได     4S  =   
( )43 1 2

1 2

−

−
 

    =  
( )43 2 1

2 1

−

−
 

    =   45 
       ดังนั้น ผลบวก 4 พจนแรกของอนุกรมเรขาคณิตนี้ คือ 45 

 2)   จาก  nS  =  
( )1 1

1

na r

r

−

−
 

       จะได     7S  =   
( )75 1 4

1 4

−

−
 

    =   
( )75 4 1

4 1

−

−
 

    =    ( )75 4 1
3

−  

       ดังนั้น ผลบวก 7 พจนแรกของอนุกรมเรขาคณิตนี้ คือ ( )75 4 1
3

−  

 3)   จาก  nS  =  
( )1 1

1

na r

r

−

−
 

       จะได     9S  =   
( )( )93 1 5

1 5

− −

−
 

    =   
( )( )93 5 1

5 1

− −

−
 

    =    ( )93 5 1
4

− −  

       ดังนั้น ผลบวก 9 พจนแรกของอนุกรมเรขาคณิตนี้ คือ ( )93 5 1
4

− −  
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 4)   จาก  nS  =  
( )1 1

1

na r

r

−

−
 

       จะได     11S  =   
( )( )117 1 3

1 3

− −

−
 

    =  
( )( )117 3 1

3 1

− −

−
 

    =    ( )117 3 1
2

− −  

       ดังนั้น ผลบวก 11 พจนแรกของอนุกรมเรขาคณิตนี้ คือ ( )117 3 1
2

− −  

 5)   จาก  nS  =  
( )1 1

1

na r

r

−

−
 

       จะได     14S  =   
( ) ( )( )

( )

145 1 2

1 2

− − −

− −
 

    =    ( )145 2 1
3

−  

       ดังนั้น ผลบวก 14 พจนแรกของอนุกรมเรขาคณิตนี้ คือ ( )145 2 1
3

−  

2. 1)   อนุกรมเรขาคณิตท่ีกําหนดใหมี 1 2a =  และ 3r =  

       แทน n ดวย 9 ใน  nS  =  
( )1 1

1

na r

r

−

−
  จะได 

        9S  =  
( )92 1 3

1 3

−

−
 

     =  
( )92 3 1

3 1

−

−
 

     =   93 1−  
       ดังนั้น ผลบวก 9 พจนแรกของอนุกรมเรขาคณิตนี้ คือ 93 1−  

 2)   อนุกรมเรขาคณิตท่ีกําหนดใหมี 1 9a =  และ 12 4
9 3

r = =  

       แทน n ดวย 8 ใน nS  =  
( )1 1

1

na r

r

−

−
  จะได 
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        8S  =  

849 1
3
41
3

  −     

−
 

     =   

849 1
3
4 1
3

   −     

−
 

     =  

849 1
3

1
3

   −       

     =   
8427 1

3

   −     
 

       ดังนั้น ผลบวก 8 พจนแรกของอนุกรมเรขาคณิตนี้ คือ 
8427 1

3

   −     
 

 3)   อนุกรมเรขาคณิตท่ีกําหนดใหมี 1
2
3

a =  และ 2
3

r =  

       แทน n ดวย 10 ใน nS  =  
( )1 1

1

na r

r

−

−
  จะได 

      10S  =  

102 21
3 3

21
3

  −     

−
 

     =  
1022 1

3

  −     
 

       ดังนั้น ผลบวก 10 พจนแรกของอนุกรมเรขาคณิตนี้ คือ 
1022 1

3

  −     
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3.   1)   อนุกรมท่ีกําหนดใหมี 1 9,a =  3r =  และ 729na =  

       จาก  na  =  1
1

na r −  

       จะได  729 =   ( )19 3n−  

           81 =   13n−  
           43  =   13n−  
       นั่นคือ   1n −  =   4 
             n =   5 

       แทน n ดวย 5 ใน nS  =  
( )1 1

1

na r

r

−

−
  จะได 

           5S  =   
( )59 1 3

1 3

−

−
 

      =   
( )59 3 1

3 1

−

−
 

      =   ( )9 243 1
2

−  

      =    1,089 
       ดังนั้น ผลบวกของอนุกรมเรขาคณิตนี้ คือ 1,089 

 2)   อนุกรมท่ีกําหนดใหมี 1 4,a =  1
2

r =  และ 1
512na =  

       จาก  na  =  1
1

na r −  

       จะได 1
512

 =   
114

2

n−
 
 
 

 

              11
1

2
 =   

11
2

n−
 
 
 

 

                     
111

2
 
 
 

 =   
11

2

n−
 
 
 

 

       นั่นคือ   1n −  =   11 
              n =   12 

       แทน n ดวย 12 ใน nS  =  
( )1 1

1

na r

r

−

−
  จะได 
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           12S  =   

1214 1
2
11
2

  −     

−
 

     =   
1218 1

2

  −     
 

       ดังนั้น ผลบวกของอนุกรมเรขาคณิตนี้ คือ 
1218 1

2

  −     
 

 3)   อนุกรมท่ีกําหนดใหมี 1 1,a =  2r = −  และ 256na =  

       จาก  na  =  1
1

na r −  

       จะได  256 =   ( ) 11 2 n−−  

               ( )82−  =   ( ) 12 n−−  

       นั่นคือ   1n −  =   8 
        n =   9 

       แทน n ดวย 9 ใน nS  =  
( )1 1

1

na r

r

−

−
  จะได 

           9S  =   
( )( )
( )

91 1 2

1 2

− −

− −
 

     =   ( )1 1 512
3

+  

     =    171 
       ดังนั้น ผลบวกของอนุกรมเรขาคณิตนี้ คือ 171 

4.   จํานวนเงินท่ีมังกรตั้งใจจะออมในแตละวัน เขียนเปนลําดับเรขาคณิต ดังนี้ 1, 2, 4, 8,   

      จากลําดับเรขาคณิตท่ีไดมี  1 1a =  และ 2r =  

      หาจํานวนเงินท้ังหมดท่ีมังกรออมไว 15 วัน ได โดยแทน n ดวย 15 ใน nS  =  
( )1 1

1

na r

r

−

−
   

     จะได       15S  =   
( )151 1 2

1 2

−

−
 

   =  
( )151 2 1

2 1

−

−
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  15S  =   152 1−  
   =   32,767   
     ดังนั้น เม่ือครบ 15 วัน มังกรจะมีเงินออมท้ังหมด 32,767 บาท 

5.   เม่ือครบไตรมาสท่ี 2 เขาจะทํายอดขายได ( )300,000 300,000 0.03+   
       =  ( )300,000 1 0.03+  

       =  ( )300,000 1.03  บาท 

     เม่ือครบไตรมาสท่ี 3 เขาจะทํายอดขายได ( ) ( )( )300,000 1.03 300,000 1.03 0.03+  

       =  ( )( )300,000 1.03 1 0.03+  

       =  ( )2300,000 1.03  บาท 

     จะเห็นวา ยอดขายท่ีผูจัดการคนนี้ตั้งใจท่ีจะทําในทุกๆ ไตรมาส เปนลําดับเรขาคณิต 

 ( ) ( )2300000, 300000 1.03 , 300000 1.03 ,    ท่ีมี  1 300,000a =  และ 1.03r =  

      จากพจนท่ี n ของลําดับเรขาคณิต คือ 1
1

n
na a r −=  

      จะได      na  =  ( ) 1300,000 1.03 n−  

    =  ( ) 1300,000 1.03 n−  

     ดังนั้น พจนท่ี n ของลําดับเรขาคณิตนี้ คือ ( ) 1300,000 1.03 n
na −=  

    1)   ในท่ีนี้ 9n =  จะได 
       9a  =  ( )8300,000 1.03  
    ≈  380,031.02 
       ดังนั้น ไตรมาสแรกของปท่ี 3 เขาควรจะทํายอดขายไดประมาณ 380,031.02 บาท 
 
 2)   หาจํานวนยอดขายรวมเม่ือครบสองป โดยการแทน n  ดวย 8 ใน  

       nS  =  
( )1 1

1

na r

r

−

−
   

      จะได    8S  =  
( )8300000 1 1.03

1 1.03

−

−
 

    =  
( )8300000 1.03 1

1.03 1

−

−
 

    ≈  2,667,700.81 
       ดังนั้น เม่ือครบสองป เขาควรจะทํายอดขายรวมจากวันท่ีเขาวางแผนไดประมาณ  
      2,667,700.81 บาท  
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6.   วิธีท่ี 1  เริ่มตนถังใบหนึ่งมีน้ํา 5,832 ลิตร  

   เม่ือครบวันท่ี 1 จะเหลือน้ําในถัง ( )15,832 5,832
3

−  

       =  15,832 1
3

 − 
 

 

       =  25,832
3

 
 
 

 ลิตร 

   เม่ือครบวันท่ี 2 จะเหลือน้ําในถัง ( ) ( )2 1 25,832 5,832
3 3 3

   −   
   

 

       =  ( ) 2 15,832 1
3 3

  −  
  

 

       =  ( )
225,832

3
 
 
 

 ลิตร 

   เม่ือครบวันท่ี 3 จะเหลือน้ําในถัง ( ) ( )
2 22 1 25,832 5,832

3 3 3
   −   
   

 

       =  ( )
22 15,832 1

3 3
   −   
   

 

       =  ( )
325,832

3
 
 
 

ลิตร 

    พิจารณาลําดับ  
2 32 2 25832 , 5832 , 5832 ,  

3 3 3
     
     
     

  พบวา ลําดับดังกลาว 

   เปนลําดับเรขาคณิตท่ีมี 1
25,832
3

a  =  
 

 และ 2
3

r =   

        แทน n  ดวย 6 ใน na  =  1
1

na r −  

        จะได        6a  =  
6 12 25,832

3 3

−
  
  
  

 

      =  
625,832

3
 
 
 

 

      =  512 
        ดังนั้น เม่ือครบ 6 วัน จะมีน้ําเหลืออยูในถัง 512 ลิตร 
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     วิธีท่ี 2 พิจารณาลําดับ ( ) ( ) ( )
21 1 2 1 25832 , 5832 , 5832

3 3 3 3 3
   
   
   

 ซ่ึงแทนน้ําท่ีใชไป 

       เม่ือครบวันท่ี 1, 2 และ 3 ตามลําดับ ลําดับดังกลาวเปนลําดับเรขาคณิตท่ีมี  

        ( )1
1 5,832
3

a =  และ 2
3

r =   

        แทน n ดวย 6 ใน  nS  =  
( )1 1

1

na r

r

−

−
 

        จะได            6S  =  
( )

61 25,832 1
3 3

21
3

  −     

−
  =  5,320 

        นั่นคือ เม่ือครบ 6 วัน ใชน้ําไปท้ังหมด 5,320 ลิตร 
       ดังนั้น  เม่ือครบ 6 วัน จะมีน้ําเหลืออยูในถัง 5,832 5,320 512− =  ลิตร 

7.   เม่ือครบ 1 ป รถยนตคันนี้จะมีมูลคาลดลง ( )20 1,000,000 200,000
100

=  บาท 

     นั่นคือ มูลคารถยนตจะเหลือ 800,000 บาท 

      เม่ือครบ 2 ป รถยนตคันนี้จะมีมูลคาลดลง ( )20 800,000 160,000
100

=  บาท 

      นั่นคือ มูลคารถยนตจะเหลือ 640,000 บาท 

     เม่ือครบ 3 ป รถยนตคันนี้จะมีมูลคาลดลง ( )20 640,000 128,000
100

=  บาท 

     นั่นคือ มูลคารถยนตจะเหลือ 512,000 บาท  
     จะเห็นวา มูลคารถยนตท่ีลดลงในปท่ี 1, 2, 3,   เปนลําดับเรขาคณิตท่ีมี 1 200,000a =   

 และ 4
5

r =   

       นั่นคือ มูลคารถยนตท่ีลดลงเม่ือเวลาผานไป 5 ป คือ 5S  

       แทน n ดวย 5 ใน  
( )1 1

1

n

n

a r
S

r

−
=

−
 

       จะได      5S   =   

54200,000 1
5

41
5

  −     

−
  =   672,320 

       ดังนั้น เม่ือครบหาปรถยนตคันนี้จะมีมูลคา  1,000,000 672,320 327,680− =  บาท 
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แบบฝกหัด 3.3  

1.   1)   ในท่ีนี้  100000, 1, 10P k n= = =  และ 0.04r =  

            จะไดจํานวนเงินรวม คือ ( )10100,000 1 0.04+  หรือประมาณ 148,024.43 บาท 

           ดังนั้น เม่ือฝากเงินครบ 10 ป จะมีเงินรวมประมาณ 148,024.43 บาท 
 2)   ใหจํานวนเงินรวมเพ่ิมข้ึนเปนสามเทาของเงินตน จะได 
       300,000 =  ( )100,000 1 0.04 n+  

        ( )1.04 n  =   3 

       เนื่องจาก  ( )281.04 2.9987≈  และ ( )291.04 3.1187≈  

       จะไดวา ตองฝากครบ 29 ป จะทําใหมีเงินเพ่ิมข้ึนเปนอยางนอยสามเทาของเงินตน 
2.   1)   ถาธนาคารคิดดอกเบี้ยใหครั้งสุดทายครั้งเดียว 
      จะได จํานวนเงินในบัญชี เม่ือครบปท่ี n คือ  

      ( )3100,000 100,000 100,000 3,000
100

n n+ = +  บาท 

 2)   ถาธนาคารนําดอกเบี้ยเขาบัญชีเงินฝากทุก ๆ ป 
      จะได จํานวนเงินบัญชีเม่ือครบปท่ี n คือ ( ) ( )100,000 1 0.03 100,000 1.03n n+ =  บาท  

3.   ในท่ีนี้ 100000, 4, 10P k n= = =  และ 0.04r =  

      จะไดจํานวนเงินรวม คือ 
400.04100,000 1

4
 + 
 

 หรือประมาณ 148,886.37 บาท 

     ดังนั้น เม่ือฝากครบ 10 ป จะมีเงินรวมประมาณ 148,886.37 บาท 
4.   ในท่ีนี้ 100000, 1P k= =  และ 10n =  และมีเงินรวม 141,060 บาท จะได 
      ( )10100,000 1 r+  =   141,060 

         ( )101 r+  =   1.4106 

          1 r+  =   10 1.4106  
       r =   10 1.4106 1−  
       r ≈   0.035 
        ดังนั้น ธนาคารแหงนี้ใหอัตราดอกเบี้ยประมาณ 3.5% ตอป 
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5.   

 
 เม่ือฝากเงินครบ 15 ป 
     เงินฝากในครั้งแรกจะมีมูลคาในอนาคตเทากับ ( )15100,000 1.03  บาท 

     เงินฝากในครั้งท่ีสองจะมีมูลคาในอนาคตเทากับ ( )14100,000 1.03  บาท 

     เงินฝากในครั้งท่ีสามจะมีมูลคาในอนาคตเทากับ ( )13100,000 1.03  บาท 

        
     และเงินฝากในครั้งสุดทาย จะมีมูลคาในอนาคตเทากับ ( )100,000 1.03  บาท 

     ดังนั้น เม่ือสิ้นปท่ี 15 จะไดรับเงินรวม 

      ( ) ( ) ( ) ( )15 14 13100,000 1.03 100,000 1.03 100,000 1.03 100,000 1.03+ + + +  หรือ 

     ( ) ( ) ( )2 15100,000 10.3 100,000 1.03 100,000 1.03+ + +   

     ซ่ึงเปนอนุกรมเรขาคณิตท่ีมี 15 พจน พจนแรก คือ ( )100,000 1.03  และอัตราสวนรวม คือ 1.03 

      จะได เงินรวม คือ 
( ) ( )15100,000 1.03 1 1.03

1 1.03

 − 
−

 หรือประมาณ 1,915,688.13 บาท 

     ดังนั้น เม่ือฝากเงินครบ 15 ป จะมีเงินรวมประมาณ 1,915,688.13 บาท 
6.   1)   ในท่ีนี้ 1000000, 0.04, 20S r n= = =  และ 1k =  
       จะได มูลคาปจจุบันของเงินรวม 1,000,000 บาท คือ 

            P =  ( ) 201000000 1 0.04 −+  

    =  456,386.95 บาท 
      ดังนั้น ราตรีตองฝากเงินตนไวอยางนอย 456,386.95 บาท 
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 2)   ให P เปนเงินฝาก 
      เม่ือครบ 1 ป จะมีเงินรวม ( ) ( )0.04 1.04P P P+ =  บาท 

      และฝากเงินเพ่ิมอีก 2,000 บาท นั่นคือ จะมีเงินรวม ( )2,000 1.04P+  บาท 

      เม่ือครบ 2 ป จะมีเงินรวม ( ) ( )( )( )2,000 1.04 2,000 1.04 0.04P P+ + +  

           =  ( ) ( )22,000 1.04 1.04P+  

       และฝากเงินเพ่ิมอีก 2,000 บาท นั่นคือ จะมีเงินรวม ( ) ( )22,000 2,000 1.04 1.04P+ +  บาท 

     เม่ือครบ 3 ป จะมีเงินรวม  

     ( ) ( ) ( ) ( )( )( )2 22,000 2,000 1.04 1.04 2,000 2,000 1.04 1.04 0.04P P+ + + + +  

       =  ( ) ( ) ( )2 32,000 1.04 2,000 1.04 1.04P+ +  บาท 

     นั่นคือ เม่ือสิ้นปท่ี 20 จะมีเงินรวม  
     ( ) ( ) ( ) ( )2 19 202,000 1.04 2,000 1.04 2,000 1.04 1.04P+ + + +  บาท 

     พิจารณาอนุกรม ( ) ( ) ( )2 192,000 1.04 2,000 1.04 2,000 1.04+ + +  ซ่ึงเปนอนุกรม 

  เรขาคณิตท่ีมี 19 พจน พจนแรก คือ ( )2,000 1.04  และอัตราสวนรวม คือ 1.04  

     จะได  ผลบวกของอนุกรมนี้ เทากับ 
( ) ( )( )192,000 1.04 1 1.04

1 1.04

−

−
  

      นั่นคือ เม่ือสิ้นปท่ี 20 มีเงินรวม 
( ) ( )( )

( )
19

20
2,000 1.04 1 1.04

1.04
1 1.04

P
−

+
−

 บาท 

      จะได       1,000,000 =  
( ) ( )( )

( )
19

20
2,000 1.04 1 1.04

1.04
1 1.04

P
−

+
−

 

         P =  430,119.07 บาท 
       ดังนั้น ราตรีตองฝากเงินตนไวอยางนอย 430,119.07 บาท 
7.   เนื่องจากอนันตมีกําหนดชําระหนี้ 2 งวด ดังนั้น จะตองหามูลคาปจจุบันของเงินแตละงวด  
 แลวจึงนํามารวมกัน  
 งวดท่ี 1 ในท่ีนี้ 12682.42, 4, 3S k n= = =  และ 0.08r =  
   จะได มูลคาปจจุบันของเงิน 12,682.42 บาท คือ  

   
120.0812,682.42 1

4

−
 + 
 

 หรือประมาณ 10,000 บาท  
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 งวดท่ี 2 ในท่ีนี้  26115.36, 4, 7S k n= = =  และ 0.08r =  
   จะได มูลคาปจจุบันของเงิน 26,115.36 บาท คือ  

   
280.0826,115.36 1

4

−
 + 
 

 หรือประมาณ 15,000 บาท 

     ดังนั้น อนันตกูเงินจากวิเชียรประมาณ 10,000 15,000 25,000+ =  บาท 
8.  

 
 สุดาฝากเงินตอนตนงวดทุกเดือนเปนเวลา 5 ป  

      ในท่ีนี้  32000, 0.25, 60
12

R i n= = = =  และ 0.25 0.0025
100

r = =  

       ดังนั้น เม่ือสิ้นปท่ี 5 เงินรวมของสุดา คือ 

  ( ) ( ) ( )2 602,000 1.0025 2,000 1.0025 2,000 1.0025+ + +  

       ซ่ึงเปนอนุกรมเรขาคณิตท่ีมี 60 พจน พจนแรก คือ ( )2,000 1.0025   

      และอัตราสวนรวม คือ 1.0025  
       จะได เงินรวม คือ   

       
( ) ( )( ) ( ) ( )( )60 602,000 1.0025 1 1.0025 2,000 1.0025 1.0025 1

1 1.0025 1.0025 1

− −
=

− −
 หรือ 

       ประมาณ 129,616.66 บาท 
      ดังนั้น เม่ือสิ้นปท่ี 5 สุดาจะไดเงินรวมประมาณ 129,616.66 บาท 
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9.   

 
 ทอแสงฝากเงินตอนสิ้นงวดทุกเดือนเปนเวลา 4 ป  

      ในท่ีนี้  63000, 1.5,  16
4

R i n= = = =  และ 1.5 0.015
100

r = =  

       ดังนั้น เม่ือสิ้นปท่ี 4 เงินรวมของทอแสง คือ 

  ( ) ( ) ( )2 153,000 3,000 1.015 3,000 1.015 3,000 1.015+ + + +  

       ซ่ึงเปนอนุกรมเรขาคณิตท่ีมี 16 พจน พจนแรก คือ 3,000 และอัตราสวนรวม 1.015  

       จะได เงินรวม คือ 
( )( ) ( )( )16 163,000 1 1.015 3,000 1.015 1

1 1.015 1.015 1

− −
=

− −
 หรือ 

       ประมาณ 53,797.11 บาท 
      ดังนั้น เม่ือสิ้นปท่ี 4 ทอแสงจะไดเงินรวมประมาณ 53,797.11 บาท 
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10.   

 
 ให R แทนคางวดท่ีใบเตยตองผอนชําระทุกสิ้นเดือน 

       ในท่ีนี้  3 0.25
12

i = =  และ  0.25 0.0025
100

r = =  

        เนื่องจากใบเตยจายเงินดาวน 200,000 บาท ทําใหเหลือเงินท่ีตองชําระอีก 500,000 บาท  
 โดยใบเตยจะผอนชําระทุกเดือนเปนเวลา 60 เดือน จะตองหามูลคาปจจุบันของเงินผอน 
 แตละงวด แลวจึงนํามารวมกัน 
       เนื่องจาก มูลคาปจจุบันของเงินผอนงวดท่ี 1, 2, …, 60 คือ 

   ( ) ( ) ( )1 2 601.0025 , 1.0025 , , 1.0025R R R− − −
  

       ผลรวมของมูลคาปจจุบันของเงินผอนแตละงวด คือ  
   ( ) ( ) ( )1 2 601.0025 1.0025 1.0025R R R− − −+ + +  

        ซ่ึงเปนอนุกรมเรขาคณิตท่ีมี 60 พจน พจนแรก คือ ( ) 11.0025R −  และอัตราสวนรวม  

      คือ ( ) 11.0025 −   

      จะได ผลรวมของมูลคาปจจุบันของเงินผอนท้ังหกสิบงวด คือ 
( ) ( )( )

( )

1 60

1

1.0025 1 1.0025

1 1.0025

R − −

−

−

−
  

        เนื่องจากใบเตยเหลือเงินท่ีตองชําระอีก 500,000 บาท จะไดวา  

0 1 2 3 … 59 
 

60 
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                500,000 =   
( ) ( )( )

( )

1 60

1

1.0025 1 1.0025

1 1.0025

R − −

−

−

−
 

         R =   
( )( )

( ) ( )( )
1

1 60

500,000 1 1.0025

1.0025 1 1.0025

−

− −

−

−
 

      ≈   8,984.35 
       ดังนั้น ใบเตยจะตองผอนชําระเดือนละประมาณ 8,984.35 บาท  
11.   วัชระฝากเงินตอนตนงวดทุกเดือนเปนเวลา 4 ป 

       ในท่ีนี้  3.610000, 0.3,  48
12

R i n= = = =  และ 0.3 0.003
100

r = =  

        ดังนั้น เม่ือสิ้นปท่ี 4 เงินรวมของวัชระ คือ 

  ( ) ( ) ( )2 4810,000 1.003 10,000 1.003 10,000 1.003+ + +  

        ซ่ึงเปนอนุกรมเรขาคณิตท่ีมี 48 พจน พจนแรก คือ ( )10,000 1.003  และอัตราสวนรวม  

 คือ 1.003 

        จะได เงินรวม คือ 
( ) ( )( ) ( ) ( )( )48 4810,000 1.003 1 1.003 10,000 1.003 1.003 1

1 1.003 1.003 1

− −
=

− −
  

        หรือประมาณ 516,996.95 บาท 
        ดังนั้น เม่ือสิ้นปท่ี 4 วัชระจะไดเงินรวมประมาณ 516,996.95 บาท 
 

แบบฝกหัดทายบท  

1. 1)   จาก 1 4a = −  และ 5d = −  

          จะได         8a  =  ( )( )4 8 1 5− + − −  
      =   4 35− −  
      =   39−  
 2)  จาก  1 5a = −  และ 2d =  

      จะได       9a  =  ( )( )5 9 1 2− + −  
      =   5 16− +  
      =   11  
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 3)   จาก  1
1
2

a = −  และ 2d = −  

      จะได     15a  =  ( )( )1 15 1 2
2

− + − −  

    =   1 28
2

− −  

    =   57
2

−  

 4)   จาก  1
4
3

a =  และ 1
3

d =  

      จะได     15a  =  ( )4 115 1
3 3

 + −  
 

 

    =   4 14
3 3
+  

    =   6  
2.   1)   จากลําดับ 2, 4, 10, −  

       จะได  ( )4 2 6d = − − =   และ  1 2a = −  

       เนื่องจากพจนท่ัวไปของลําดับเลขคณิต คือ ( )1 1na a n d= + −  

      จะได          na  =   ( )( )2 1 6n− + −  
    =   2 6 6n− + −  
    =   6 8n −  
       ดังนั้น พจนท่ัวไปของลําดับเลขคณิตนี้ คือ 6 8n −  

 2)   จากลําดับ 1 1 1,  ,  ,  
6 6 2

−  

       จะได  1 1 2 1
6 6 6 3

d  = − − = = 
 

  และ  1
1
6

a = −  

       เนื่องจากพจนท่ัวไปของลําดับเลขคณิต คือ ( )1 1na a n d= + −  

       จะได          na  =   ( )1 11
6 3

n  − + −  
 

 

    =   1 1 1
6 3 3

n− + −  

    =   1 1
3 2

n −  
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       ดังนั้น พจนท่ัวไปของลําดับเลขคณิตนี้ คือ 1 1
3 2

n −  

 3)   จากลําดับ 2711, ,  16,  
2

  

       จะได  27 511
2 2

d = − =   และ  1 11a =  

       เนื่องจากพจนท่ัวไปของลําดับเลขคณิต คือ ( )1 1na a n d= + −  

       จะได          na  =   ( ) 511 1
2

n  + −  
 

 

    =   5 511
2 2

n+ −  

    =   5 17
2 2

n +  

       ดังนั้น พจนท่ัวไปของลําดับเลขคณิตนี้ คือ 5 17
2 2

n +  

 4)   จากลําดับ 19.74, 22.54, 25.34,   

       จะได  22.54 19.74 2.8d = − =   และ  1 19.74a =  

       เนื่องจากพจนท่ัวไปของลําดับเลขคณิต คือ ( )1 1na a n d= + −  

       จะได          na  =   ( )( )19.74 1 2.8n+ −  
    =   19.74 2.8 2.8n+ −  
    =   2.8 16.94n +  
       ดังนั้น พจนท่ัวไปของลําดับเลขคณิตนี้ คือ 2.8 16.94n +  
 5)   จากลําดับ , 2, 4, x x x+ +   
       จะได  ( )2 2d x x= + − =   และ  1a x=  

      เนื่องจากพจนท่ัวไปของลําดับเลขคณิต คือ ( )1 1na a n d= + −  

       จะได          na  =   ( )( )1 2x n+ −  
    =   2 2x n+ −  
    =   2 2n x+ −   
       ดังนั้น พจนท่ัวไปของลําดับเลขคณิตนี้ คือ 2 2n x+ −  
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 6)   จากลําดับ 3 2 , 2 4 , 6 , a b a b a b+ + +   

       จะได  ( ) ( )2 4 3 2 2d a b a b a b= + − + = − +   และ  1 3 2a a b= +  

       เนื่องจากพจนท่ัวไปของลําดับเลขคณิต คือ ( )1 1na a n d= + −  

       จะได          na  =   ( )( )3 2 1 2a b n a b+ + − − +  
    =   ( )3 2 2 2a b a b n a b+ + − + + −  
    =   ( )4 2a a b n+ − +   

       ดังนั้น พจนท่ัวไปของลําดับเลขคณิตนี้ คือ ( )4 2a a b n+ − +  

3.   จาก  na  =  ( )1 1a n d+ −  

      จะได        5 =  ( )1 7 1a d+ −     --------- ( )1  

      และ      10 =  ( )1 12 1a d+ −     --------- ( )2  

      จาก ( )1  และ ( )2  จะได  1d =  และ 1 1a = −  

      ดังนั้น  100a  =   ( )( )1 100 1 1− + −  
   =   1 99− +  
   =   98  
     ดังนั้น พจนท่ี 100 ของลําดับเลขคณิตนี้ คือ 98 

4.   จาก , 5 , 6 9p p p +  เปนสามพจนในลําดับเลขคณิต จะไดวา 
          5p p−  =  ( )6 9 5p p+ −  
     4 p  =   9p +  
        p =   3 
      นั่นคือ สามพจนนี้ คือ 3, 15, 27  ซ่ึงมี 12d =  

      และถาให 3,  15  และ 27 เปนสามพจนแรกของลําดับนี้ 
      จะไดสี่พจนถัดไป คือ 
      4a  =  3a d+  =    27 12+  =  39 
      5a  =  4a d+  =    39 12+  =  51 
      6a  =  5a d+  =    51 12+  =  63 
      7a  =  6a d+  =    63 12+  =  75 

      ดังนั้น  3p =  และสี่พจนถัดไปของลําดับนี้คือ 39, 51, 63  และ 75 
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5.   จากสามพจนแรกของลําดับเลขคณิต คือ 20, 16  และ 12  

 จะได 1 20a =  และ 16 20 4d = − = −  

      จากพจนท่ี n ของลําดับเลขคณิต คือ ( )1 1na a n d= + −  

      จะได   96−  =  ( )( )20 1 4n+ − −  
      96−  =  20 4 4n− +  
         4n =  120 
           n =  30 
      ดังนั้น  96−  เปนพจนท่ี 30 ของลําดับนี้ 

6.   ให  1 5a =  และ 7 29a =  

      จาก  ( )1 1na a n d= + −  

     จะได       29  =  ( )5 7 1 d+ −  

      นั่นคือ     29 =  5 6d+  
           d =  4 
      ดังนั้น , , ,a b c d และ e  คือ 9, 13, 17, 21 และ 25 ตามลําดับ 

7.   วิธีท่ี 1   ให 1 1 1, , 2a a d a d+ +  เปนสามพจนแรกของลําดับเลขคณิต 

       จะได             ( ) ( )1 1 1 2a a d a d+ + + +  =  12 
                                          13 3a d+  =  12 
                                    1a d+  =   4        --------- ( )1  

        และ          ( ) ( )3 33
1 1 1 2a a d a d+ + + +  =   408 

        จาก ( )1  จะได   ( ) ( )3 334 4 4d d− + + +  =   408 

  ( ) ( )( ) ( ) ( )( )2 2 3 3 2 2 364 3 4 3 4 4 64 3 4 3 4d d d d d d− + − + + + + +  =   408 

        2 264 12 64 64 12d d+ + + +  =   408 
                224d  =   216 
           2d  =    9 
        นั่นคือ  3d =  และ 3d = −  
        จาก ( )1   ถา  3d =  จะได  1 1a =    

       จะไดพจนท่ัวไปของลําดับนี้ คือ ( )( )1 1 3 3 2na n n= + − = −  

        ถา 3d = −  จะได  1 7a =  

        จะไดพจนท่ัวไปของลําดับนี้ คือ ( )( )7 1 3 3 10na n n= + − − = − +  

 วิธีท่ี 2 ให , ,a d a a d− +  เปนสามพจนแรกของลําดับเลขคณิต 
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       จะได         ( ) ( )a d a a d− + + +  =  12 
       3a  =  12 
            a =   4 
   และ       ( ) ( )3 33a d a a d− + + +  =   408 

   นั่นคือ     ( ) ( )3 334 4 4d d− + + +  =  408 

 ( ) ( )( ) ( ) ( )( )2 2 3 3 2 2 364 3 4 3 4 4 64 3 4 3 4d d d d d d− + − + + + + +  =   408 

      2 264 12 64 64 12d d+ + + +  =   408 
               224d  =   216 
          2d  =    9 
        นั่นคือ  3d =  และ 3d = −  
        ถา  3d =  จะได  1 4 3 1a a d= − = − =    

       จะไดพจนท่ัวไปของลําดับนี้ คือ ( )( )1 1 3 3 2na n n= + − = −  

        ถา 3d = −  จะได  ( )1 4 3 7a a d= − = − − =  

        จะไดพจนท่ัวไปของลําดับนี้ คือ ( )( )7 1 3 3 10na n n= + − − = − +  

8.   เนื่องจากจํานวนแผนไมท่ีอยูชั้นบนจะนอยกวาจํานวนแผนไมท่ีอยูชั้นลางในลําดับติดกัน 
     อยู 1 แผน นั่นคือ ลําดับของจํานวนแผนไมในแตละชั้น คือ ลําดับเลขคณิต  
     52, 51, 50, , 7  ท่ีมี  1 52, 7na a= =  และ 1d = −  

      จะได       7 =   ( )( )52 1 1n+ − −  
                 7 =   52 1n− +  
          n =    46 
      นั่นคือ กองไมกองนี้มี 46 ชั้น  
      ดังนั้น กองไมนี้สูง 46 3 138× =  เซนติเมตร หรือ 1.38 เมตร 
9.   1)   จากลําดับเรขาคณิต 3, 6, 12, − − −   

       จะได  1 3a = −  และ 6 2
3

r −
= =
−

 

       จากพจนท่ี n ของลําดับเรขาคณิต คือ 1
1

n
na a r −=   จะได 

       na  =  ( ) 13 2 n−−  

     =   ( )3 2
2

n−  

       ดังนั้น พจนท่ี n ของลําดับเรขาคณิตนี้ คือ ( )3 2
2

n−  
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 2)   จากลําดับเรขาคณิต 510, 5, , 
2

−   

       จะได  1 10a =  และ 5 1
10 2

r −
= = −  

       จากพจนท่ี n ของลําดับเรขาคณิต คือ 1
1

n
na a r −=   จะได na  =  

1110
2

n−
 − 
 

 

       ดังนั้น พจนท่ี n ของลําดับเรขาคณิตนี้ คือ 
1110

2

n−
 − 
 

 

 3)   จากลําดับเรขาคณิต 1 5 25, , , 
4 4 4

  

       จะได  1
1
4

a =  และ 

5
4 51
4

r = =  

       จากพจนท่ี n ของลําดับเรขาคณิต คือ 1
1

n
na a r −=   จะได na  =  ( )11 5

4
n−  

       ดังนั้น พจนท่ี n ของลําดับเรขาคณิตนี้ คือ ( )11 5
4

n−  

 4)   จากลําดับเรขาคณิต 5 5 10, , , 
6 3 3

  

       จะได  1
5
6

a =  และ 

5
3 25
6

r = =  

       จากพจนท่ี n ของลําดับเรขาคณิต คือ 1
1

n
na a r −=   จะได  na  =  ( )15 2

6
n−  

       ดังนั้น พจนท่ี n ของลําดับเรขาคณิตนี้ คือ ( )15 2
6

n−  

 5)   จากลําดับเรขาคณิต 2 1 1, , , 
9 12 32

− −   

       จะได  1
2
9

a = −  และ 

1
312

2 8
9

r = = −
−

 

       จากพจนท่ี n ของลําดับเรขาคณิต คือ 1
1

n
na a r −=   จะได  na   =  

12 3
9 8

n−
 − − 
 
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       ดังนั้น พจนท่ี n ของลําดับเรขาคณิตนี้ คือ 
12 3

9 8

n−
 − − 
 

 

 6)   จากลําดับเรขาคณิต 3 2 2 3, , , ab a b a b   เม่ือ 0a ≠  และ 0b ≠  

       จะได  3
1a ab=  และ 

2 2

3
a b ar

bab
= =  

       จากพจนท่ี n ของลําดับเรขาคณิต คือ 1
1

n
na a r −=   จะได  na  =  

1
3

naab
b

−
 
 
 

=  4n na b −  

       ดังนั้น พจนท่ี n ของลําดับเรขาคณิตนี้ คือ 4n na b −  

10.   จาก  1
1

n
na a r −=  

        จากลําดับเรขาคณิต 162, 54, 18, 6, − −   

        จะได  1 162a = −  และ 54 1
162 3

r = = −
−

 

        จะได     12a  =  
12 11162

3

−
 − − 
 

 

    =  
111162

3
 − − 
 

 

    =  2
2,187

 

        ดังนั้น พจนท่ี 12 ของลําดับเรขาคณิตนี้ คือ 2
2,187

 

11.   จาก  1
1

n
na a r −=  

        จากลําดับเรขาคณิต 
2 3

1, , , , 
2 4 8
a a a

   เม่ือ 0a ≠  

        จะได  1 1a =  และ 2
1 2

a
ar = =  

        จะได     10a  =  
10 1

1
2
a −

 
 
 

 

    =  
9

2
a 

 
 

 

    =   
9

512
a      
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        ดังนั้น พจนท่ี 10 ของลําดับเรขาคณิตนี้ คือ 
9

512
a    

12.  วิธีท่ี 1  จาก             2a  =  8
3

       

          จะได                   8
3

 =  2 1
1a r −      -------- ( )1  

          และจาก    5a  =  64
81

  

         จะได         64
81

 =  5 1
1a r −      -------- ( )2  

          จาก ( )1  และ ( )2  จะได 

            8
27

 =   3r  

               r =   2
3

 

          ดังนั้น อัตราสวนรวมของลําดับเรขาคณิตนี้ คือ 2
3

 

       วิธีท่ี 2 จาก         5a  =  4
1a r  

     =  ( ) 3
1a r r  

     =  3
2a r  

            จะได       64
81

 =  38
3

r 
 
 

 

   นั่นคือ       3r  =  8
27

 

               r =   2
3

 

          ดังนั้น อัตราสวนรวมของลําดับเรขาคณิตนี้ คือ 2
3

 

13.   จากลําดับเรขาคณิต  7, 21,  63, 189,  − −   

        จะได  1 7a =  และ  21 3
7

r −
= = −  

        จาก  1
1

n
na a r −=  จะได 

                5,103 =   ( ) 17 3 n−−  

                       729 =   ( ) 13 n−−  
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                 ( )63−  =   ( ) 13 n−−  

        นั่นคือ                1n −  =    6 
                 n =   7 
       ดังนั้น  5,103 เปนพจนท่ี 7 ของลําดับเรขาคณิตนี้ 
14.   1)   จาก 1

1
n

na a r −=   

       จะได     1,215−  =   5 115r −−  
                  4r  =    81 
       นั่นคือ  3r =  และ 3r = −   

       ดังนั้น เม่ืออัตราสวนรวมเปน 3 จะได ,a b  และ c คือ 45, 135− −  และ 405−  ตามลําดับ  

             และเม่ืออัตราสวนรวมเปน 3−  จะได ,a b  และ c คือ 45, 135−  และ 405  ตามลําดับ 

 2)   จาก 1
1

n
na a r −=  

       จะได        27
64

 =   5 14
3

r −  

             4r  =   81
256

 

       นั่นคือ  3
4

r =  และ 3
4

r = −   

       ดังนั้น เม่ืออัตราสวนรวมเปน 3
4

 จะได ,a b  และ c คือ  31, 
4

 และ 9
16

  ตามลําดับ  

             และเม่ืออัตราสวนรวมเปน 3
4

−  จะได ,a b  และ c คือ 31, 
4

−  และ 9
16

−  ตามลําดับ  

15.   ให a เปนจํานวนท่ีตองการ 
      จะได  5 , 22a a+ +  และ 107 a+  เปนลําดับเรขาคณิต 

      นั่นคือ         22
5

a
a
+
+

 =  107
22

a
a

+
+

 

           ( )( )22 22a a+ +  =  ( )( )107 5a a+ +  

              2484 44a a+ +  =   2535 112a a+ +  
              68a  =   51−  

              a =   51
68

−  

      ดังนั้น จํานวนท่ีตองการ คือ 51
68

−  

16.  วิธีท่ี 1 ให  1 1, a a r  และ 2
1a r  เปนสามพจนแรกของลําดับเรขาคณิต  
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        จะไดวา        2
1 1 1a a r a r+ +  =  3−     --------- ( )1  

          และ          ( )( )( )2
1 1 1a a r a r  =   8    --------- ( )2  

          จาก ( )2  จะได            3 3
1a r  =   8 

      1a r  =   2 

          จาก ( )1  จะได      
          2

1 12a a r+ +  =   3−  
    2

1 1a a r+  =   5−  

    22 2 r
r r

 +  
 

 =   5−  

       22 2r+  =   5r−  
                  22 5 2r r+ +  =    0 
     ( )( )2 1 2r r+ +  =    0 

         นั่นคือ   1
2

r = −   หรือ 2r = −   

         ถา  1
2

r = −   จะได  1 4a = −   และพจนท่ัวไปของลําดับนี้ คือ  

       na  =  
114

2

n−
 − − 
 

 

      =  
2 11 1

2 2

n− −
   − − −   
   

 

      =   
31

2

n−
 − − 
 

 

          ถา 2r = −   จะได  1 1a = −   และพจนท่ัวไปของลําดับนี้ คือ  

       na  =  ( ) 11 2 n−− −  

      =  ( ) 12 n−− −  

        วิธีท่ี 2 ให  , ,a a ar
r

 เปนสามพจนแรกของลําดับเรขาคณิต 

   จะไดวา   a a ar
r
+ +  =   3−    -------- ( )1  

   และ     ( )( )a a ar
r

 
 
 

 =   8    --------- ( )2  

   จาก ( )2  จะได    3a  =   8 
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   นั่นคือ     a =   2  
    แทน a ดวย 2 ใน ( )1  จะได 

    2 2 2r
r
+ +  =   3−   

          22 2 2r r+ +  =  3r−  
          22 5 2r r+ +  =   0   
      ( )( )2 1 2r r+ +  =    0 

         นั่นคือ   1
2

r = −   หรือ 2r = −   

   ถา  1
2

r = −   จะได  1
2 41
2

aa
r

= = = −
−

  และพจนท่ัวไปของลําดับนี้ คือ  

       na  =  
114

2

n−
 − − 
 

 

      =  
2 11 1

2 2

n− −
   − − −   
   

 

      =   
31

2

n−
 − − 
 

 

          ถา 2r = −   จะได  1
2 1
2

aa
r

= = = −
−

  และพจนท่ัวไปของลําดับนี้ คือ  

       na  =  ( ) 11 2 n−− −  

      =  ( ) 12 n−− −  

17.   เนื่องจากปท่ีเริ่มตนการรณรงคมีจํานวนถุงพลาสติกท่ีใชแลว 100,000 ถุง  
      ในปท่ี 1 จํานวนถุงพลาสติกท่ีใชแลวจะลดลง 5%  จะมีจํานวนถุงพลาสติกท่ีใชแลว  

      ( ) ( )5 95100,000 100,000 100,000
100 100

− =  ถุง  

      ในปท่ี 2 จํานวนถุงพลาสติกท่ีใชแลวจะลดลง 5%  จะมีจํานวนถุงพลาสติกท่ีใชแลว  

        ( ) ( )95 5 95100,000 100,000
100 100 100

 −  
 

  =  ( )
295 100,000

100
 
 
 

 ถุง  

      ในปท่ี 3 จํานวนถุงพลาสติกท่ีใชแลวจะลดลง 5%  จะมีจํานวนถุงพลาสติกท่ีใชแลว  

       ( ) ( )
2 295 5 95100,000 100,000

100 100 100

    −          
 =  ( )

395 100,000
100
 
 
 

 ถุง  



      
   
   

   

 คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 5     267 

 

 

สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

       จะเห็นวาจํานวนถุงพลาสติกท่ีใชแลว ในปท่ี 1, 2, 3, …, n  คือลําดับเรขาคณิต  

      ( ) ( ) ( )
2 295 95 95100000 , 100000 , 100000 , ,

100 100 100 na   
   
   

  ท่ีมี ( )1
95 100000

100
a =   

        และ 95
100

r =  

        จาก  1
1

n
na a r −=   

        ให  na  แทนจํานวนถุงพลาสติกท่ีใชในปท่ี n  

        จะได       na  =  ( )
195 95100,000

100 100

n−
 
 
 

 

   =   ( ) 95100,000
100

n
 
 
 

 

        และ  10a  =  ( )
1095100,000

100
 
 
 

  หรือประมาณ  59,873.69 

        ดังนั้น สูตรการคํานวณจํานวนถุงพลาสติกท่ีใชแลวในแตละป คือ ( ) 95100,000
100

n

na  =  
 

   

 และจํานวนถุงพลาสติกท่ีใชแลวในปท่ี 10 มีประมาณ 59,874 ถุง  
18.   1)   เปนลําดับเลขคณิต ท่ีมีผลตางรวมเปน 2 
 2)   เปนลําดับเรขาคณิต ท่ีมีอัตราสวนรวมเปน 1−  
 3)   เปนลําดับเลขคณิต ท่ีมีผลตางรวมเปน 2−  

 4)   เปนลําดับเรขาคณิต ท่ีมีอัตราสวนรวมเปน 1
3

 

 5)   ไมเปนท้ังลําดับเลขคณิตและลําดับเรขาคณิต 

19. 1)   เนื่องจาก 27 27 511 16
2 2 2

d = − = − =  

       ดังนั้น ลําดับนี้เปนลําดับเลขคณิต ท่ีมี 1 11a =  และ 5
2

d =  

         จะได    4a  =  3a d+  =  516
2

+   =  37
2

 

      5a  =  4a d+  =  37 5
2 2
+   =  21 

      6a  =  5a d+  =  521
2

+   =  47
2

 

       ดังนั้น  พจนท่ีขาดหายไป คือ 37 , 21
2

 และ 47
2

 ตามลําดับ 
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      เนื่องจาก 

27
272

11 22
=   และ  

16 32
27 27
2

=  ซ่ึง  27 32
22 27

≠  

             ดังนั้น ลําดับนี้ไมเปนลําดับเรขาคณิต 

 2)   เนื่องจาก 11 7 72
7 11 77
− =  

         ถาลําดับนี้เปนลําดับเลขคณิต จะตองไดวา  4
265
77

a =   

       จาก ( )1 1na a n d= + −  

       จะไดวา     4a  =   ( )7 724 1
11 77

 + −  
 

 

     =   7 216
11 77

+  

     =   265
77

  

       ดังนั้น ลําดับนี้เปนลําดับเลขคณิต ท่ีมี 1
7

11
a =  และ 72

77
d =  

       จะได         3a  =  2a d+  =  11 72
7 77
+   =  193

77
 

           5a  =  4a d+  = 265 72
77 77

+  =  337
77

 

        6a  =  5a d+  = 337 72
77 77

+  =  409
77

 

       ดังนั้น พจนท่ีขาดหายไป คือ 193 337,
77 77

 และ 409
77

 ตามลําดับ  

      ถาลําดับนี้เปนลําดับเรขาคณิต จะตองไดวา 

11
1217

7 49
11

r = =  และ 4
265
77

a =   

       จาก 1
1

n
na a r −=  

       จะไดวา     4a  =   
4 17 121

11 49

−
 
 
 

 

    4a  =   
67 11

11 7
 
 
 
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    =   
511

7
 
 
 

  

       นั่นคือ  4
265
77

a ≠  

             ดังนั้น ลําดับนี้ไมเปนลําดับเรขาคณิต 

 3)   เนื่องจาก 

8
4 23
6 4 3

r = = =  

       ดังนั้น ลําดับนี้เปนลําดับเรขาคณิต ท่ีมี 1 6a =  และ 2
3

r =  

         จะได   4a  =      3a r  =       8 2
3 3

  
  
  

 =  16
9

 

      5a  =      4a r  =      16 2
9 3

  
  
  

  =  32
27

 

      6a  =      5a r  =      32 2
27 3

  
  
  

  =  64
81

 

       ดังนั้น  พจนท่ีขาดหายไป คือ 16 32,
9 27

 และ 64
81

 ตามลําดับ 

      เนื่องจาก 4 6 2− = −   แต 
8 44
3 3
− = −  

           ดังนั้น ลําดับนี้ไมเปนลําดับเลขคณิต 

 4)   เนื่องจาก 

5
3 25

6

−
= −  

         ถาลําดับนี้เปนลําดับเรขาคณิต จะตองไดวา  4
20
3

a = −   

       จาก 1
1

n
na a r −=  

       จะไดวา     4a  =   ( )4 15 2
6

−−  

    =   ( )5 8
6
−  

        4a  =   20
3

−   

       ดังนั้น ลําดับนี้เปนลําดับเรขาคณิต ท่ีมี 1
5
6

a =  และ 2r = −  
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       จะได        3a  =      2a r  =  ( )5 2
3

− −   =  10
3

 

      5a  =      4a r  = ( )20 2
3

− −  =  40
3

 

       6a  =      5a r  =  ( )40 2
3

−   =  80
3

−  

       ดังนั้น พจนท่ีขาดหายไป คือ 10 40,
3 3

 และ 80
3

−  ตามลําดับ  

      ถาลําดับนี้เปนลําดับเลขคณิต จะตองไดวา 5 5 5
3 6 2

d = − − = −   

   และไดวา 3 2
5 5 25
3 2 6

a a d= + = − − = −   

     4 3
25 5 20
6 2 3

a a d= + = − − = −  

     5 4
20 5 55
3 2 6

a a d= + = − − = −  

     6 5
55 5 35
6 2 3

a a d= + = − − = −  

       ดังนั้น พจนท่ีขาดหายไป คือ 25 55,
6 6

− −  และ 35
3

−  ตามลําดับ 

20.   ใหสามพจนแรกของลําดับเลขคณิตเปน 10, 10 d+  และ 10 2d+  
        และสามพจนแรกของลําดับเรขาคณิตเปน  10, 10r  และ 210r  
        เนื่องจากสองลําดับนี้มีพจนท่ีสองเทากัน จะไดวา  
           10 d+  =  10r  
          d =  10 10r −     -------- ( )1  

        และเนื่องจากพจนท่ีสามของลําดับเรขาคณิตมากกวาพจนท่ีสามของลําดับเลขคณิตอยู 2.5   

 จะไดวา    ( )210 10 2r d− +  =  2.5 

        จาก ( )1  จะไดวา 

             ( )( )210 10 2 10 10r r− + −  =  2.5 

            ( )210 10 20 20r r− + −  =  2.5 

              210 20 10r r− +  =  2.5 

           2 1510 20
2

r r− +  =   0 

            24 8 3r r− +  =   0 



      
   
   

   

 คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 5     271 

 

 

สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

      ( )( )2 3 2 1r r− −  =   0 

       จะไดวา   3
2

r =   และ 1
2

r =  

       ถา  3
2

r =  จะได  5d =    

       พจนท่ัวไปของลําดับเลขคณิต คือ ( )( )10 1 5n+ −  หรือ 5 5n +  

       พจนท่ัวไปของลําดับเรขาคณิต คือ  
1310

2

n−
 
 
 

 

       ถา  1
2

r =  จะได  5d = −    

       พจนท่ัวไปของลําดับเลขคณิต คือ ( )( )10 1 5n+ − −  หรือ 5 15n− +  

       พจนท่ัวไปของลําดับเรขาคณิต คือ  
1110

2

n−
 
 
 

 

21.   1)   พิจารณาบริษัท A 
       เนื่องจากบริษัท A ใหเงินเดือนเริ่มตน 20,000 บาท และแตละปจะข้ึนเงินเดือน 
      ให 1,500 บาท จะไดลําดับของเงินเดือน คือ 20000, 21500, 23000,   ซ่ึงเปนลําดับ 
  เลขคณิต ท่ีมี 1 20,000a =  และ 1,500d =   

        จาก  ( )1 1na a n d= + −  จะได  
           na  =  ( )( )20,000 1 1,500n+ −  
   =  1,500 18,500n +  
      พิจารณาบริษัท B 
       เนื่องจากบริษัท B ใหเงินเดือนเริ่มตน 20,000 บาท และแตละปจะข้ึนเงินเดือน 
       ให 5% จะไดลําดับของเงินเดือน คือ 20000, 21000, 22050,   ซ่ึงเปนลําดับ 
  เรขาคณิตท่ีมี 1 20,000a =  และ 1.05r =   

        จาก  1
1

n
na a r −=   

  จะได na  = ( ) 120,000 1.05 n−  

        ดังนั้น ลําดับแทนเงินเดือนตําแหนงเจาหนาท่ีฝายทรัพยากรบุคคลของบริษัท A  

  และบริษัท B คือ 1,500 18,500n +  และ ( ) 120,000 1.05 n−  ตามลําดับ  

 2)   เงินเดือนในปท่ี 10 คือพจนท่ี 10 ของลําดับ  
      ในบริษัท A จะได        10a  =  ( )1,500 10 18,500+  
      =  33,500  
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       ในบริษัท B  จะได       10a  =  ( )10 120,000 1.05 −  

      =  ( )920,000 1.05  
      ≈   31,026 
       ดังนั้น ผลตางของเงินเดือนในปท่ี 10 ของเจาหนาท่ีฝายทรัพยากรบุคคลของท้ัง 
      สองบริษัท ประมาณ 33,500 31,026 2,474− =  บาท 
22.   จากอนุกรมเลขคณิต 19 23 27 999+ + + +  
        จะได  1 19, 4a d= =  และ 999na =  

        จาก  ( )1 1na a n d= + −   

       จะได    999 =  ( )( )19 1 4n+ −  
       999 =   19 4 4n+ −  
          n =   246 

      จาก        nS  =  ( )12 n
n a a+  

     นั่นคือ  246S  =  ( )246 19 999
2

+  

   =   125,214 
      ดังนั้น  19 23 27 999+ + + +  = 125,214  
23. 1)   จากลําดับเลขคณิต 2, 6, 10, 14,   
       จะได  1 2a =  และ 4d =  

       จาก   ( )( )12 1
2n
nS a n d= + −  

       จะได        40S  =   ( ) ( )( )( )40 2 2 40 1 4
2

+ −  

    =   3,200 
       ดังนั้น ผลบวก 40 พจนแรกของลําดับเลขคณิตนี้ คือ 3,200 
 2)   จากลําดับเลขคณิต 20, 17, 14, 11,   

       จะได  1 20a =  และ 3d = −  

       จาก   ( )( )12 1
2n
nS a n d= + −  

       จะได        70S  =   ( ) ( )( )( )70 2 20 70 1 3
2

+ − −  

    =   5,845−  
       ดังนั้น ผลบวก 70 พจนแรกของลําดับเลขคณิตนี้ คือ 5,845−  
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 3)   จากลําดับเลขคณิต 1 1 5, , 1, , 
3 3 3

−   

       จะได  1
1
3

a = −  และ 2
3

d =  

       จาก   ( )( )12 1
2n
nS a n d= + −  

       จะได       100S  =   ( )100 1 22 100 1
2 3 3

    − + −    
    

 

    =   9,800
3

 

       ดังนั้น ผลบวก 100 พจนแรกของลําดับเลขคณิตนี้ คือ 9,800
3

 

24.   ลําดับของจํานวนท่ีหารดวย 7 ลงตัว ตั้งแต 9 ถึง 357 คือ 14, 21, 28, , 357  ซ่ึงเปนลําดับ 

 เลขคณิต ท่ีมี 1 14, 7a d= =  และ 357na =  

        จาก  ( )1 1na a n d= + −  

       จะได    357 =  ( )( )14 1 7n+ −  
       357 =  14 7 7n+ −  
          n =   50 

        จาก   ( )12n n
nS a a= +  

        จะได      50S  =  ( )50 14 357
2

+  

   =   9,275 
        ดังนั้น ผลบวกของจํานวนท่ี 7 หารลงตัว ตั้งแต 9 ถึง 357 คือ 9,275 

25.   จาก  4 11a =  และ 9 4a = −  

        จะได     11  =   ( )1 4 1a d+ −       -------- ( )1  
       4−  =   ( )1 9 1a d+ −       -------- ( )2  

        จาก ( )1  และ ( )2  จะได   3d = −  และ 1 20a =  

        จาก  12 13 25 25 11a a a S S+ + + = −  

       และ  ( )( )12 1
2n
nS a n d= + −  

       จะได     25S  =   ( ) ( )( )( )25 2 20 25 1 3
2

+ − −  

   =   400−  
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        และ     11S  =   ( ) ( )( )( )11 2 20 11 1 3
2

+ − −  

   =   55  
       นั่นคือ  25 11 400 55 455S S− = − − = −  

       ดังนั้น ผลบวกของพจนท่ี 12 ถึงพจนท่ี 25 คือ 455−  

26.  จาก  4 20a =  และ 9 10a =  

       จะได     20  =   ( )1 4 1a d+ −       -------- ( )1  
         10  =   ( )1 9 1a d+ −       -------- ( )2  

        จาก ( )1  และ ( )2  จะได   2d = −  และ 1 26a =  

        จาก  7 8 17 17 6a a a S S+ + + = −  

        จาก  ( )( )12 1
2n
nS a n d= + −  

       จะได     17S  =   ( ) ( )( )( )17 2 26 17 1 2
2

+ − −  

   =   170  

        และ       6S  =   ( ) ( )( )( )6 2 26 6 1 2
2

+ − −  

   =   126  
       นั่นคือ  17 6 170 126 44S S− = − =  

        ดังนั้น ผลบวกของพจนท่ี 7 ถึงพจนท่ี 17 คือ 44  
27.   ลําดับของเงินเดือนของยงยุทธในแตละป คือ ลําดับเลขคณิต 17500, 18700, 19900,    

 ท่ีมี 1 17500, 1200a d= =  

       ดังนั้น เงินเดือนของยงยุทธใน พ.ศ. 2590 คือ 31a  

       จาก  ( )1 1na a n d= + −   

      จะได     31a  =  ( )( )17,500 31 1 1,200+ −  
   =   53,500 
        และเงินรวมท้ังหมดท่ีเขาไดรับ คือ ( )3112 S  

        จาก  ( )12n n
nS a a= +  

       จะได       ( )3112 S  =   ( )3112 17,500 53,500
2

 + 
 

 

    =   13,206,000 
        ดังนั้น เงินเดือนของยงยุทธใน พ.ศ. 2590 คือ 53,500 บาท และเงินรวมท้ังหมดท่ีเขา 
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        ไดรับคือ 13,206,000 บาท 
28.   1)   ลําดับของจํานวนเกาอ้ีแตละแถวในโรงละคร คือ ลําดับเลขคณิต 12, 14, 16,    

  ท่ีมี 1 12, 2a d= =  

       ดังนั้น จํานวนเกาอ้ีท้ังหมดใน 20 แถว ของโรงละคร คือ 20S  

       จาก          nS  =  ( )( )12 1
2
n a n d+ −  

       จะได   20S  =   ( ) ( )( )( )20 2 12 20 1 2
2

+ −  

    =    620   
          ดังนั้น ถาตองการจัดเกาอ้ีไวท้ังหมด 20 แถว จะมีเกาอ้ีท้ังหมด 620 ตัว 
 2)   จากขอ 1) ถาจัดเกาอ้ี 20 แถว จะมีเกาอ้ีท้ังหมด 620 ตัว แตตองการจัดเกาอ้ีเพียง  
  600 ตัว ดังนั้น จะพิจารณาวา ถามีเกาอ้ี 19 แถว จะมีเกาอ้ีท้ังหมด 19S  ตัว 

      จาก          nS  =  ( )( )12 1
2
n a n d+ −  

       จะได   19S  =   ( ) ( )( )( )19 2 12 19 1 2
2

+ −  

    =    570 
       นั่นคือ ตองเพ่ิมเกาอ้ีในแถวสุดถายอีก 30 ตัว จึงจะมีเกาอ้ีครบ 600 ตัว 
      ดังนั้น จะตองจัดเกาอ้ีท้ังหมด 20 แถว และในแถวสุดทายมีเกาอ้ี 30 ตัว  
29.   1)   ระยะหางในการนําลูกปงปองจากจุดวางตะกราไปใสในชามใบท่ี 1 เทากับ 5  เมตร 
 2)   ระยะหางในการนําลูกปงปองจากจุดวางตะกราไปใสในชามใบท่ี 2 เทากับ 5 3 8+ =  เมตร 
 3)   ระยะหางในการนําลูกปงปองจากจุดวางตะกราไปใสในชามใบท่ี 3 เทากับ 
           5 3 3 11+ + =  เมตร 
 4)   เนื่องจากระยะหางในการนําลูกปงปองจากจุดวางตะกราไปใสในชามใบท่ี 1, 2, 3, …  
   เปนลําดับเลขคณิตท่ีมี 1 5a =  และ 3d =  

      จาก  ( )1 1na a n d= + −  

          จะได         na  =  ( )( )5 1 3n+ −  
    na  =  5 3 3n+ −  
     =  3 2n +  
       ดังนั้น ระยะหางในการนําลูกปงปองจากจุดวางตะกราไปใสในชามใบท่ี n  เทากับ  
      3 2n +  เมตร 
 5)   ใหการแขงขันนี้มีชาม n ใบ 
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      จากขอ 4)  จะไดวา        23 =  3 2n +  
          n =   7 
        ดังนั้น จํานวนชามท้ังหมด เทากับ 7 ใบ 
 6)   6.1)    ถาผูเขาแขงขันไมทําลูกปงปองตกเลย  
   จะไดระยะทางจากจุดเริ่มตนจนสิ้นสุดการแขงขัน คือ 72S  

        จาก      nS  =  ( )( )12 1
2
n a n d+ −  

         จะได     7S  =   ( ) ( )( )( )7 2 5 7 1 3
2

+ −  

     =    98 
             ดังนั้น ถาผูเขาแขงขันไมทําลูกปงปองตกเลย จะได ระยะทางจาก 

   จุดเริ่มตนจนสิ้นสุดการแขงขัน คือ ( )2 98 196=   เมตร 

  6.2)    ถาผูเขาแขงขันทําลูกปงปองตกระหวางท่ีนําลูกปงปองไปใสในชามใบท่ี 4 โดย 
   ทําตกหางจากตะกรา 3 เมตร จะไดวา ระยะทางท่ีเพ่ิมข้ึนเปน 3 3 6+ =  เมตร 
   ดังนั้น ถาผูเขาแขงขันทําลูกปงปองตกระหวางท่ีนําลูกปงปองไปใสใน 
   ชามใบท่ี 4 โดยทําตกหางจากตะกรา 3 เมตร จะไดระยะทางท้ังหมด คือ 
   196 6 202+ =  เมตร 
30.   ปริมาตรของอิฐชั้นลางสุดท่ีมีความสูงเทากับบันไดข้ันท่ี 1 คือ  
        ( )1 0.25 0.35 15 1.3125× × × =  ลูกบาศกเมตร 

       ปริมาตรของอิฐชั้นท่ีสองท่ีมีความสูงเทากับบันไดข้ันท่ี 2 คือ   
       ( )1 0.25 0.35 14 1.225× × × =  ลูกบาศกเมตร 

        ปริมาตรของอิฐชั้นท่ีสามท่ีมีความสูงเทากับบันไดข้ันท่ี 3 คือ  
        ( )1 0.25 0.35 13 1.1375× × × =  ลูกบาศกเมตร 

        จะเห็นวา ลําดับของปริมาตรอิฐท่ีใชสรางบันไดนี้ คือ ลําดับเลขคณิต  
      1.3125, 1.225, 1.1375, , 0.0875  ท่ีมี 1 1.3125, 0.0875a d= = −  และ 15n =  

        นั่นคือ ปริมาตรของอิฐท่ีใชสรางบันไดนี้ คือ 15S  

        จาก  ( )( )12 1
2n
nS a n d= + −  

        จะได   15S  =   ( ) ( )( )( )15 2 1.3125 15 1 0.0875
2

+ − −  

   =    10.5 
        ดังนั้น ปริมาตรของอิฐท่ีใชสรางบันไดแหงนี้ คือ 10.5 ลูกบาศกเมตร 
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31.   จากอนุกรมเรขาคณิต 6 18 54 1,458+ + + +   

        จะได  1 6, 3a r= =  และ 1,458na =  

        จาก  1
1

n
na a r −=  

        จะได          1,458 =   ( ) 16 3 n−  

   243 =   ( ) 13 n−  

      53  =   ( ) 13 n−  

        นั่นคือ          1n −  =    5 
        จะได     n =    6 

        แทน n ดวย 6 ใน  
( )1 1

1

n

n

a r
S

r

−
=

−
 

        จะได   6S  =   
( )66 1 3

1 3

−

−
 

    =   
( )66 3 1

3 1

−

−
 

    =    2,184 
        ดังนั้น  6 18 54 1,458 2,184+ + + + =  
32.   1)   จากลําดับเรขาคณิต 1, 4, 16, 64,   

       จะได  1 1a =  และ 4r =  

       แทน n ดวย 30 ใน 
( )1 1

1

n

n

a r
S

r

−
=

−
 

      จะได   30S  =   
( )301 1 4

1 4

−

−
 

     =  
( )301 4 1

4 1

−

−
 

     =   ( )301 4 1
3

−  

 2)   จากลําดับเรขาคณิต 3 3 3 3, , , , 
32 16 8 4

− −   

       จะได  1
3

32
a = −  และ 2r = −  
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       แทน n ดวย 43  ใน 
( )1 1

1

n

n

a r
S

r

−
=

−
 

      จะได  43S  =   
( )( )

( )

433 1 2
32

1 2

− − −

− −
 

     =   ( )432 1
32

− −
 

 3)   จากลําดับเรขาคณิต 27 9 3 1, , , , 
32 16 8 4

  

       จะได  1
27
32

a =  และ 2
3

r =  

       แทน n ดวย 28 ใน 
( )1 1

1

n

n

a r
S

r

−
=

−
 

      จะได  28S  =   

2827 21
32 3

21
3

  −     

−
 

     =   
2881 21

32 3

  −     
 

33.   จาก                4−  =  5 1
1a r −     --------- ( )1  

        และ                 1
2

 =  8 1
1a r −     --------- ( )2  

        จาก ( )1  และ ( )2  จะได  1
2

r = −  และ 1 64a = −  

        เนื่องจาก  2 3 4 9a a a a+ + + +  =  9 1S S−   =  9 1S a−  

        จาก         9S  =   

9164 1
2

11
2

  − − −     
 − − 
 

 

   =    171
4

−  

        จะได   9 1S a−   = ( )171 64
4

− − −   =  85
4
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        ดังนั้น ผลบวกของพจนท่ี 2 ถึงพจนท่ี 9 คือ 85
4

 

34.   จาก         6  =  3 1
1a r −       --------- ( )1  

        และ      24  =  7 1
1a r −       --------- ( )2  

        จาก ( )1  และ ( )2  จะได  2r =   หรือ 2r = −  และ 1 3a =  

    1)   เนื่องจาก  7 8 17 17 6a a a S S+ + + = −  

                ถา  2r =   จะได       17S  =  
( ) ( )17 17

3 1 2 3 2 1

1 2 2 1

   − −   
   =

− −
   

  และ      6S  =  
( ) ( )6 6

3 1 2 3 2 1

1 2 2 1

   − −   
   =

− −
  

       จะได       17 6S S−   =  
( ) ( )17 6

3 2 1 3 2 1

2 1 2 1

   − −   
   −

− −
 

      =   
( ) ( )

17
3 2 1 8 1

2 1

 − − − 
 

−
 

      =   
( )17

3 2 8

2 1

 − 
 

−
 

                ถา  2r = −   จะได    17S  =  
( )
( )

17
3 1 2

1 2

 − − 
 
− −

 = 
( )17

3 1 2

1 2

 + 
 

+
   

  และ     6S  =  
( )
( )

( )6 6
3 1 2 3 1 2

1 21 2

   − − −   
   =

+− −
 

       จะได       17 6S S−   =  
( ) ( )17 6

3 1 2 3 1 2

1 2 1 2

   + −   
   −

+ +
 

    17 6S S−  =   
( ) ( )

17
3 1 2 1 8

1 2

 + − − 
 

+
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      =   
( )17

3 2 8

1 2

 + 
 

+
 

               ดังนั้น ถา 2r =  แลว ผลบวกของพจนท่ี 7 ถึงพจนท่ี 17 คือ 
( )17

3 2 8

2 1

 − 
 

−
 

  ถา 2r = −  แลว ผลบวกของพจนท่ี 7 ถึงพจนท่ี 17 คือ 
( )17

3 2 8

1 2

 + 
 

+
 

 2)   จาก       3 4 26a a a   =  ( )( ) ( )2 3 25
1 1 1a r a r a r  

     =   ( )24 2 3 25
1a r + + +  

     =   
( )24 2 2524 2

1a r
+ 

  
 

 

     =   ( )24 324
1a r  

       ถา  2r =  จะได   

   ( )24 324
1a r  =   ( )324243 2  

     =  162 242 3  
        ถา  2r = −  จะได  

             ( )24 324
1a r  =   ( )324243 2−  

     =   ( ) ( )324324243 1 2−  

     =   162 242 3  
       ดังนั้น ผลคูณของพจนท่ี 3 ถึง พจนท่ี 26 คือ 162 242 3  
35.   วิธีท่ี 1    

  วันแรก วิทยาจะเหลือเงิน  ( )1 26,561 6,561 6,561
3 3

 − =  
 

 บาท 

  วันท่ีสอง วิทยาจะเหลือเงิน 
22 1 2 26,561 6,561 6,561

3 3 3 3
      − =      

      
 บาท 

  วันท่ีสาม วิทยาจะเหลือเงิน 
2 2 32 1 2 26,561 6,561 6,561

3 3 3 3

      − =             
 บาท 

  จะเห็นวา ลําดับของจํานวนเงินท่ีเหลือในแตละวัน คือ ลําดับเรขาคณิต  
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2 3

8
2 2 26561 , 6561 , 6561 , , 
3 3 3

a     
     
     

  ท่ีมี 1
26,561
3

a  =  
 

 และ 2
3

r =   

  นั่นคือ จํานวนเงินท่ีเหลือในวันท่ี 8 คือ 8a   

   จาก         na  =  1
1

na r −  

  จะได       8a  =  
8 12 26,561

3 3

−
  
  
  

=  256  

  ดังนั้น เม่ือครบ 8 วัน วิทยาจะเหลือเงิน 256 บาท 
 วิธีท่ี 2 
  ลําดับของจํานวนเงินท่ีวิทยาใชไปในแตละวัน คือ ลําดับเรขาคณิต  

  ( ) ( ) ( )
21 1 2 1 26,561 , 6,561 , 6,561 , 

3 3 3 3 3

                 
  ท่ีมี ( )1

1 6,561
3

a =  และ 2
3

r =  

  นั่นคือ ผลรวมของจํานวนเงินท่ีวิทยาใชไปเม่ือครบ 8 วัน คือ 8S  

  จาก   
( )1 1

1

n

n

a r
S

r

−
=

−
 

  จะได        8S  =   
( )

81 26,561 1
3 3

21
3

  −     

−
  =   6,305 

  นั่นคือ วิทยาใชเงินไป 6,305 บาท 
     ดังนั้น เม่ือครบ 8 วัน วิทยาจะมีเงินเหลือ 6,561 6,305 256− =  บาท 

36.   เงินเดือนของวิบูลยในแตละป คือ ( )( ) ( )( )2
621000, 21000 1.09 , 21000 1.09 , , a  

 เปนลําดับเรขาคณิตท่ีมี 1 21000a =  และ 1.09r =  

        นั่นคือ เงินเดือนของวิบูลย เม่ือข้ึนปท่ี 6 คือ 6a  

      จาก  1
1

n
na a r −=  

        จะได      6a  = ( )6 121,000 1.09 −  ≈ 32,311.10  

        และ เงินรวมท่ีวิบูลยไดรับ เม่ือทํางานครบ 15 ป คือ 1512 S×  

        จาก  
( )1 1

1

n

n

a r
S

r

−
=

−
 

       จะได      15S  =  
( )( )1521,000 1 1.09

1 1.09

−

−
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   =  
( )( )1521,000 1.09 1

1.09 1

−

−
 

   ≈  616,579.24 
      นั่นคือ เม่ือทํางานครบ 15 ป วิบูลยไดรับเงินรวม 616,579.24 7,398,2 881 950.=×  บาท 
      ดังนั้น เม่ือข้ึนปท่ี 6 วิบูลยไดรับเงินเดือน 32,311.10  บาท  และเม่ือทํางานครบ 15 ป  
      เงินรวมท่ีวิบูลยไดรับประมาณ 7,398,950.88  บาท 

37.   1)   ลําดับของจํานวนคูในการแขงขันแตละรอบ คือ ลําดับเรขาคณิต 16, 8, 4, , na   

       ท่ีมี  1 16a =  และ 1
2

r =  

       จะได  
11 116 32

2 2

n n

na
−

   = =   
   

 

       ดังนั้น ในรอบท่ี n มีผูเขาแขงขัน  132
2

n
 
 
 

 คู  

 2)   เนื่องจากรอบสุดทายท่ีจะไดผูชนะ จะมีการแขงขันเพียง 1 คู  
        นั่นคือ หา n ท่ีทําให  1na =  

              จะไดวา      1 =  
132
2

n
 
 
 

 

     1
32

 =  
1
2

n
 
 
 

 

   
51

2
 
 
 

 =  
1
2

n
 
 
 

 

       นั่นคือ       n =   5 
        ดังนั้น รายการลูกทุงเสียงทองมีการแขงขันท้ังหมด 5 รอบ 

 3)   จํานวนคูในการแขงขันท้ังหมด คือ 5S  

       จาก  
( )1 1

1

n

n

a r
S

r

−
=

−
 

      จะได         5S  =  

5116 1
2

11
2

  −     

−
  =   31 

       ดังนั้น รายการลูกทุงเสียงทองมีการแขงขันท้ังหมด 31 คู 
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38. 1)   เนื่องจากอัตราการลดลงของจํานวนแมลงสาบเปน 17% ตอวัน 

      ดังนั้น จํานวนแมลงสาบท่ีถูกกําจัดในวันท่ีเริ่มโครงการ เทากับ ( )17 6,000 1,020
100

=  ตัว  

 2)   จํานวนแมลงสาบท่ีเหลืออยูหลังจากดําเนินโครงการไปแลว 1 วัน เทากับ 

      ( )17 836,000 6,000 6,000 4,980
100 100

 − = = 
 

 ตัว  

 3)   ลําดับของจํานวนแมลงสาบท่ีถูกกําจัดในแตละวัน คือ ลําดับเรขาคณิต  

      
217 17 83 17 836000 , 6000 , 6000 , 

100 100 100 100 100
       
       
       

  ท่ีมี 1
176000
100

a  =  
 

  

  และ 83
100

r =  

       นั่นคือ จํานวนแมลงสาบท้ังหมดท่ีถูกกําจัดหลังจากดําเนินโครงการไปแลว 7 วัน คือ 7S  

          จาก  
( )1 1

1

n

n

a r
S

r

−
=

−
 

       จะได        7S  =  

717 836,000 1
100 100

831
100

    −         

−
 ≈   4,372 ตัว 

      ดังนั้น จํานวนแมลงสาบท้ังหมดท่ีถูกกําจัดหลังจากดําเนินโครงการไปแลว 7 วัน  
      ประมาณ 4,372 ตัว 
 4)   วิธีท่ี 1 จากขอ 3) จํานวนแมลงสาบท่ีเหลืออยูหลังจากดําเนินโครงการไปแลว  
    7 วัน ประมาณ 6,000 4,372 1,628− =  ตัว  
       วิธีท่ี 2 ลําดับของจํานวนแมลงสาบท่ีเหลืออยู คือ ลําดับเรขาคณิต 

    
2 383 83 836000 , 6000 , 6000 , 

100 100 100
     
     
     

  ท่ีมี  1
836000

100
a  =  

 
  

    และ 83
100

r =  

    นั่นคือ จํานวนแมลงสาบท่ีเหลืออยูหลังจากดําเนินโครงการไปแลว 7 วัน คือ 7a  

    จาก  1
1

n
na a r −=  

    จะได     7a  =  
7 183 836,000

100 100

−
  
  
  

 

     ≈  1,628  
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    ดังนั้น จํานวนแมลงสาบท่ีเหลืออยูหลังจากดําเนินโครงการไปแลว 7 วัน  
    ประมาณ 1,628  ตัว  
39.   1)   พิจารณาจํานวนวันในการปฏิบัติภารกิจ 25 วัน 
      แบบท่ี 1  จะเสียคาตอบแทน 25 50,000 1,250,000× =  บาท 
       แบบท่ี 2   
   ลําดับของจํานวนเงินท่ีตองจายในแตละวันหนวยเปนสตางค คือ ลําดับเรขาคณิต  
   5, 10, 20,   ท่ีมี 1 5a =  และ 2r =  

         นั่นคือ จํานวนเงินท่ีตองจายในการปฏิบัตภารกิจ 25 วัน คือ 25S  

         จาก  
( )1 1

1

n

n

a r
S

r

−
=

−
 

        จะได        25S  =  
( )255 1 2

1 2

−

−
 

       =  
( )255 2 1

2 1

−

−
 

       =   167,772,155  
         นั่นคือ  ตองเสียเงิน 167,772,155 สตางค หรือ 1,677,721.55 บาท 
         จะเห็นวา ถาจํานวนวันมากกวา 25 วัน คาใชจายแบบท่ี 2 จะมากกวาแบบท่ี 1 เสมอ  
        ดังนั้น เศรษฐีควรเลือกจายคาตอบแทนแบบท่ี 1 จึงจะประหยัดเงินท่ีสุด 

 2)   ถาใชเวลาปฏิบัติภารกิจ 30 วนั 
      แบบท่ี 1  จะเสียคาตอบแทน 30 50,000 1,500,000× =  บาท 

  แบบท่ี 2   จะเสียคาตอบแทน  30S  =  
( )305 1 2

1 2

−

−
 = 

( )305 2 1

2 1

−

−
 หรือเทากับ 

         5,368,709,115 สตางค หรือ 53,687,091.15 บาท 
      ดังนั้น ถาเลือกจายคาตอบแทนแบบท่ี 1 จะประหยัดเงินกวาการจายคาตอบแทน 
  แบบท่ี 2 เปนจํานวนเงิน 52,187,091.15 บาท 
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 3)   พิจารณาจํานวนวันในการปฏิบัติภารกิจ 24 วัน 
 แบบท่ี 1 จะเสียคาตอบแทน 24 50,000 1,200,000× =  บาท 

  แบบท่ี 2 จะเสียคาตอบแทน  24S  =  
( )245 1 2

1 2

−

−
 = 

( )245 2 1

2 1

−

−
 หรือเทากับ 

     83,886,075 สตางค หรือ 838,860.75 บาท 
       ดังนั้น ถาใชเวลาปฏิบัติภารกิจไมถึง 25 วัน การจายคาตอบแทนแบบท่ี 1 จะไมประหยัด 
  กวาแบบท่ี 2  
40. 1)   2 8 32 8,192+ + + +  เปนอนุกรมเรขาคณิต ท่ีมี 1 2, 4a r= =  และ 8,192na =  

       จาก           na  =   1
1

na r −  

       จะได     8,192 =   ( ) 12 4 n−  

               4,096 =   14n−  
             64  =   14n−  
       นั่นคือ    1n −  =   6 
                 n =   7 

       แทน n ดวย 7 ใน  
( )1 1

1

n

n

a r
S

r

−
=

−
 

       จะได         7S  =  
( )72 1 4

1 4

−

−
 

     =  
( )72 4 1

4 1

−

−
 

     =   10,922 
       ดังนั้น ผลบวกของอนุกรมนี้ คือ 10,922 

 2)   7 14 21 98+ + + +  เปนอนุกรมเลขคณิต ท่ีมี 1 7, 7a d= =  และ 98na =  

       จาก         na  =   ( )1 1a n d+ −  

       จะได  98 =   ( )( )7 1 7n+ −  
            98 =   7 7 7n+ −  
              n =   14 

       แทน n ดวย 14  ใน  ( )12n n
nS a a= +  

       จะได         14S  =  ( )14 7 98
2

+   =   735 

       ดังนั้น ผลบวกของอนุกรมนี้ คือ 735 
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 3)   1 31 30
2 2
+ + + +  เปนอนุกรมเลขคณิต ท่ีมี 1

1 1, 
2 2

a d= =  และ 30na =  

       จาก         na  =   ( )1 1a n d+ −  

       จะได   30 =   ( )1 11
2 2

n  + −  
 

 

           30 =   1 1 1
2 2 2

n+ −  

              n =   60 

       แทน n ดวย 60  ใน  ( )12n n
nS a a= +  

       จะได         60S  =  60 1 30
2 2
 + 
 

 

     =   915 
       ดังนั้น ผลบวกของอนุกรมนี้ คือ 915 

 4)   116 8 4
32

+ + + +  เปนอนุกรมเรขาคณิต ท่ีมี 1
116, 
2

a r= =  และ 1
32na =  

       จาก           na  =   1
1

na r −  

       จะได   1
32

 =   
1116

2

n−
 
 
 

 

     1
512

 =   
11

2

n−
 
 
 

 

            
91

2
 
 
 

 =   
11

2

n−
 
 
 

 

       นั่นคือ    1n −  =   9 
                 n =   10 

       แทน n ดวย 10  ใน  
( )1 1

1

n

n

a r
S

r

−
=

−
 

       จะได         10S  =  

10116 1
2
11
2

  −     

−
 

     =   1,023
32
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       ดังนั้น ผลบวกของอนุกรมนี้ คือ 1,023
32

 

 5)   ( ) ( ) ( )1 3 9 729− + + − + + −  เปนอนุกรมเรขาคณิต ท่ีมี 1 1, 3a r= − = −  และ 729na = −  

       จาก           na  =   1
1

na r −  

       จะได    729−  =   ( )( ) 11 3 n−− −  

     729  =   ( ) 13 n−−  

                ( )63−  =   ( ) 13 n−−  

       นั่นคือ    1n −  =   6 
                 n =   7  

       แทน n ดวย 7  ใน  
( )1 1

1

n

n

a r
S

r

−
=

−
 

       จะได         7S  =  
( ) ( )( )

( )

71 1 3

1 3

− − −

− −
   =   547−  

       ดังนั้น ผลบวกของอนุกรมนี้ คือ 547−  

 6)   10 6 2 90− − − + +  เปนอนุกรมเลขคณิต ท่ีมี 1 10, 4a d= − =  และ 90na =  

       จาก          na  =   ( )1 1a n d+ −  

       จะได   90 =   ( )( )10 1 4n− + −  
          90 =   10 4 4n− + −  
            n =   26 

       แทน n ดวย 26  ใน  ( )12n n
nS a a= +  

       จะได         26S  =  ( )26 10 90
2

− +   =   1,040 

       ดังนั้น ผลบวกของอนุกรมนี้ คือ 1,040 

41.   ในท่ีนี้  5000, 4, 3P k n= = =  และ 1.5 0.015
100

r = =  

        จะไดจํานวนเงินรวม คือ 
120.0155,000 1

4
 + 
 

 หรือประมาณ 5,229.70  บาท 

       ดังนั้น เม่ือฝากเงินครบ 3 ป จะมีเงินในบัญชี 5,229.70 บาท 
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42.   ในท่ีนี้  18600, 2, 15P k n= = =  และ 4 0.04
100

r = =  

        จะไดจํานวนเงินรวม คือ 
300.0418,600 1

2
 + 
 

 หรือประมาณ 33,691.33 บาท 

       ดังนั้น เม่ือฝากเงินครบ 15 ป จะมีเงินในบัญชีประมาณ 33,691.33 บาท 
43.   พิจารณา ธนาคาร A 

        ในท่ีนี้  10000000, 12, 10P k n= = =  และ 12 0.12
100

r = =  

        จะไดจํานวนเงินรวม คือ 
1200.1210,000,000 1

12
 + 
 

 หรือประมาณ 33,003,868.95 บาท 

        พิจารณา ธนาคาร B 

        ในท่ีนี้  10000000, 1, 10P k n= = =  และ 12.5 0.125
100

r = =  

        จะไดจํานวนเงินรวม คือ ( )1010,000,000 1 0.125+  หรือประมาณ 32,473,210.25 บาท 

        ดังนั้น แมของสุทัศนควรเลือกฝากเงินกับธนาคาร A จึงจะไดเงินรวมมากท่ีสุด  
 และเม่ือสิ้นปท่ี  10 จะไดเงินรวมประมาณ 33,003,868.95 บาท 
44.   ในท่ีนี้ 100000, 2P k= =  และ 10n =  จะได 

      148,595 =  
20

100,000 1
2
r + 

 
 

      1.48595 =   
20

1
2
r + 

 
 

        นั่นคือ        1
2
r

+  =   20 1.48595  

      r  =   ( )202 1.48595 1−  

      r  ≈   0.04 
        ดังนั้น ธนาคารแหงนี้กําหนดอัตราดอกเบี้ยประมาณ 4% ตอป 
45.   ตนตระการจะตองชําระดอกเบี้ยใหวิทวัสเปนเงิน 5,000 52 2 520,000× × =  บาท 
 นั่นคือ เม่ือครบ 2 ป ตนตระการจะตองจายเงินใหวิทวัสท้ังหมด 720,000  บาท 
 ในท่ีนี้ 200000, 52P k= =  และ 2n =  จะได 

      720,000 =  
104

200,000 1
52
r + 

 
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             3.6 =   
104

1
52
r + 

 
 

        นั่นคือ           1
52
r

+  =   104 3.6  

       r  =   ( )10452 36 1−  

       r  ≈   1.82 
 ดังนั้น ดอกเบี้ยท่ีวิทวัสเรียกเก็บสามารถคิดเปนอัตราดอกเบี้ยรอยละ 182 ซ่ึงอัตราดอกเบี้ย 
 ดังกลาวไมเปนไปตามท่ีกฎหมายกําหนด  

46.   ในท่ีนี้  250000, 1, 10S k n= = =  และ 5 0.05
100

r = =  

        จะได มูลคาปจจุบันของเงินรวม 250,000 บาท คือ 

         P =   ( ) 10250,000 1 0.05 −+ ≈   153,478.31  บาท 

       ดังนั้น วิชัยตองฝากเงินตนไวอยางนอย 153,479  บาท 

47.   ในท่ีนี้  122079.42, 4, 10S k n= = =  และ 2 0.02
100

r = =  

        จะได มูลคาปจจุบันของเงินรวม 122,079.42 บาท คือ 

         P =   
400.02122,079.42 1

4

−
 + 
 

≈   100,000  บาท 

      ดังนั้น ธีระตองฝากเงินไวประมาณ 100,000  บาท 
48.   ฝากเงินตอนตนงวดทุกเดือนเปนเงิน 1,000 บาท 

      ในท่ีนี้  2.41000, 0.2
12

R i= = =  และ  0.2 0.002
100

r = =  

        ดังนั้น เงินรวมหลังจากการฝากครั้งท่ี n คือ ( ) ( ) ( )21,000 1.002 1,000 1.002 1,000 1.002 n+ + +  

        ซ่ึงเปนอนุกรมเรขาคณิตท่ีมี n พจน พจนแรกคือ ( )1,000 1.002  และอัตราสวนรวม คือ 1.002   

        จะไดเงินรวม คือ  
( ) ( )( )1,000 1.002 1 1.002

1 1.002

n−

−
 หรือ ( )( )501,000 1.002 1n −  บาท 

       ดังนั้น เงินรวมหลังจากฝากครั้งท่ี n คือ ( )( )501,000 1.002 1n −  บาท 

49.   หมากฝากเงินตอนสิ้นงวดทุกเดือนท้ังหมด 24 ครั้ง 

       ในท่ีนี้  32000,  0.25,  24
12

R i n= = = =  และ  0.25 0.0025
100

r = =  
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      ดังนั้น เม่ือฝากครบ 24 ครั้ง เงินรวมของหมาก คือ 

 ( ) ( ) ( )2 232,000 2,000 1.0025 2,000 1.0025 2,000 1.0025+ + + +  ซ่ึงเปนอนุกรม 

 เรขาคณิตท่ีมี 24 พจน พจนแรกคือ 2,000  และอัตราสวนรวม คือ 1.0025 

        จะได เงินรวม คือ 
( )( )242,000 1 1.0025

1 1.0025

−

−
 หรือประมาณ 49,405.64 บาท 

      ดังนั้น เม่ือฝากครบ 24 ครั้ง หมากจะมีเงินรวมประมาณ 49,405.64 บาท 
50.   มะปรางฝากเงินตอนสิ้นงวดทุกเดือนเปนเวลา 2 ป  
       เนื่องจากมะปรางมีรายรับเดือนละ 20,000 บาท และจะออมเงินเดือนละ 10%  ของรายรับ 

       จะไดวา มะปรางออมเงินเดือนละ ( )10 20,000 2,000
100

=  บาท 

      ในท่ีนี้  122000,  1, 24
12

R i n= = = =  และ 1 0.01
100

r = =  

 
       ดังนั้น เม่ือเวลาผานไป 2 ป เงินออมของมะปราง คือ 

    

  24 0   1 … 

   

  

  

  

    

  24 0   1 … 
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 ( ) ( ) ( )2 232,000 2,000 1.01 2,000 1.01 2,000 1.01+ + + +  ซ่ึงเปนอนุกรมเรขาคณิตท่ีมี  

 24 พจน พจนแรกคือ 2,000  และอัตราสวนรวม คือ 1.01 

       จะได เงินออม คือ 
( )( )242,000 1 1.01

1 1.01

−

−
 หรือประมาณ 53,946.93 บาท 

     ดังนั้น เม่ือเวลาผานไป 2 ป มะปรางจะมีเงินออมประมาณ 53,946.93 บาท 
51.  ข้ันแรก หาจํานวนเงินท่ีเหลือในบัญชีของสมซาเม่ือฝากธนาคารครบ 1 ป 
      เนื่องจากสมซาไดรับอัตราดอกเบี้ยรอยละ 1.2 ตอป  

      นั่นคือ สมซาไดรับอัตราอัตราดอกเบี้ยรอยละ 1.2 0.1
12

=  ตอเดือน 

        ถาไมมีการถอนเงินเลย เม่ือครบ 1 ป สมซาจะมีเงินในบัญชีท้ังหมด ( )12100,000 1.001  บาท 

  แตเม่ือตนเดือนท่ี 1 สมซาถอนเงินไป 5,000 บาท 

      ทําใหเม่ือครบ 1 ป เงินกอนนี้ท่ีถอนไปจะทําใหเงินในบัญชีลดลง ( )125,000 1.001 บาท 

 เม่ือตนเดือนท่ี 2 สมซาถอนเงินไป 5,000 บาท 

       ทําใหเม่ือครบ 1 ป เงินกอนนี้ท่ีถอนไปจะทําใหเงินในบัญชีลดลง ( )115,000 1.001 บาท 

  เม่ือตนเดือนท่ี 3 สมซาถอนเงินไป 5,000 บาท 

       ทําใหเม่ือครบ 1 ป เงินกอนนี้ท่ีถอนไปจะทําใหเงินในบัญชีลดลง ( )105,000 1.001 บาท 

       เปนเชนนี้ทุกเดือน จนถึงเดือนท่ี 12  
      นั่นคือ เม่ือครบ 1 ป สมซาจะมีเงินเหลือในบัญชี 
            ( ) ( ) ( ) ( )( )12 12 11100,000 1.001 5,000 1.001 5,000 1.001 5,000 1.001− + + +  

    ( )
( )( )12

12 5,000 1.001 1.001 1
100,000 1.001

1.001 1

−
= −

−
 

   101,206.62 60,391.43= −  

   40,815.19=  บาท 
 ตอไป คํานวณหาดอกเบี้ยท่ีสมซาไดรับจากธนาคารเม่ือฝากธนาคารครบ 1 ป 
     เนื่องจากสมซาถอนเงินออกจากบัญชีเดือนละ 5,000 บาท เปนจํานวน 12 เดือน 
      นั่นคือ เม่ือครบ 1 ป หากไมนําดอกเบี้ยจากธนาคารมาคํานวณ สมซาจะเหลือเงิน 
      ( )100,000 12 5,000 40,000− =  

        แตเงินท่ีเหลือในบัญชีของสมซาเม่ือครบ 1 ปมีคาเทากับ 40,815.19  บาท 
        ดังนั้น เม่ือครบ 1 ป สมซาจะไดรับดอกเบี้ยจากบัญชีเงินฝากนี้ เทากับ 

      40,815.19 40,000 815.19− =  บาท 
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52.   ให R แทนคางวดท่ียอดรักตองผอนชําระทุกสิ้นเดือน 

      ในท่ีนี้  18 1.5
12

i = =  และ 0.015r =  

 
       ยอดรักจะตองผอนชําระทุกสิ้นเดือนเปนเวลา 6 เดือน ดังนั้น จะตองหามูลคาปจจุบัน 
      ของเงินผอนแตละงวด แลวจึงนํามารวมกัน  
      เนื่องจาก มูลคาปจจุบันของเงินผอนงวดท่ี 1, 2, …, 6 คือ 

      ( ) ( ) ( )1 2 61.015 , 1.015 , , 1.015R R R− − −
   ตามลําดับ 

      นั่นคือ ผลรวมของมูลคาปจจุบันของเงินผอนท้ังหกงวด คือ  

      ( ) ( ) ( )1 2 61.015 1.015 1.015R R R− − −+ + +  ซ่ึงเปนอนุกรมเรขาคณิตท่ีมี 6 พจน  

 พจนแรก คือ ( ) 11.015R −  และอัตราสวนรวม คือ ( ) 11.015 −   

      ดังนั้น ผลรวมของมูลคาปจจุบันของเงินผอนท้ังหกงวด คือ 
( ) ( )( )

( )

1 6

1

1.015 1 1.015

1 1.015

R − −

−

−

−
  

        เนื่องจากยอดรักตองผอนตูเย็นราคา 30,000 บาท จะไดวา 

               30,000 =  
( ) ( )( )

( )

1 6

1

1.015 1 1.015

1 1.015

R − −

−

−

−
 

        R =   
( )( )

( ) ( )( )
1

1 6

30,000 1 1.015

1.015 1 1.015

−

− −

−

−
 

        R  ≈   5,265.76 

0 1 2 3 4 5 
 

6 
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        ดังนั้น ยอดรักจะตองผอนชําระเดือนละประมาณ 5,265.76 บาท 
53.   ให R แทนคางวดท่ีอนงคตองผอนชําระทุกสิ้นเดือน 

      ในท่ีนี้  6 0.5
12

i = =  และ 0.005r =  

       เนื่องจากอนงคจายเงินดาวน ( )15 600,000 90,000
100

=  บาท ทําใหเหลือเงินท่ีตอง 

      ชําระอีก 510,000 บาท โดยอนงคจะตองผอนชําระทุกสิ้นเดือนเปนเวลา 4 ป หรือ 48 เดือน  
 ดังนั้น จะตองหามูลคาปจจุบันของเงินผอนแตละงวด แลวจึงนํามารวมกัน  

 
      เนื่องจาก มูลคาปจจุบันของเงินผอนงวดท่ี 1, 2, …, 48 คือ  

( ) ( ) ( )1 2 481.005 , 1.005 , , 1.005R R R− − −
   ตามลําดับ 

      นั่นคือ ผลรวมของมูลคาปจจุบันของเงินผอนท้ัง 48 งวด คือ  

     ( ) ( ) ( )1 2 481.005 1.005 1.005R R R− − −+ + +  ซ่ึงเปนอนุกรมเรขาคณิตท่ีมี 48 พจน  

 พจนแรก คือ ( ) 11.005R −  และอัตราสวนรวม คือ  ( ) 11.005 −   

      ดังนั้น ผลรวมของมูลคาปจจุบันของเงินผอนท้ัง 48 งวด คือ 
( ) ( )( )

( )

1 48

1

1.005 1 1.005

1 1.005

R − −

−

−

−
  

        เนื่องจากอนงคเหลือเงินท่ีตองชําระอีก 510,000 บาท จะไดวา 

               510,000 =  
( ) ( )( )

( )

1 48

1

1.005 1 1.005

1 1.005

R − −

−

−

−
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        R =   
( )( )

( ) ( )( )
1

1 48

510,000 1 1.005

1.005 1 1.005

−

− −

−

−
 

        R ≈    11,977.36  
        นั่นคือ อนงคจะตองผอนชําระเดือนละประมาณ 11,977.36  บาท 
       จะไดวา อนงคจะผอนชําระท้ัง 48 งวด เปนเงิน 574,913.28 บาท 
       นั่นคือ อนงคเสียดอกเบี้ยท้ังหมด 574,913.28 510,000 64,913.28− =  บาท 
        ดังนั้น อนงคจะตองผอนชําระเดือนละประมาณ 11,977.36  บาท และเสียดอกเบี้ยท้ังหมด  
 64,913.28  บาท 
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แหล่งเรียนรู้เพิ่มเติม 
 

 forvo.com เป็นเว็บไซต์ที่รวบรวมการออกเสียงค าในภาษาต่าง ๆ ก่อตั้งขึ้นเมื่อ ค.ศ. 2008 
โดยมีจุดมุ่งหมายเพื่อพัฒนาการสื่อสารทางการพูด ผ่านการแลกเปลี่ยนการออกเสียงค าในภาษา
ต่าง ๆ ทั้งจากบุคคลที่เป็นเจ้าของภาษาและบุคคลที่ไม่ใช่เจ้าของภาษา  forvo.com ได้รับคัดเลือก
จากนิตยสาร Times ให้เป็น 50 เว็บไซต์ที่ดีที่สุดใน ค.ศ. 2013 (50 best websites of 2013) ปัจจุบัน
เว็บไซต์นี้เป็นฐานข้อมูลที่รวบรวมการออกเสียงที่ใหญ่ที่สุด มีคลิปเสียงที่แสดงการออกเสียง
ค าศัพทป์ระมาณสี่ล้านค าในภาษาต่าง ๆ มากกว่า 330 ภาษา 

 

 
 

 ครูอาจใช้เว็บไซต์ forvo.com เพื่อศึกษาเพิ่มเติมเกี่ยวกับการออกเสียงค าศัพท์คณิตศาสตร์
หรือชื่อนักคณิตศาสตร์ในภาษาอังกฤษหรือภาษาอื่น ๆ ที่ปรากฏในหนังสือเรียนรายวิชาพื้นฐาน
คณิตศาสตร์ ชั้นมัธยมศึกษาปีที่  5 ได้ เช่น finite sequence และ infinite sequence ซึ่งเป็น
ค าศัพท์คณิตศาสตร์ในภาษาอังกฤษ หรือ Carl Friedrich Gauss ซึ่งเป็นชื่อนักคณิตศาสตร์ชาว
เยอรมัน  

http://forvo.com/
http://forvo.com/
http://forvo.com/
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