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คํานํา 

 
 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี (สสวท.) มีหนาท่ีในการพัฒนา

หลักสูตร วิธีการเรียนรู การประเมินผล การจัดทําหนังสือเรียน คูมือครู แบบฝกทักษะ 

กิจกรรม และส่ือการเรียนรูเพื่อใชประกอบการเรียนรูในกลุมสาระการเรียนรูวิทยาศาสตรและ

คณิตศาสตรของการศึกษาขั้นพื้นฐาน 

 คูมือครูรายวิชาพื้นฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี ๔ น้ี จัดทําตามมาตรฐาน 

การเรียนรูและตัวชี้ วัด กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร (ฉบับปรับปรุง พ.ศ . ๒๕๖๐)  

ตามหลักสูตรแกนกลางการศึกษาขั้นพื้นฐาน พุทธศักราช ๒๕๕๑  โดยมีเน้ือหาสาระ 

ขอเสนอแนะเกี่ยวกับการสอน แนวทางการจัดกิจกรรมในหนังสือเรียน การวัดผลประเมินผล

ระหวางเรียน การวิเคราะหความสอดคลองของแบบฝกหัดทายบทกับจุดมุงหมายประจําบท 

ความรูเพิ่มเติมสําหรับครูซึ่งเปนความรูท่ีครูควรทราบนอกเหนือจากเน้ือหาในหนังสือเรียน 

ตัวอยางแบบทดสอบประจําบทพรอมเฉลย รวมท้ังเฉลยแบบฝกหัด ซึ่งสอดคลองกับหนังสือ

เรียนรายวิชาพื้นฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี ๔ ท่ีตองใชควบคูกัน 

  สสวท. หวังเปนอยางย่ิงวา คูมือครูเลมน้ีจะเปนประโยชนตอการจัดการเรียนรู และ

เปนสวนสําคัญในการพัฒนาคุณภาพและมาตรฐานการศึกษากลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร 

ขอขอบคุณผูทรงคุณวุฒิ บุคลากรทางการศึกษาและหนวยงานตาง ๆ ท่ีมีสวนเกี่ยวของ 

ในการจัดทําไว ณ โอกาสน้ี 
 

                         
                            (นางพรพรรณ  ไวทยางกูร) 

   ผูอํานวยการสถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

                                                          กระทรวงศึกษาธิการ 



คําชี้แจง 

 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี (สสวท.) ไดจัดทําตัวชี้วัดและสาระ

การเรียนรูแกนกลาง  กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร (ฉบับปรับปรุง พ.ศ. ๒๕๖๐)  

ตามหลักสูตรแกนกลางการศึกษาข้ันพื้นฐาน พุทธศักราช ๒๕๕๑  โดยมีจุดเนนเพื่อตองการพัฒนา

ผูเรียนใหมีความรูความสามารถที่ทัดเทียมกับนานาชาติ  ไดเรียนรูคณิตศาสตรที่เชื่อมโยงความรู

กับกระบวนการ  ใชกระบวนการสืบเสาะหาความรูและแกปญหาที่หลากหลาย  มีการทํากิจกรรม

ดวยการลงมือปฏิบัติเพื่อใหผูเรียนไดใชทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตรและทักษะแหง

ศตวรรษที่ ๒๑  สสวท. จึงไดจัดทําคูมือครูประกอบการใชหนังสือเรียนรายวิชาพื้นฐานคณิตศาสตร 

ชั้นมัธยมศึกษาปที่ ๔ ที่เปนไปตามมาตรฐานหลักสูตร เพื่อเปนแนวทางใหโรงเรียนนําไปจัดการเรียน

การสอนในชั้นเรียน   

 คูมือครูรายวิชาพื้นฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปที่ ๔ นี้ ประกอบดวยเนื้อหาสาระ 

ขอเสนอแนะเก่ียวกับการสอน แนวทางการจัดกิจกรรมในหนังสือเรียน การวัดผลประเมินผล

ระหวางเรียน การวิเคราะหความสอดคลองของแบบฝกหัดทายบทกับจุดมุงหมายประจําบท 

ความรูเพิ่มเติมสําหรับครูซึ่งเปนความรูที่ครูควรทราบนอกเหนือจากเนื้อหาในหนังสือเรียน 

ตัวอยางแบบทดสอบประจําบทพรอมเฉลย รวมทั้งเฉลยแบบฝกหัด  ซึ่งครูผูสอนสามารถนําไปใช

เปนแนวทางในการวางแผนการจัดการเรียนรูใหบรรลุจุดประสงคที่ตั้งไว โดยสามารถนําไปจัด

กิจกรรมการเรียนรูไดตามความเหมาะสมและความพรอมของโรงเรียน  ในการจัดทําคูมือครูเลมนี้ 

ไดรับความรวมมือเปนอยางดียิ่งจากผูทรงคุณวุฒิ คณาจารย นักวิชาการอิสระ รวมทั้งครูผูสอน 

นักวิชาการ จากสถาบัน และสถานศึกษาทัง้ภาครัฐและเอกชน จึงขอขอบคุณมา ณ ที่นี้  

 สสวท. หวังเปนอยางยิ่งวาคูมือครูรายวิชาพื้นฐานคณิตศาสตร เลมนี้ จะเปนประโยชน

แกผูสอน และผูที่ เ ก่ียวของทุกฝาย ที่จะชวยใหจัดการศึกษาดานคณิตศาสตรไดอยางมี

ประสิทธิภาพ  หากมีขอเสนอแนะใดที่จะทําใหคูมือครูเลมนี้มีความสมบูรณยิ่งข้ึน  โปรดแจง 

สสวท. ทราบดวย  จะขอบคุณยิ่ง 

 

 

                                           สถาบนัสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลย ี

                                                              กระทรวงศึกษาธิการ 



แนะนําการใชคูมือครู 
 

ในหนังสือเลมนี้แบงเปน 4 บท ตามหนังสือเรียนหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร 

ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 4  โดยแตละบทจะมีสวนประกอบ ดังนี้ 

 

 

ตัวช้ีวัด 

 

ตัวชี้วัดระบุสิ่งท่ีนักเรียนพึงรูและปฏิบัติได รวมท้ังคุณลักษณะของผูเรียนในแตละ

ระดับชั้น ซ่ึงสะทอนถึงมาตรฐานการเรียนรู มีความเฉพาะเจาะจงและมีความเปน

รูปธรรม นําไปใชในการกําหนดเนื้อหา จัดทําหนวยการเรียนรู จัดการเรียนการสอน 

และเปนเกณฑสําคัญสําหรับการวัดประเมินผลเพ่ือตรวจสอบคุณภาพผูเรียน 
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เปาหมายท่ีนักเรียนควรไปถึงหลังจากเรียนจบบทนี ้

 

 

ความรูกอนหนา 

 

ความรูท่ีนักเรียนจาํเปนตองมีกอนท่ีจะเรียนบทนี ้
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กอนสอนเนื้อหาใหม และประเด็นเก่ียวกับการสอนท่ีครูพึงระลึก 
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ประเด็นสําคัญเกี่ยวกับแบบฝกหัด 

 

ประเด็นท่ีครูควรทราบเก่ียวกับแบบฝกหัด เชน จุดมุงหมายของแบบฝกหัด 
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  บทท่ี 1 | เซต  

 คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 4 1 
 

      
 

สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

บทท่ี 1  

เซต 

 

การศึกษาเรื่องเซตมีความสําคัญตอวิชาคณิตศาสตรเพราะเปนรากฐานและเครื่องมือท่ีสําคัญ 

ในการพัฒนาองคความรูในวิชาคณิตศาสตรสมัยใหมทุกสาขา เนื้อหาเรื่องเซตท่ีนําเสนอ 

ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 4 มีจุดมุงหมายเพ่ือใหนักเรียน

เรียนรูเก่ียวกับสัญลักษณและภาษาทางคณิตศาสตร ซ่ึงเพียงพอท่ีจะใชในการสื่อสารและ 

สื่อความหมายทางคณิตศาสตรเพ่ือเปนเครื่องมือในการเรียนรูเนื้อหาคณิตศาสตรในหัวขอตอไป 

ในบทเรียนนี้มุงใหนักเรียนบรรลุตัวชี้วัดและจุดมุงหมายดังตอไปนี้ 

 

 
ตัวช้ีวัด 

เขาใจและใชความรูเก่ียวกับเซตและตรรกศาสตรเบื้องตน ในการสื่อสารและสื่อความหมาย

ทางคณิตศาสตร 

 

 
จุดมุงหมาย 

1. ใชสัญลักษณเก่ียวกับเซต 

2. หาผลการดําเนินการของเซต  

3. ใชแผนภาพเวนนแสดงความสัมพันธระหวางเซต  

4. ใชความรูเก่ียวกับเซตในการแกปญหา 
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สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

 
ความรูกอนหนา 

• ความรูเก่ียวกับจํานวนและสมการในระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

 

1.1 เนื้อหาสาระ 

1. ในวิชาคณิตศาสตร ใชคําวา “เซต” ในการกลาวถึงกลุมของสิ่งตาง ๆ  และเม่ือกลาวถึงกลุม

ใด แลวสามารถทราบไดแนนอนวาสิ่งใดอยูในกลุม และสิ่งใดไมอยูในกลุม  เรียกสิ่งท่ีอยูใน

เซตวา “สมาชิก”  คําวา “เปนสมาชิกของ” หรือ “อยูใน” เขียนแทนดวยสัญลักษณ “∈”   

คําวา “ไมเปนสมาชิกของ” เขียนแทนดวยสัญลักษณ “∉”    

2. การเขียนแสดงเซตเบื้องตนมีสองแบบ คือ แบบแจกแจงสมาชิก และแบบบอกเง่ือนไขของ

สมาชิก 

3. เซตท่ีไมมีสมาชิก เรียกวา “เซตวาง”  เขียนแทนดวยสัญลักษณ “{ }”  หรือ “∅”     

4. เซตท่ีมีจํานวนสมาชิกเปนจํานวนเต็มบวกใด ๆ หรือศูนย เรียกวา “เซตจํากัด” เซตท่ีไมใช

เซตจํากัด เรียกวา “เซตอนันต”   

5. ในการเขียนเซตจะตองกําหนดเซตท่ีบงบอกถึงขอบเขตของสิ่งท่ีจะพิจารณา เรียกเซตนี้วา 

“เอกภพสัมพัทธ”  ซ่ึงมักเขียนแทนดวย U  เอกภพสัมพัทธท่ีพบบอย  ไดแก 

  แทนเซตของจํานวนนับ 

  แทนเซตของจํานวนเต็ม  

  แทนเซตของจํานวนตรรกยะ    

'  แทนเซตของจํานวนอตรรกยะ   

  แทนเซตของจํานวนจริง 
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6. เซต A  เทากับ เซต B  หมายถึง สมาชิกทุกตัวของเซต A  เปนสมาชิกของเซต B  และ

สมาชิกทุกตัวของเซต B  เปนสมาชิกของเซต A  เขียนแทนดวย A B=    

เซต A  ไมเทากับ เซต B  หมายถึง มีสมาชิกอยางนอยหนึ่งตัวของเซต A  ท่ีไมใชสมาชิก

ของเซต B  หรือมีสมาชิกอยางนอยหนึ่งตัวของเซต B  ท่ีไมใชสมาชิกของเซต A   

เขียนแทนดวย A B≠  

7. เซต A  เปนสับเซตของเซต B  ก็ตอเม่ือ สมาชิกทุกตัวของเซต A  เปนสมาชิกของเซต B   

เขียนแทนดวย A B⊂  

เซต A  ไมเปนสับเซตของเซต B  ก็ตอเม่ือ มีสมาชิกอยางนอยหนึ่งตัวของเซต A  ท่ีไม

เปนสมาชิกของเซต B  เขียนแทนดวย A B⊄  

8. เรียกแผนภาพแสดงเซตวา “แผนภาพเวนน” การเขียนแผนภาพมักจะแทนเอกภพสัมพัทธ 

U  ดวยรูปสี่เหลี่ยมผืนผาหรือรูปปดใด ๆ  สวนเซตอ่ืน ๆ ซ่ึงเปนสับเซตของ U  นั้น  

อาจเขียนแทนดวยวงกลม วงรี หรือรูปปดใด ๆ 

9. การดําเนินการระหวางเซต 

1) อินเตอรเซกชันของเซต A  และ B  เขียนแทนดวย A B∩    

โดยท่ี {A B x x A∩ = ∈  และ }x B∈  

2) ยูเนียนของเซต A  และ B  เขียนแทนดวย A B∪  

โดยท่ี {A B x x A∪ = ∈  หรือ }x B∈  

3) คอมพลีเมนตของเซต A  เม่ือเทียบกับ U  หรือคอมพลีเมนตของเซต A  เขียนแทน

ดวย A′  โดยท่ี A′ = { |x x U∈  และ }x A∉  

4) ผลตางระหวางเซต A  และ B  หมายถึง เซตท่ีมีสมาชิกอยูในเซต A  แตไมอยูในเซต B  

เขียนแทนดวย A B−    

โดยท่ี {A B x x A− = ∈  และ }x B∉  
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10. สมบัติของการดําเนินการของเซต   

 ให ,A B  และ C  เปนสับเซตของเอกภพสัมพัทธ U  จะได 

 1) A B B A∪ = ∪  

  A B B A∩ = ∩  
 2) ( ) ( )A B C A B C∪ ∪ = ∪ ∪  

  ( ) ( )A B C A B C∩ ∩ = ∩ ∩  

 3) ( ) ( ) ( )A B C A B A C∪ ∩ = ∪ ∩ ∪  

  ( ) ( ) ( )A B C A B A C∩ ∪ = ∩ ∪ ∩  

 4) ( )A B A B′ ′ ′∪ = ∩  

  ( )A B A B′ ′ ′∩ = ∪  

 5) A B A B′− = ∩  
 6) A U A′ = −    

11. ถาเซต ,A B  และ C  เปนเซตจํากัดใด ๆ ท่ีมีจํานวนสมาชิกเปน ( ) ( ),n A n B  และ ( )n C

ตามลําดับ แลว 

( ) ( ) ( ) ( )n A B n A n B n A B∪ = + − ∩  

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )
( )

n A B C n A n B n C n A B n A C n B C

n A B C

∪ ∪ = + + − ∩ − ∩ − ∩

+ ∩ ∩
 

 

1.2 ขอเสนอแนะเกี่ยวกับการสอน 

เซต 

ครูอาจนําเขาสูบทเรียนเพ่ือใหนักเรียนเขาใจแนวคิดเก่ียวกับเซตและสมาชิกของเซต โดยใช

กิจกรรมการจัดกลุม ดังนี้ 
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 กิจกรรม : การจัดกลุม 

ข้ันตอนการปฏิบัติ 

1. ครูแบงกลุมนักเรียนกลุมละ 3 – 4 คน แบบคละความสามารถ จากนั้นครูเขียนคําตอไปนี้

บนกระดาน  

หญิง จันทร A พุธ 

อาทิตย ชาย E อังคาร 

ศุกร U I พฤหัสบดี 

O เสาร   

2. ครูใหนักเรียนแตละกลุมอภิปรายวาจะจัดกลุมคําท่ีเขียนบนกระดานอยางไร 
3. ครูใหตัวแทนนักเรียนแตละกลุมนําเสนอการจัดกลุมคํา  แลวรวมกันอภิปรายเก่ียวกับ

กลุมคําท่ีจัด ในประเด็นตอไปนี้ 
3.1 จัดกลุมคําไดก่ีกลุม พรอมใหเหตุผลประกอบ 

3.2 กลุมคําท่ีกลุมของตนเองจัดไดเหมือนหรือแตกตางจากกลุมคําของเพ่ือนกลุมอ่ืน

หรือไม อยางไร 

หมายเหตุ 

• แนวคําตอบ เชน จัดเปน 3 กลุม ไดแก กลุมคําท่ีแสดงเพศ กลุมคําท่ีแสดงชื่อวัน 

ในหนึ่งสัปดาห และกลุมคําท่ีแสดงสระในภาษาอังกฤษ คําตอบของนักเรียนอาจมีได

หลากหลาย ข้ึนกับเหตุผลประกอบคําตอบ 

• ครูอาจเปลี่ยนเปนคําอ่ืน ๆ หรือรูปภาพอ่ืน ๆ เพ่ือใหนักเรียนสามารถจัดกลุม 

ไดหลายแบบ 

• ครูอาจจัดกิจกรรมนอกหองเรียน เชน ในสวนพฤกษศาสตร แลวใหนักเรียนจัดกลุมพันธุพืช 



     
     
     

 บทท่ี 1 | เซต   
 

  6 คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 4  
 

 

สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

ครูสามารถเชื่อมโยงการจัดกลุมในกิจกรรมนี้กับเนื้อหาเรื่องเซต โดยแตละกลุมคําท่ีนักเรียนจัด

เปรียบไดกับเซต และคําท่ีอยูในแตละกลุมเปรียบไดกับสมาชิกของเซต เม่ือนักเรียนไดศึกษา

เก่ียวกับการเขียนแสดงเซตแบบแจกแจงสมาชิก และแบบบอกเง่ือนไขของสมาชิกแลว ครูอาจให

นักเรียนเขียนกลุมของคําในรูปของเซต ท้ังแบบแจกแจงสมาชิก และแบบบอกเง่ือนไขของสมาชิก 

 

 
ประเด็นสําคัญเกี่ยวกับเนื้อหาและส่ิงท่ีควรตระหนักเกี่ยวกับการสอน 

สมาชิกของเซต 

 ตัวอยางท่ี 1   

  ให  { }0, 1, 2A =   จงพิจารณาวาขอความตอไปนี้เปนจริงหรือเท็จ 

  1)  0 A∈   

  2) { }0 A∈   

  3) { }1, 2 A∉   

  ตัวอยางนี้มีไวเพ่ือสรางความเขาใจเก่ียวกับการเปนสมาชิกของเซต และการใช 

  สัญลักษณแทนการเปนสมาชิกของเซต โดยเฉพาะอยางยิ่งในขอ 1) และ 2) ครูควรให

  นักเรียนรวมกันอภิปรายทีละขอเก่ียวกับการเปนสมาชิกหรือไมเปนสมาชิกของเซต 

  ท่ีกําหนดให และอาจใหตัวอยางเพ่ิมเติมเพ่ือตรวจสอบความเขาใจของนักเรียน 

 

การเขียนแสดงเซต 

  ในการเริ่มตนยกตัวอยางการเขียนแสดงเซตแบบแจกแจงสมาชิกนั้น ครูควรเริ่มตน

  จากการยกตัวอยางเซตท่ีหาสมาชิกของเซตไดงาย เพ่ือเปนการใหความสําคัญกับ 
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  การเขียนแสดงเซตแบบแจกแจงสมาชิกมากกวาการคํานวณเพ่ือหาสมาชิกของเซต 

เชน  เซตของพยัญชนะในภาษาไทย  เซตของจํานวนคู  เซตของจํานวนนับท่ีนอยกวา 5  เซตของ

จํานวนเต็มท่ียกกําลังสองแลวได 16 

 

เอกภพสัมพัทธ   

ในการเขียนเซตจะตองกําหนดเซตท่ีบงบอกถึงขอบเขตของสิ่งท่ีจะพิจารณา เรียกเซตนี้วา 

เอกภพสัมพัทธ โดยมีขอตกลงวา เม่ือกลาวถึงสมาชิกของเซตใด ๆ จะไมกลาวถึง 

สิ่งอ่ืนท่ีนอกเหนือจากสมาชิกในเอกภพสัมพัทธ ดังนั้นเอกภพสัมพัทธจึงมีความสําคัญ 

ในการพิจารณาสมาชิกของเซต โดยเซตท่ีมีเง่ือนไขเดียวกันแตมีเอกภพสัมพัทธตางกัน

อาจมีสมาชิกตางกัน เชน  

{ }2 4A x x= ∈ =   และ  { }2 4B x x= ∈ =  

เขียน A  และ B  แบบแจกแจงสมาชิกไดเปน 

{ }2=A   และ  { }2, 2= −B  

 

เซตวาง  

• เซตวางเปนสับเซตของเซตใด ๆ 

 

สับเซต 

• เซตวางเปนสับเซตของเซตทุกเซต 

• เซตทุกเซตเปนสับเซตของตัวเอง 

• ไมสามารถหาสับเซตท่ีเปนไปไดท้ังหมดของเซตอนันต 
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 ความเขาใจคลาดเคล่ือน   

เซตจํากัด 

• นักเรียนคิดวาเซตวางไมใชเซตจํากัด ซ่ึงครูควรชี้ใหนักเรียนเห็นวาเซตวางเปนเซต

ท่ีไมมีสมาชิกหรือมีสมาชิก 0 ตัว  ดังนั้น เซตวางจึงเปนเซตจํากัด 

• นักเรียนเขาใจวา { }| , 0 1x x x∈ ≤ ≤  เปนเซตจํากัด เนื่องจากเขาใจวา 

มีสมาชิกตัวแรกคือ 0 และสมาชิกตัวสุดทายคือ 1 ซ่ึงครูควรใหนักเรียนพิจารณา

เอกภพสัมพัทธของเซตนี้ ซ่ึงเปนเซตของจํานวนจริง จึงไดวาเซตนี้เปนเซตอนันต 

 

เซตวาง 

นักเรียนสับสนเก่ียวกับการใชสัญลักษณแทนเซตวาง เชน ใช { }∅  แทนเซตวาง 

ซ่ึงเปนการใชสัญลักษณท่ีไมถูกตอง ครูควรใหนักเรียนพิจารณาจํานวนสมาชิกของ 

{ }∅  จะไดวาเซตนี้มีสมาชิก 1 ตัว  ดังนั้น เซตนี้จึงไมใชเซตวาง  นอกจากนี้ครูอาจ

ยกตัวอยางเปรียบเทียบเซตวางกับกลองเปลา โดยเซตวางคือเซตท่ีไมมีสมาชิกและ

กลองเปลาคือกลองท่ีไมมีอะไรบรรจุอยูภายในเลย แตถานํากลองเปลาใบท่ีหนึ่ง 

ใสลงไปในกลองเปลาใบท่ีสองแลว จะพบวากลองใบท่ีสองไมใชกลองเปลาอีกตอไป 

เพราะมีกลองเปลาใบแรกบรรจุอยูภายใน 

 

สับเซต 

นักเรียนมีความสับสนเก่ียวกับความหมายและสัญลักษณท่ีใชแทนการเปนสมาชิก 

ของเซต ( )∈  และการเปนสับเซต ( )⊂  
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ประเด็นสําคัญเกี่ยวกับแบบฝกหัด 

แบบฝกหัด 1.1ก 

  2. จงเขียนเซตตอไปนี้แบบบอกเง่ือนไขของสมาชิก 

  1) { }1, 3, 5, 7, 9  

   2)  { }..., 2, 1, 0, 1, 2, ...− −  

  3)  { }1, 4, 9, 16, 25, 36, ...  

  4)  { }10, 20, 30, ...  

แบบฝกหัดนี้มีคําตอบไดหลายแบบ เนื่องจากการเขียนแสดงเซตแบบบอกเง่ือนไขของสมาชิก

สามารถเขียนไดหลายแบบ ควรใหนักเรียนมีอิสระในการเขียนเง่ือนไขของสมาชิกของเซต ซ่ึง

เง่ือนไขของนักเรียนไมจําเปนตองตรงกับท่ีครูคิดไว  

 

การดําเนินการระหวางเซต 

เม่ือนักเรียนมีความเขาใจเก่ียวกับการเขียนแผนภาพเวนนแสดงเซตแลว ครูใชกิจกรรมตอไปนี้

เพ่ือสรางความเขาใจเก่ียวกับความหมายของอินเตอรเซกชัน ยูเนียน คอมพลีเมนต และผลตาง

ระหวางเซต 
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สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

 กิจกรรม : หาเพ่ือน 

ข้ันตอนการปฏิบัติ 

1. ครใูหนักเรียนจับคูกัน แลวครูเขียนแผนภาพนี้ลงบนกระดาน 

 
 

2. ครใูหนักเรียนแตละคูอภิปรายในประเด็นตอไปนี้ 

2.1 สมาชิกตัวใดบางท่ีเปนสมาชิกของท้ังเซต A  และเซต B   

2.2 สมาชิกตัวใดบางท่ีเปนสมาชิกของเซต A  หรือเซต B  หรือท้ังสองเซต 

2.3 สมาชิกตัวใดบางท่ีเปนสมาชิกของ U  แตไมเปนสมาชิกของเซต A  

2.4 สมาชิกตัวใดบางท่ีเปนสมาชิกของ U  แตไมเปนสมาชิกของเซต B  

2.5 สมาชิกตัวใดบางท่ีเปนสมาชิกของเซต A  แตไมเปนสมาชิกของเซต B  

2.6 สมาชิกตัวใดบางท่ีเปนสมาชิกของเซต B  แตไมเปนสมาชิกของเซต A  

3. ครแูละนักเรียนรวมกันอภิปรายเก่ียวกับคําตอบท่ีไดในขอ 2 

 

ครูสามารถเชื่อมโยงคําตอบท่ีไดในกิจกรรมนี้กับเนื้อหาเรื่องการดําเนินการระหวางเซต ไดแก 

อินเตอรเซกชัน ยูเนียน คอมพลีเมนต และผลตางระหวางเซต 
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ประเด็นสําคัญเกี่ยวกับเนื้อหาและส่ิงท่ีควรตระหนักเกี่ยวกับการสอน 

ลําดับการดําเนินการระหวางเซต 

การเขียนวงเล็บมีความสําคัญกับลําดับการดําเนินการระหวางเซตในกรณีท่ีมีการ

ดําเนินการตางชนิดกัน เชน ( )A B C∪ ∩  มีลําดับการดําเนินการแตกตางกับ 

( )A B C∪ ∩   เพ่ือไมใหเกิดการสับสนเก่ียวกับลําดับในการดําเนินการ จึงจําเปนตองใส

วงเล็บเพ่ือบอกลําดับการดําเนินการระหวางเซตเสมอ 

 

 
ประเด็นสําคัญเกี่ยวกับแบบฝกหัด 

แบบฝกหัด 1.2 

  3.  

 

  จงแรเงาแผนภาพท่ีกําหนดใหเพ่ือแสดงเซตตอไปนี้  

 1) A′   2)  B′    

 3)  A B′ ′∩    4)  ( )A B ′∪   

 5)  A B′ ′∪   6)  ( )A B ′∩  
  7)  A B−    8)   A B′∩  
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แบบฝกหัดนี้มีไวเพ่ือเปนตัวอยางของการแสดงสมบัติของการดําเนินการระหวางเซต  

จากการแรเงาแผนภาพนักเรียนจะสังเกตเห็นวา แผนภาพท่ีแรเงาไดในบางขอเปน

แผนภาพเดียวกันซ่ึงสอดคลองกับสมบัติของการดําเนินการระหวางเซต 

 

  4.  

 

  จงแรเงาแผนภาพท่ีกําหนดใหเพ่ือแสดงเซตตอไปนี้  

 1) ( )A B C∪ ∪   2)  ( )A B C∪ ∪    

 3) ( )A B C∩ ∩   4)  ( )A B C∩ ∩   

 5) ( )A B C∪ ∩   6)   ( ) ( )A C B C∩ ∪ ∩  

แบบฝกหัดนี้มีไวเพ่ือเปนตัวอยางของการแสดงสมบัติของการดําเนินการของเซต จากการ

แรเงาแผนภาพนักเรียนจะสังเกตเห็นวา แผนภาพท่ีแรเงาไดในบางขอเปนแผนภาพ

เดียวกันซ่ึงสอดคลองกับสมบัติของการดําเนินการของเซต 
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การแกปญหาโดยใชเซต 

เม่ือนักเรียนมีความเขาใจเก่ียวกับการเขียนแผนภาพเวนนแสดงเซตและการดําเนินการแลว  

ครูอาจใชกิจกรรมตอไปนี้เพ่ือสรางความเขาใจเก่ียวกับความหมายของอินเตอรเซกชัน ยูเนียน 

คอมพลีเมนต และผลตางระหวางเซต 

 

 กิจกรรม : แรเงา 

ข้ันตอนการปฏิบัติ 

1. ครูใหนักเรียนจับคูกัน แลวครูเขียนแผนภาพนี้ลงบนกระดาน 

 
2. ครูถามนักเรียนวาจํานวนสมาชิกของเซต A  เปนเทาใด เม่ือนักเรียนตอบไดแลว 

ใหครแูนะนําวาจํานวนสมาชิกของเซต A  เขียนแทนดวย ( )n A   

3. ครูใหนักเรียนแตละคูหา 

3.1 ( )n B   

3.2 ( )n A B∪  

3.3 ( )n A B∩  

4. ครูใหนักเรียนแตละคูพิจารณาวา ( )n A B∪  มีความสัมพันธกับ ( ) ( ),n A n B  และ 

( )n A B∩  อยางไร โดยครูอาจใหนักเรียนพิจารณาจากแผนภาพ  
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สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

5. จากแผนภาพตอไปนี้  

 

ครูใหนักเรียนแรเงาเซต A จากนั้นแรเงาเซต B โดยใชอีกสีหนึ่ง และใหนักเรียน

พิจารณาวา 

5.1 สวนท่ีแรเงาท้ังหมดแทนเซตใด 

5.2 สวนท่ีแรเงา 2 ครั้ง แทนเซตใด 

5.3 จากการแรเงา ( )n A B∪  มีความสัมพันธกับ ( ) ( ),n A n B และ ( )n A B∩  

อยางไร 

 

ครูสามารถเชื่อมโยงคําตอบท่ีไดในกิจกรรมนี้กับเนื้อหาเรื่องการแกปญหาโดยใชเซต  ในการหา

จํานวนสมาชิกของเซต A B∪  และครูยังสามารถทํากิจกรรมในทํานองเดียวกันนี้ในการหา

จํานวนสมาชิกของเซต A B C∪ ∪  

 

 
ประเด็นสําคัญเกี่ยวกับเนื้อหาและส่ิงท่ีควรตระหนักเกี่ยวกับการสอน 

• ในการแกปญหาโดยใชเซตนั้น ครูอาจเสนอแนะใหนักเรียนใชวิธีเขียนแผนภาพแสดง

เซตเพ่ือชวยในการหาคําตอบ  
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• ตัวเลขท่ีแสดงในแผนภาพแสดงเซตอาจหมายถึง สมาชิกของเซต หรือจํานวนสมาชิกของเซต  

ดังนั้น ครูควรเนนใหนักเรียนมีความเขาใจท่ีชัดเจน 

 

 
ประเด็นสําคัญเกี่ยวกับแบบฝกหัด 

แบบฝกหัดทายบท 

  2. จงเขียนเซตตอไปนี้แบบบอกเง่ือนไขของสมาชิก 

  1) { }1, 4, 7, 10, 13  

   2)  { }20, 19, 18, , 10− − − −  

  3)  { }5, 9, 13, 17, 21, 25,  

  4)  { }1, 8, 27, 64, 125, 216,  

แบบฝกหัดนี้มีคําตอบไดหลายแบบ เนื่องจากการเขียนแสดงเซตแบบบอกเง่ือนไขของสมาชิก

สามารถเขียนไดหลายแบบ ควรใหนักเรียนมีอิสระในการเขียนเง่ือนไขของสมาชิกของเซต ซ่ึง

เง่ือนไขของนักเรียนไมจําเปนตองตรงกับท่ีครูคิดไว  

 

1.3 การวัดผลประเมินผลระหวางเรียน 

การวัดผลระหวางเรียนเปนการวัดผลการเรียนรูเพ่ือปรับปรุงและพัฒนาการเรียนการสอน และ

ตรวจสอบนักเรียนแตละคนวามีความรูความเขาใจในเรื่องท่ีครูสอนมากนอยเพียงใด การให

นักเรียนทําแบบฝกหัดเปนแนวทางหนึ่งท่ีครูอาจใชเพ่ือประเมินผลดานความรูระหวางเรียนของ

นักเรียน  ซ่ึงหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 4 ไดนําเสนอแบบฝกหัด

ท่ีครอบคลุมเนื้อหาท่ีสําคัญของแตละบทไว  สําหรับในบทท่ี 1 เซต ครูอาจใชแบบฝกหัดเพ่ือ 

วัดผลประเมินผลความรูในแตละเนื้อหาไดดังนี้ 
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เนื้อหา แบบฝกหัด 

ความหมายของเซต สมาชิกของเซต จํานวนสมาชิกของเซต  

เซตวาง เอกภพสัมพัทธ 

1.1ก ขอ 3, 4, 5 

การเขียนแสดงเซตแบบแจกแจงสมาชิกและแบบบอกเง่ือนไข

ของสมาชิก 

1.1ก ขอ 1, 2 

เซตจํากัดและเซตอนันต 1.1ก ขอ 6 

เซตท่ีเทากัน 1.1ก ขอ 7, 8 

สับเซต 1.1ข ขอ 1 – 4 

การเขียนแผนภาพเวนนแสดงเซต 1.1ค ขอ 1, 2, 3 

การดําเนินการระหวางเซต  

(อินเตอรเซกชัน ยูเนียน คอมพลีเมนต ผลตางระหวางเซต) 

  1.2ก ขอ 1 – 6 

การแกปญหาโดยใชเซต   1.3ก ขอ 1 – 9 
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1.4 การวิเคราะหแบบฝกหัดทายบท 

หนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 4  มีจุดมุงหมายวาเม่ือนักเรียน 

ไดเรียนจบบทท่ี 1 เซต แลวนักเรียนสามารถ 

 1. ใชสัญลักษณเก่ียวกับเซต 

 2. หาผลการดําเนินการของเซต 

 3. ใชแผนภาพเวนนแสดงความสัมพันธระหวางเซต 

 4. ใชความรูเก่ียวกับเซตในการแกปญหา 

ซ่ึงหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 4  ไดนําเสนอแบบฝกหัดทายบท

ท่ีประกอบดวยโจทยเพ่ือตรวจสอบความรูหลังเรียน โดยมีวัตถุประสงคเพ่ือวัดความรูความเขาใจ

ของนักเรียนตามจุดมุงหมาย ซ่ึงประกอบดวยโจทยฝกทักษะท่ีมีความนาสนใจและโจทยทาทาย  

ครูอาจเลือกใชแบบฝกหัดทายบทวัดความรูความเขาใจของนักเรียนตามจุดมุงหมายของบทเพ่ือ

ตรวจสอบวานักเรียนมีความสามารถตามจุดมุงหมายเม่ือเรียนจบบทเรียนหรือไม 

 

ท้ังนี้ แบบฝกหัดทายบทแตละขอในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 4 

บทท่ี 1 เซต สอดคลองกับจุดมุงหมายของบทเรียน ดังนี้ 
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ขอ 
ขอ 
ยอย 

จุดมุงหมาย 

ใชสัญลักษณ

เกี่ยวกับเซต 

หาผลการ

ดําเนินการ 

ของเซต 

ใชแผนภาพ

เวนนแสดง

ความสัมพันธ

ระหวางเซต 

 ใชความรู 

เกี่ยวกับเซต 
ในการแกปญหา 

1. 1)     

 2)     

 3)     

 4)     

 5)     

2. 1)     

 2)     

 3)     

 4)     

3. 1)     

 2)     

 3)     

 4)     

 5)     

4. 1)     

 2)     
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ขอ 
ขอ 
ยอย 

จุดมุงหมาย 

ใชสัญลักษณ

เกี่ยวกับเซต 

หาผลการ

ดําเนินการ 

ของเซต 

ใชแผนภาพ

เวนนแสดง

ความสัมพันธ

ระหวางเซต 

 ใชความรู 

เกี่ยวกับเซต 
ในการแกปญหา 

 3)     

 4)     

 5)     

 6)     

5. 1)     

 2)     

 3)     

 4)     

 5)     

 6)     

6. 1)     

 2)     

 3)     

7. 1)     

 2)     

 3)     
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ขอ 
ขอ 
ยอย 

จุดมุงหมาย 

ใชสัญลักษณ

เกี่ยวกับเซต 

หาผลการ

ดําเนินการ 

ของเซต 

ใชแผนภาพ

เวนนแสดง

ความสัมพันธ

ระหวางเซต 

 ใชความรู 

เกี่ยวกับเซต 
ในการแกปญหา 

8. 1)     

 2)     

 3)     

 4)     

 5)     

 6)     

 7)     

9. 1)     

 2)     

 3)     

 4)     

 5)     

 6)     

 7)     

 8)     
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ขอ 
ขอ 
ยอย 

จุดมุงหมาย 

ใชสัญลักษณ

เกี่ยวกับเซต 

หาผลการ

ดําเนินการ 

ของเซต 

ใชแผนภาพ

เวนนแสดง

ความสัมพันธ

ระหวางเซต 

 ใชความรู 

เกี่ยวกับเซต 
ในการแกปญหา 

10. 1)     

 2)     

 3)     

11. 1)     

 2)     

 3)     

 4)     

 5)     

12.      

13.      

14.      

15.      

16.      

17.      

18. 1)     

 2)     
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ขอ 
ขอ 
ยอย 

จุดมุงหมาย 

ใชสัญลักษณ

เกี่ยวกับเซต 

หาผลการ

ดําเนินการ 

ของเซต 

ใชแผนภาพ

เวนนแสดง

ความสัมพันธ

ระหวางเซต 

 ใชความรู 

เกี่ยวกับเซต 
ในการแกปญหา 

 3)     

19.      

20.  แบบฝกหัดทาทาย 

 

1.5 ความรูเพ่ิมเติมสําหรับครู 

• เซตอนันต จําแนกไดเปน 2 แบบ คือ  

 แบบท่ี 1  เปนเซตอนันตนับได (countable  infinite)  เชน  เซตของจํานวนนับ  

   เซตของจํานวนเต็ม เซตของจํานวนตรรกยะ { }1x x−∈ ≤
 

{ }0x x∈ ≠  

 แบบท่ี 2  เปนเซตอนันตนับไมได (uncountable infinite)  เชน  เซตของจํานวนจริง  

{ }1 2x x∈ < <  ซ่ึงเซตเหลานี้ไมสามารถเขียนแจกแจงสมาชิกท้ังหมดได 

• สมบัติของการดําเนินการของเซต 

สมบัติของการดําเนินการของเซตเทียบเคียงไดกับสมบัติบางขอในสัจพจนเชิงพีชคณิต

ของระบบจํานวนจริง ดังนี้ 
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ให ,A B  และ C เปนสับเซตของเอกภพสัมพัทธ U  จะได 

1) สมบัติการสลับท่ี 

  A B B A∪ = ∪  

  A B B A∩ = ∩  
2) สมบัติการเปลี่ยนหมู 

  ( ) ( )A B C A B C∪ ∪ = ∪ ∪  

  ( ) ( )A B C A B C∩ ∩ = ∩ ∩  
3) สมบัติการแจกแจง 

  ( ) ( ) ( )A B C A B A C∪ ∩ = ∪ ∩ ∪  

  ( ) ( ) ( )A B C A B A C∩ ∪ = ∩ ∪ ∩  
 

1.6 ตัวอยางแบบทดสอบประจําบทและเฉลยตัวอยางแบบทดสอบประจําบท 

ในสวนนี้จะนําเสนอตัวอยางแบบทดสอบประจําบทท่ี 1 เซต สําหรับรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร 

ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 4  ซ่ึงครูสามารถเลือกนําไปใชไดตามจุดประสงคการเรียนรูท่ีตองการ 

วัดผลประเมินผล 

 

ตัวอยางแบบทดสอบประจําบท 

1. จงเขียนเซตตอไปนี้แบบแจกแจงสมาชิก 

 1) เซตของจํานวนเฉพาะท่ีอยูระหวาง 0  และ 20  

 2) { }22 3 0x x x∈ − − =  
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2. จงเขียนเซตตอไปนี้แบบบอกเง่ือนไขของสมาชิก 

 1)  
1 1 1, , , 1, 2, 4
8 4 2

 
 
 

 

 2)  { }0.1, 0.2, 0.3, 0.4,  

3. ให  { }{ }, , ,A a b c d=   จงพิจารณาวาขอความตอไปนี้เปนจริงหรือเท็จ 

 1) a A∈  2) { }d A∉   

 3) { }{ }d A⊂  4) { },a b A∈   

4. จงหาจํานวนสมาชิกของเซตตอไปนี้ 

 1) { }{ }1, 2, 3,…  

 2)  { }2 150x x∈ <  

5. กําหนดให ,A  B  เปนเซตอนันต และ A B≠   จงพิจารณาวาขอความตอไปนี้เปนจริง

หรือเท็จ  ถาเปนเท็จจงยกตัวอยางคาน 

 1) A B∩  เปนเซตอนันต 

 2) A B∩  เปนเซตจํากัด 

 3) A B−  เปนเซตอนันต 

 4) A B−  เปนเซตจํากัด 

6. กําหนดให { }, , , ,A a  b  c  d  e=  

 1) จงหาจํานวนสับเซตของ A  ท่ีมี a  เปนสมาชิก   

 2) จงหาจํานวนสับเซตของ A  ท่ีไมมี a  เปนสมาชิก 

 3) จงหาจํานวนสับเซตของ A  ท่ีมี a  หรือ b  เปนสมาชิก 

7. ให  ,A B  และ C  เปนเซตใด ๆ ท่ีไมใชเซตวาง จงเขียนแผนภาพแสดงเซตตอไปนี้ 

1)  ( ) ( )∪ ∪ −A C B A  

2) ( ) ( )( ) ( )( )− − − ∪ − ∪A B A C B A C  

8. จงพิจารณาวา ( ) ( )− ∪ −A B B A  และ ( ) ( )∪ − ∩A B A B  เทากันหรือไม 
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9. ถา A  มีจํานวนสมาชิกมากกวา B  อยู 1 ตัว และ ( ) ( ) 75∪ + ∩ =n A B n A B   

จงหาจํานวนสมาชิกของ A  

10. กําหนดให { }1, 2, , 100U =   จงหาจํานวนสมาชิกของ U  ท่ีเปนจํานวนคูแตหารดวย 3  

ไมลงตัว 

11. กําหนดให { }1, 2, , 60U =   จงหาจํานวนสมาชิกของ U  ท่ีหารดวย 3  ลงตัว หรือหาร

ดวย 4  ลงตัว หรือหารดวย 5  ลงตัว      

12. ในหองเรียนหนึ่งมีนักเรียนท่ีเลี้ยงสุนัข  32  คน  มีนักเรียนท่ีเลี้ยงแมว  25  คน และมีนักเรียนท่ี

เลี้ยงสุนัขหรือแมวเพียงชนิดเดียว  47  คน  จงหาจํานวนของนักเรียนท่ีเลี้ยงท้ังสุนัขและแมว 

13. ในการสํารวจงานอดิเรกของคน 140 คน พบวา  

72 คน ชอบดูภาพยนตร 

65 คน ชอบออกกําลังกาย 

58 คน ชอบอานหนังสือ 

23 คน ชอบดภูาพยนตรและออกกําลังกาย 

18 คน ชอบดภูาพยนตรและอานหนังสือ 

40 คน ชอบออกกําลังกายและอานหนังสือ 

10 คน ไมสนใจงานอดิเรกขางตน  

จงหาจํานวนคนท่ีชอบท้ังดูภาพยนตร ออกกําลังกาย และอานหนังสือ  

14. ในงานเลี้ยงแหงหนึ่งมีผูเขารวมงาน  200  คน โดยท่ีทุกคนชอบรับประทานกุง ปลา หรือป ู

จากการสํารวจปรากฏวามีคนท่ีชอบรับประทานกุง ปลา และปู 63% , 42%  และ 55% 

ตามลําดับ  มีคนท่ีชอบรับประทานกุงและปลา 24% ชอบรับประทานปลาและปู 17%  

และชอบรับประทานท้ังสามอยาง  9%  จงหาจํานวนของคนท่ีชอบรับประทานท้ังกุงและปู 

15. ในการสํารวจขอมูลเก่ียวกับการทองเท่ียวของนักทองเท่ียวชาวตางชาติจํานวน 500 คน     

พบวานักทองเท่ียวทุกคนเคยไปเชียงใหม กระบี่ หรือชลบุรี  โดยมีนักทองเท่ียวท่ีเคยไป 
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ท้ังเชียงใหม กระบี่ และชลบุรี จํานวน 39 คน  เคยไปเชียงใหมและกระบี่เทานั้น 78 คน   

เคยไปเชียงใหมและชลบุรีเทานั้น 96 คน  เคยไปกระบี่และชลบุรีเทานั้น 111 คน  และมี

คนท่ีไมเคยไปกระบี่ 208 คน  จงหาจํานวนคนท่ีเคยไปกระบี่เพียงจังหวัดเดียว 

 

เฉลยตัวอยางแบบทดสอบประจําบท 

1.  1)  { }2, 3, 5, 7, 11, 13, 17, 19         

     2)  จาก   22 3x x− −  = 0 

   ( )( )2 3 1x x− +  = 0 

  นั่นคือ 
3
2

x =  หรือ 1x = −  

  เนื่องจาก  
3
2

  ไมเปนจํานวนเต็ม  จึงได  1−   เปนคําตอบของสมการ 

  ดังนั้น เขียน { }22 3 0x x x∈ − − =  แบบแจกแจงสมาชิกไดเปน { }1−   

2.  1)  { 42nx x −=  เม่ือ n∈  และ }6n ≤  

     2)  {
10
nx x =  เม่ือ }n∈  

3.  1)  จริง    2)  เท็จ 

 3)  จริง     4)  เท็จ 

4.   1)  เนื่องจาก { }{ }1, 2, 3,…  มีสมาชิก คือ { }1, 2, 3,…   

  ดังนั้น { }{ }1, 2, 3,…  มีจํานวนสมาชิก 1 ตัว 

     2)  เนื่องจาก { } { }2 150 12, 11, , 0, 1, , 12x x∈ < = − − … …   

  นั่นคือ  { }2 150x x∈ <  มีสมาชิก คือ 12, 11, , 0, 1, , 12− − … …  

  ดังนั้น  { }12, 11, , 0, 1, , 12− − … …  มีจํานวนสมาชิก 25 ตัว 
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5.   1)  เปนเท็จ เชน เม่ือ A  เปนเซตของจํานวนคู และ B  เปนเซตของจํานวนค่ี 

  จะได A B∩ =∅  ซ่ึง ∅  เปนเซตจํากัด 

  ดังนั้น  A B∩  ไมเปนเซตอนันต 

     2)  เปนเท็จ เชน เม่ือ A =   และ B =    

  จะได A B∩ =    ซ่ึง   เปนเซตอนันต 

  ดังนั้น  A B∩  ไมเปนเซตจํากัด 

     3)  เปนเท็จ เชน เม่ือ { }0A = ∪  และ B =    

  จะได { }0A B− =  ซ่ึง { }0  เปนเซตจํากัด 

  ดังนั้น  A B−  ไมเปนเซตอนันต  

     4)  เปนเท็จ เชน เม่ือ A =   และ B  เปนเซตของจํานวนค่ี 

  จะได A B−  คือเซตของจํานวนคู  ซ่ึงเซตของจํานวนคูเปนเซตอนันต 

  ดังนั้น  A B−  ไมเปนเซตจํากัด  

6.  จาก  { }, , , ,A a  b  c  d  e=   

 จะได สับเซตของ A  ท่ีมีสมาชิก 0 ตัว ไดแก  ∅   

  สับเซตของ A  ท่ีมีสมาชิก 1 ตัว ไดแก { } { } { } { } { }, , , ,a b c d e  

  สับเซตของ A  ท่ีมีสมาชิก 2 ตัว ไดแก { } { } { } { } { }, , , , , , , , , ,a b a c a d a e b c  

   { } { } { } { }, , , , , , ,b d b e c d c e  และ { },d e  

  สับเซตของ A  ท่ีมีสมาชิก 3 ตัว ไดแก { } { } { } { }, , , , , , , , , , , ,a b c a b d a b e a c d  

    { } { } { } { }, , , , , , , , , , , ,a c e a d e b c d b c e  

    { }, ,b d e  และ { }, ,c d e  

  สับเซตของ A  ท่ีมีสมาชิก 4 ตัว ไดแก { } { } { }, , , , , , , , , , , ,a b c d a b c e a b d e  

    { }, , ,a c d e  และ { }, , ,b c d e  

  สับเซตของ A  ท่ีมีสมาชิก 5 ตัว ไดแก  { }, , , ,a b c d e  
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 1) สับเซตของ A  ท่ีมี a  เปนสมาชิก มีอยู 16 สับเซต 

 2) สับเซตของ A  ท่ีไมมี a  เปนสมาชิก มีอยู 32 16 16− =  สับเซต 

 3) ให S  เปนเซตของสับเซตของ A  ท่ีมี a  เปนสมาชิก   

   T  เปนเซตของสับเซตของ A  ท่ีมี b  เปนสมาชิก   

  จะได ( ) ( )16, 16n S n T= =  และ  ( ) 8n S T∩ =  

  จาก   ( )n S T∪   = ( ) ( ) ( )n S n T n S T+ − ∩   

     = 16 16 8+ −   
     = 24   

  ดังนั้น สับเซตของ A  ท่ีมี a  หรือ b  เปนสมาชิก มีอยู  24 สับเซต 

7. 1) เขียนแผนภาพแสดง ( ) ( )− ∪ −A B B A  ไดดังนี้ 

 
 

 2) เขียนแผนภาพแสดง ( ) ( )( ) ( )( )− − − ∪ − ∪A B A C B A C  
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8. เขียนแผนภาพแสดง ( ) ( )− ∪ −A B B A  และ ( ) ( )∪ − ∩A B A B  ไดดังนี ้

   
      ( ) ( )− ∪ −A B B A              ( ) ( )∪ − ∩A B A B  

 จากแผนภาพ  จะไดวา  ( ) ( ) ( ) ( )− ∪ − = ∪ − ∩A B B A A B A B  

 ดังนั้น  ( ) ( )− ∪ −A B B A  และ  ( ) ( )∪ − ∩A B A B  เทากัน 

9.  จาก    ( )n A B∪   = ( ) ( ) ( )n A n B n A B+ − ∩  

 จะได ( ) ( )n A B n A B∪ + ∩  = ( ) ( )n A n B+  

 เนื่องจาก ( ) ( ) 75n A B n A B∪ + ∩ =  และ ( ) ( ) 1n B n A= −  

 นั่นคือ 75   = ( ) ( ) 1n A n A+  −    

   ( )2 n A     = 76   

 จะได ( )n A   = 38   

 ดังนั้น จํานวนสมาชิกของ A  คือ 38  

10.  ให  A   แทนเซตของจํานวนท่ีเปนสมาชิกของ  U  ซ่ึงเปนจํานวนคู  จะได ( ) 50n A =    

  B   แทนเซตของจํานวนท่ีเปนสมาชิกของ U  ซ่ึงหารดวย 3  ลงตัว  จะได ( ) 33n B =  

  A B∩  แทนเซตของจํานวนท่ีเปนสมาชิกของ U  ซ่ึงเปนจํานวนคูและหารดวย 3 ลงตัว   

 เนื่องจาก จํานวนคูท่ีหารดวย 3 ลงตัว คือ จํานวนท่ีหารดวย 6 ลงตัว  

 จะได ( ) 16n A B∩ =  

 ดังนั้น  จํานวนสมาชิกของ U  ซ่ึงเปนจํานวนคูท่ีหารดวย 3 ไมลงตัว มีอยู  

 ( ) ( ) 50 16 34n A n A B− ∩ = − =  ตัว 
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11.  ให  A   แทนเซตของจํานวนท่ีเปนสมาชิกของ  U  ซ่ึงหารดวย 3 ลงตัว     

  B   แทนเซตของจํานวนท่ีเปนสมาชิกของ  U  ซ่ึงหารดวย 4 ลงตัว   

  C   แทนเซตของจํานวนท่ีเปนสมาชิกของ  U  ซ่ึงหารดวย 5 ลงตัว   

 จะได { }3, 6, , 60A =   นั่นคือ  ( ) 20n A =  

   { }4, 8, , 60B =    นั่นคือ  ( ) 15n B =  

   { }5, 10, , 60C =    นั่นคือ  ( ) 12n C =  

 ให A B∩  แทนเซตของจํานวนท่ีเปนสมาชิกของ U  ซ่ึงหารดวย 3 และ 4 ลงตัว   

  A C∩  แทนเซตของจํานวนท่ีเปนสมาชิกของ U  ซ่ึงหารดวย 3 และ 5 ลงตัว   

  B C∩  แทนเซตของจํานวนท่ีเปนสมาชิกของ  U  ซ่ึงหารดวย 4 และ 5 ลงตัว   

  A B C∩ ∩   แทนเซตของจํานวนท่ีเปนสมาชิกของ U  ซ่ึงหารดวย 3 และ 4 และ 5 ลงตัว   

 จะได { }12, 24, 36, 48, 60A B∩ =   นั่นคือ  ( ) 5n A B∩ =  

   { }15, 30, 45, 60A C∩ =  นั่นคือ  ( ) 4n A C∩ =  

   { }20, 40, 60B C∩ =  นั่นคือ  ( ) 3n B C∩ =  

   { }60A B C∩ ∩ =  นั่นคือ  ( ) 1n A B C∩ ∩ =  

 วิธีท่ี 1 เขียนแผนภาพแสดงจํานวนสมาชิกของ ,A B  และ C  ไดดังนี้ 

 
 
   จากแผนภาพ จะได ( ) 12 8 6 4 3 2 1 36n A B C∪ ∪ = + + + + + + =    
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  ดังนั้น  จํานวนสมาชิกของ U  ท่ีหารดวย 3 ลงตัว หรือหารดวย 4 ลงตัว หรือหาร

ดวย 5 ลงตัว มีอยู 36 ตัว 

 วิธีท่ี 2 จาก ( )n A B C∪ ∪  = ( ) ( ) ( ) ( ) ( )n A n B n C n A B n A C+ + − ∩ − ∩   

      ( ) ( )n B C n A B C− ∩ + ∩ ∩  

   จะได ( )n A B C∪ ∪  = 20 15 12 5 4 3 1+ + − − − +   

     = 36   

   ดังนั้น  จํานวนสมาชิกของ U  ท่ีหารดวย 3 ลงตัว หรือหารดวย 4 ลงตัว หรือหาร

ดวย 5 ลงตัว มีอยู 36 ตัว 

12. ให  A    แทนเซตของนักเรียนท่ีเลี้ยงสุนัข  จะได ( ) 32n A =    

  B    แทนเซตของนักเรียนท่ีเลี้ยงแมว  จะได ( ) 25n B =  

  x    แทนจํานวนนักเรียนท่ีเลี้ยงท้ังสุนัขและแมว 

 เขียนแผนภาพแสดงจํานวนสมาชิกของ A  และ B  ไดดังนี้ 

 
 เนื่องจาก มีนักเรียนท่ีเลี้ยงสุนัขหรือแมวเพียงชนิดเดียว 47 คน  

 จะได   ( ) ( )32 25x x− + −   = 47 

   57 2x−   = 47 
   2x   = 10 
   x   = 5 

 ดังนั้น  จํานวนของนักเรียนท่ีเลี้ยงท้ังสุนัขและแมว เทากับ 5 คน 
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13. ให A   แทนเซตของคนท่ีชอบดูภาพยนตร   จะได ( ) 72n A =   

  B  แทนเซตของคนท่ีชอบออกกําลังกาย  จะได ( ) 65n B =  

  C   แทนเซตของคนท่ีชอบอานหนังสือ   จะได ( ) 58n C =  

  A B∩   แทนเซตของคนท่ีชอบดูภาพยนตรและออกกําลังกาย   จะได ( ) 23n A B∩ =  

  A C∩   แทนเซตของคนท่ีชอบดูภาพยนตรและอานหนังสือ   จะได ( ) 18n A C∩ =  

  B C∩   แทนเซตของคนท่ีชอบออกกําลังกายและอานหนังสือ จะได ( ) 40n B C∩ =  

  ( )A B C ′∪ ∪   แทนเซตของคนท่ีไมชอบงานอดิเรกขางตนเลย   

    จะได  ( ) 10n A B C ′∪ ∪ =   นั่นคือ  ( ) 140 10 130n A B C∪ ∪ = − =  

 วิธีท่ี 1 ให  x   แทนจํานวนคนท่ีชอบท้ังดูภาพยนตร ออกกําลังกาย และอานหนังสือ 

   เขียนแผนภาพแสดงจํานวนสมาชิกของ ,A B  และ C  ไดดังนี้ 

 
 

   จากแผนภาพ จะได   

    ( ) ( ) ( ) ( ) ( )31 23 2 18 40x x x x x x x+ + − + + + − + + − +   = 130 
       114x +   = 130 
       x   = 16 

   ดังนั้น  มีคนท่ีชอบท้ังดูภาพยนตร ออกกําลังกาย และอานหนังสือ 16 คน 
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วิธีท่ี 2 จาก ( )n A B C∪ ∪  = ( ) ( ) ( ) ( ) ( )n A n B n C n A B n A C+ + − ∩ − ∩   

      ( ) ( )n B C n A B C− ∩ + ∩ ∩  

   จะได 130 = ( )72 65 58 23 18 40 n A B C+ + − − − + ∩ ∩   

   นั่นคือ ( )n A B C∩ ∩  = 16   

   ดังนั้น  มีคนท่ีชอบท้ังดูภาพยนตร ออกกําลังกาย และอานหนังสือ 16 คน 

14. ให A   แทนเซตของคนท่ีชอบรับประทานกุง   

  B  แทนเซตของคนท่ีชอบรับประทานปลา   

  C   แทนเซตของคนท่ีชอบรับประทานป ู  

  A B∩   แทนเซตของคนท่ีชอบรับประทานกุงและปลา   

  B C∩   แทนเซตของคนท่ีชอบรับประทานปลาและปู   

  A B C∩ ∩   แทนเซตของคนท่ีชอบรับประทานท้ังสามอยาง   

 จะได  ( ) 63 200 126
100

n A = × =  

   ( ) 42 200 84
100

n B = × =  

   ( ) 55 200 110
100

n C = × =  

   ( ) 24 200 48
100

n A B∩ = × =  

   ( ) 17 200 34
100

n B C∩ = × =   

   ( ) 9 200 18
100

n A B C∩ ∩ = × =  

  A B C∪ ∪   แทนเซตของคนท่ีชอบรับประทานกุง ปลา หรือปู   

 เนื่องจาก มีคนมารวมงานท้ังหมด 200 คน โดยแตละคนชอบรับประทานกุง ปลา หรือปู 

 จะได  ( ) 200n A B C∪ ∪ =  

 จาก ( )n A B C∪ ∪  = ( ) ( ) ( ) ( ) ( )n A n B n C n A B n A C+ + − ∩ − ∩   
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       ( ) ( )n B C n A B C− ∩ + ∩ ∩  

 จะได     200  = ( )126 84 110 48 34 18n A C+ + − − ∩ − +   

 นั่นคือ      ( )n A C∩  = 56  

 ดังนั้น  มีคนท่ีชอบรับประทานท้ังกุงและปู 56 คน 

15. ให A   แทนเซตของนักทองเท่ียวท่ีเคยไปเชียงใหม   

  B  แทนเซตของนักทองเท่ียวท่ีเคยไปกระบี่    

  C  แทนเซตของนักทองเท่ียวท่ีเคยไปชลบุรี    

 ให a   แทนจํานวนนักทองเท่ียวท่ีเคยไปเชียงใหมเพียงจังหวัดเดียว 

  b   แทนจํานวนนักทองเท่ียวท่ีเคยไปกระบี่เพียงจังหวัดเดียว 

  c   แทนจํานวนนักทองเท่ียวท่ีเคยไปชลบุรีเพียงจังหวัดเดียว 

 เขียนแผนภาพแสดงไดดังนี้ 

 
 เนื่องจากมีนักทองเท่ียวท่ีไมเคยไปกระบี่ 208 คน 

 จากแผนภาพ จะไดวา  96 208a c+ + =   นั่นคือ  112a c+ =   

 จะได  ( )500 112 78 96 111 39 64b = − + + + + =    

 ดังนั้น  จํานวนคนท่ีเคยไปกระบี่เพียงจังหวัดเดียวมี 64 คน 
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1.7 เฉลยแบบฝกหัด 

คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 4  แบงการเฉลยแบบฝกหัดเปน 2 สวน 

คือ สวนท่ี 1 เฉลยคําตอบ และสวนท่ี 2 เฉลยคําตอบพรอมวิธีทําอยางละเอียด ซ่ึงเฉลย

แบบฝกหัดท่ีอยูในสวนนี้เปนการเฉลยคําตอบของแบบฝกหัด โดยไมไดนําเสนอวิธีทํา อยางไรก็ตาม

ครูสามารถศึกษาวิธีทําโดยละเอียดของแบบฝกหัดไดในสวนทายของคูมือครูเลมนี้ 

 

แบบฝกหัด 1.1ก 

1. 1) { }, , , ,a e i o u   2) { }2, 4, 6, 8  

 3) { }10, 11, 12, , 99  4) { }101, 102, 103,  

 5) { }99, 98, 97, , 1− − − −  6) { }4, 5, 6, 7, 8, 9   

 7) ∅   8) ∅  

 9) { }14, 14−   

 10) {ชลบุร,ี ชัยนาท, ชัยภูมิ, ชุมพร, เชียงราย, เชียงใหม} 

2. 1) ตัวอยางคําตอบ  { |x x  เปนจํานวนค่ีบวกท่ีนอยกวา 10}    

  หรือ  { |x x∈  เปนจํานวนค่ีตั้งแต 1 ถึง 9}  

 2) ตัวอยางคําตอบ  { |x x  เปนจํานวนเต็ม}  

 3) ตัวอยางคําตอบ  { |x x∈  มีรากท่ีสองเปนจํานวนเต็ม}  

  หรือ  2{ |x x n=  และ n  เปนจํานวนนับ}  

 4) ตัวอยางคําตอบ  { |x x∈  หารดวยสิบลงตัว}  

  หรือ  { | 10x x n=  และ n  เปนจํานวนนับ}  
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3. 1) 1 ตัว  2) 5 ตัว  

 3) 7 ตัว  4) 9 ตัว 

 5) 0 ตัว 

4. 1) เปนเท็จ 2) เปนจริง 

 3) เปนเท็จ 

5. 1) เปนเซตวาง 2) ไมเปนเซตวาง    

 3) ไมเปนเซตวาง   4) เปนเซตวาง 

 5) ไมเปนเซตวาง   

6. 1) เซตอนันต 2) เซตจํากัด 

 3) เซตอนันต 4) เซตจํากัด 

 5) เซตอนันต 6) เซตอนันต 

7. 1) A B≠ จ 2) A B≠    

 3) A B=   จ 4) A B=    

 5) A B≠   จ 

8. A D=  จ 

 

แบบฝกหัด 1.1ข 

1. 1) ถูก  2) ผิด 

 3) ผิด  4) ถูก 

 5) ถูก  6) ผิด 

2. , ,A B C A C B⊂ ⊂ ⊂ จ 
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3. 1) เปนจริง 2) เปนจริง  

 3) เปนจริง  

4. 1) ∅  และ { }1  

 2) { } { }, 1 , 2∅  และ { }1, 2  

 3) { } { } { } { } { } { }, 1 , 0 , 1 , 1, 0 , 1, 1 , 0, 1∅ − − − และ { }1, 0, 1−  

 4) { } { }, ,x y∅ และ { },x y  

 5) { } { } { } { } { } { }, , , , , , , , ,a b c a b a c b c∅  และ { }, ,a b c  

 6) ∅  
 

แบบฝกหัด 1.1ค 

1.  

  
2. 1)   2)  
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 3)  

   
3. 1) 1 ตัว  (คือ a ) 

 2) 2 ตัว  (คือ d  และ e ) 

 3) 3 ตัว  (คือ ,x y  และ z ) 

 

แบบฝกหัด 1.2 

1. 1) { }0, 1, 2, 4, 7, 8, 9A B∪ =  ก 2) { }0, 2A B∩ =  

 3) { }1, 8A B− = ก 4) { }4, 7, 9B A− =  

 5) { }3, 4, 5, 6, 7, 9A′ =  ก 6) { }1, 3, 5, 6, 8B′ =  

 7) { }0, 1, 2, 3, 5, 6, 8A B′∪ = ก 8) { }4, 7, 9A B′∩ =  

2. 1) A B∩ = ∅  ก 2) { }1, 3, 4, 5, 6, 7B C∪ =  

 3) { }3, 5B C∩ =   4) { }4, 6A C∩ =  

 5) { }0, 1, 2, 7, 8C′ =   6) { }0, 2, 8C A′∩ =  

 7) { }1, 7C B′∩ =   8) ( ) { }1, 3, 5, 7A B B∩ ∪ =  
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3. 1) A′    2) B′  d 

     

 3) A B′ ′∩  4) ( )A B ′∪  s 

     
 5) A B′ ′∪  6) ( )A B ′∩  s 

     
 7) A B−  8) A B′∩  d 
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4. 1) ( )A B C∪ ∪  2) ( )A B C∪ ∪  d 

     
 3) ( )A B C∩ ∩  4) ( )A B C∩ ∩  s 

     
 5) ( ) ( )A C B C∩ ∪ ∩  6) ( )A B C∪ ∩  s 

     
5. 1) A C∩   ก 2) C B′∪  

 3) B A−  ก 
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6. 1) ∅  ก 2) A   

3) ∅  ก 4) U   

5) U  ก 6) ∅  

7) A′  ก  8) ∅  

 

แบบฝกหัด 1.3 

1. ก 

เซต A B−  
 

B A−  
 

A B∪  
 

A′  
 

B′  
 

( )A B ′∪
 

จํานวนสมาชิก 34 19 59 60 75 41 

2. 1) ( ) 42n A B∪ =  2) ( ) 12n A B− =  ก 

3) ( ) 8n A B′ ′∩ =  ป 

3. 1) ( ) 40n A C∪ =  2) ( ) 43n A B C∪ ∪ =  ก 

3) ( ) 7n A B C ′∪ ∪ = ก 4) ( )( ) 3n B A C− ∪ =  ก 

5) ( )( ) 7n A B C∩ − =   ก 

4. ( ) 6n A B∩ =  ก 

5. ( ) 60n B = ก 

6.  10 คน 

7.  152 คน  คิดเปนรอยละ 48.72 ของจํานวนผูสูบบุหรี่ท้ังหมด 

8.  100 คน 

9.  2,370 คน 
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แบบฝกหัดทายบท 

1. 1) { }48  ด 2) ∅   

3) { }5, 10, 15, ด 4) { }2, 0, 2−   

5) { }1, 2, 3, , 10  ด 

2. 1) ตัวอยางคําตอบ  { | 3 2x x n= −  เม่ือ n∈  และ }1 5n≤ ≤   

 2) ตัวอยางคําตอบ  { }| 20 10x x∈ − ≤ ≤ −  

 3) ตัวอยางคําตอบ  { | 4 1x x n= +   เม่ือ }n∈  

 4) ตัวอยางคําตอบ  { 3|x x n=  เม่ือ }n∈  

3. 1) เซตจํากัด 2) เซตอนันต 

 3) เซตจํากัด 4) เซตจํากัด 

 5) เซตอนันต 

4. 1)    เปนจริง   2) เปนจริง  

 3) เปนเท็จ  4) เปนจริง  

 5) เปนจริง  6) เปนเท็จ 

5. 1) A    จ  2) ∅   

 3) U    จ  4) A   

 5) A   จ  6) U   

6. 1) ( )A B A B A∪ = ∪ −  จ 2) ( )A B A A B′∩ = − ∩   

 3) ( )A B U A B′ ′∩ = − ∪ จ 

  



      
   
   

  บทท่ี 1 | เซต  

 คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 4 43 
 

      
 

สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

7. 1) A B′∩  ก จ 2)   ( )A B ′′∩  

     
 3)   ( )A B ′′∪ ก 

   
8. 1)  ( )A A B∪ − ก 2)   ( )A B C′∩ ∩  

     
 3)  ( )A B C′− ∩   ก 4)   ( )A C B′∪ −    
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 5)  ( )A B C′∩ ∪   ก 6) ( )A C B′ ′∩ ∩    

      
 7)  ( )A C B ′′∪ ∩   ก   

   
9. 1)  { }0, 2, 4, 7, 9, 12, 14 จ 2) { }1, 4, 6, 9, 12, 15  

 3) { }1, 4, 5, 7, 11, 12 จ  4) { }4, 9, 12  

 5) { }1, 4, 12 จ  6) { }4, 7, 12  

 7) { }0, 2, 7, 14 จ  8) { }1, 5, 6, 11, 15  

10. 1)  เปนจริงจ 2) เปนจริง 

 3) เปนจริง 

11. 1) เปนจริง 2) เปนจริง 

 3) เปนจริงจ   4) เปนจริง 

 5) เปนจริงจ  

12. ( ) 167n A = ก 

13. 45% ด 
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14. 1) 10% ด 2) 75% ด 

15. 1) 13 คัน  2) 10 คัน 

16. 405 คน 

17. 1) 72% ก 2) 84% ก 

 3) 65% ก 4) 13%ก 

18. 1) 52 คน 2) 864 คน  

 3) 136 คน  

19. 16%ก 

20. 1% ก 
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บทท่ี 2  

ตรรกศาสตรเบ้ืองตน 

 

การศึกษาเรื่องตรรกศาสตรมีความสําคัญตอการศึกษาคณิตศาสตรเพราะคณิตศาสตรเปนวิชา 

ท่ีมีเหตุมีผล และตรรกศาสตรเปนศาสตรท่ีวาดวยเรื่องของการใชเหตุและผลในชีวิตประจําวัน  

ซ่ึงความสามารถในการคิดและใหเหตุผลเปนสิ่งมีคุณคามากท่ีสุดของมนุษย เนื้อหาเรื่องตรรกศาสตร

ท่ีนําเสนอในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 4 นี้ มีเปาหมายเพ่ือให

นักเรียนเรียนรูเก่ียวกับตรรกศาสตรเบื้องตน ในการสื่อสารและสื่อความหมายทางคณิตศาสตร 

ในบทเรียนนี้มุงใหนักเรียนบรรลุตัวชี้วัดและจุดมุงหมายดังตอไปนี้ 

 

 
ตัวช้ีวัด 

เขาใจและใชความรูเก่ียวกับเซตและตรรกศาสตรเบื้องตน ในการสื่อสารและสื่อความหมาย

ทางคณิตศาสตร 

 

 
จุดมุงหมาย 

1. จําแนกขอความวาเปนประพจนหรือไมเปนประพจน  

2.  หาคาความจริงของประพจนท่ีมีตัวเชื่อม   

3.  ใชความรูเก่ียวกับตรรกศาสตรเบื้องตนในการสื่อสารและสื่อความหมายทางคณิตศาสตร 
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ความรูกอนหนา 

• ความรูเก่ียวกับจํานวนและสมการในระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

• เซต 

 

2.1 เนื้อหาสาระ 

1. ประพจน คือ ประโยคหรือขอความท่ีเปนจริงหรือเท็จอยางใดอยางหนึ่ งเทานั้น  

ซ่ึงประโยคหรือขอความดังกลาวจะอยูในรูปบอกเลาหรือปฏิเสธก็ได  ในตรรกศาสตรเรียก

การเปน “จริง” หรือ “เท็จ” ของแตละประพจนวา  “คาความจริงของประพจน”     

2. ให p  และ q  เปนประพจนใด ๆ  เม่ือเชื่อมดวยตัวเชื่อม “และ” ( )∧  “หรือ” ( )∨    

“ถา...แลว...” ( )→  และ “ก็ตอเม่ือ” ( )↔   จะมีขอตกลงเก่ียวกับคาความจริงของ

ประพจนท่ีไดจากการเชื่อมประพจน p  และ q   โดยให T  และ F  แทนจริงและเท็จ 

ตามลําดับ ดังนี้ 

p  q  p q∧  p q∨  p q→  p q↔  

T  T  T  T  T  T  

T  F  F  T  F  F  

F  T  F  T  T  F  

F  F  F  F  T  T  

ถา p  เปนประพจนใด ๆ แลว นิเสธของ p  เขียนแทนดวยสัญลักษณ  p  และเขียน

ตารางคาความจริงของ  p  ไดดังนี้ 

  



     
     
     

 บทท่ี 2 | ตรรกศาสตรเบื้องตน   
 

  48 คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 4 
 

 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

p   p  

T  F  

F  T  

3. ให ,p q  และ r  เปนประพจนซ่ึงยังไมกําหนดคาความจริง จะเรียก ,p q  และ r  วาเปน

ตัวแปรแทนประพจนใด ๆ และเรียกประพจนท่ีมีตัวเชื่อม เชน , , , ,p p q p q p q∧ ∨ →  

p q↔  วา “รูปแบบของประพจน” 

 

2.2 ขอเสนอแนะเกี่ยวกับการสอน 

ประพจน 

 

 
ประเด็นสําคัญเกี่ยวกับเนื้อหาและส่ิงท่ีควรตระหนักเกี่ยวกับการสอน 

• การจําแนกขอความวาเปนประพจนหรือไมเปนประพจน อาจไมจําเปนตองทราบ 

คาความจริงท่ีแนนอนของประพจนนั้น เชน มีสิ่งมีชีวิตอยูบนดาวอังคาร  

• การเลือกตัวอยางในชั้นเรียนหรือแบบทดสอบระหวางเรียนท่ีจะใหนักเรียนบอก 

คาความจริงของประพจนท่ีไมใชขอความทางคณิตศาสตร ครูควรเลือกใหเหมาะสมกับ

ความรูและประสบการณของนักเรียน เชน ยุงลายเปนพาหะของโรคไขเลือดออก 

โรคเลือดออกตามไรฟนเปนโรคท่ีเกิดจากการขาดวิตามินซี  และหลีกเลี่ยงตัวอยางขอความ

ท่ีใชความรูสึกในการตัดสินวาขอความนั้นเปนจริงหรือเท็จ เชน นารีสวย ปกรณเปนคนดี 
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• ในการสอนเก่ียวกับประพจน ครูไมควรยกตัวอยางขอความท่ีใชสรรพนามบุรุษท่ี 2 และ 3 

เชน เขาซ้ือขนม ลุงกับปาไปเท่ียวตางประเทศ ซ่ึงอาจทําใหนักเรียนเกิดความสับสนวา

ขอความดังกลาวเปนประพจนหรือไม เนื่องจากนักเรียนจะตองทราบบริบทของขอความ

ดังกลาวจึงจะสามารถสรุปคาความจริงของขอความดังกลาวได เชน “เขา” “ลุง”  “ปา”  

หมายถึงใคร  

 

 
ประเด็นสําคัญเกี่ยวกับแบบฝกหัด 

แบบฝกหัด 2.1 

  2. จงเขียนประโยคหรือขอความท่ีเปนประพจนมา 5 ประพจน พรอมท้ังบอก 

   คาความจริงของประพจนนั้น ๆ 

 แบบฝกหัดนี้มีคําตอบไดหลายแบบ โดยอาจเปนไดท้ังขอความทางคณิตศาสตร เชน 

 { }1, 2, 3∅∈  และไมใชขอความทางคณิตศาสตร เชน หนึ่งปมีสิบสองเดือน  ควรให 

 นักเรียนมีอิสระในการเขียนประโยคหรือขอความท่ีเปน ป ร ะ พ จ น  ซ่ึ ง คํ า ต อ บ ข อ ง 

 นักเรียนไมจําเปนตองตรงกับท่ีครูคิดไว 

 

การเช่ือมประพจน 

การเช่ือมประพจนดวยตัวเช่ือม “และ” 

ครูอาจนําเขาสูบทเรียนเพ่ือใหนักเรียนเขาใจการเชื่อมประพจนดวยตัวเชื่อม “และ” โดยให

นักเรียนทํากิจกรรมตอไปนี้ 
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 กิจกรรม : การแตงกายของลูกปด 

  ให p  แทนขอความ “ลูกปดใสเสื้อสีขาว” 

  และ q  แทนขอความ “ลูกปดใสกางเกงสีฟา” 

  จะไดวา p q∧  แทนขอความ “ลูกปดใสเสื้อสีขาวและลูกปดใสกางเกงสีฟา”   

  หรือเขียนโดยยอเปน “ลูกปดใสเสื้อสีขาวและกางเกงสีฟา” 

ข้ันตอนการปฏิบัติ 

1. ครใูหนักเรียนเติมตารางคาความจริง ตอไปนี้ 

ลูกปดใสเสื้อสีขาว 

( )p  

ลูกปดใสกางเกงสีฟา 

( )q  

ลูกปดใสเสื้อสีขาวและกางเกงสีฟา 

( )∧p q  

 
  

 
  

 
  

 
  

การ 

 

2. ครใูหนักเรียนรวมกันอภิปรายเก่ียวกับตารางคาความจริงท่ีไดจากขอ 1 

 

 

เม่ือจบกิจกรรมนี้แลว ครูควรใหนักเรียนสรุปไดวาในการเชื่อมประพจนดวย “และ” มีขอตกลง

วาประพจนใหมจะเปนจริงในกรณีท่ีประพจนท่ีนํามาเชื่อมกันนั้นเปนจริงท้ังคู กรณีอ่ืน ๆ เปน

เท็จทุกกรณี  จากนั้นครูสรุปการเขียนตารางคาความจริงของ p q∧   
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ประเด็นสําคัญเกี่ยวกับเนื้อหาและส่ิงท่ีควรตระหนักเกี่ยวกับการสอน 

สําหรับภาษาท่ีใชในชีวิตประจําวัน อาจแทนตัวเชื่อม “และ” ดวยคําอ่ืนซ่ึงใหความหมาย

อยางเดียวกัน เชน “แต”  “นอกจากนั้นแลว”  “ถึงแมวา”  “ในขณะท่ี”  ตัวอยางประโยค 

ท่ีพบไดในชีวิตประจําวัน เชน วรรณชอบวิชาคณิตศาสตรแตนุชชอบวิชาภาษาอังกฤษ  

สมศักดิ์เปนหัวหนาหองนอกจากนั้นแลวเขายังเปนประธานนักเรียนดวย  วิชัยทํางานหนัก

ถึงแมวาเขาปวย  น้ําผึ้งอานหนังสือในขณะท่ีน้ําฝนดูโทรทัศน 

 
 
การเช่ือมประพจนดวยตัวเช่ือม “หรือ” 

ครูอาจนําเขาสูบทเรียนเพ่ือใหนักเรียนเขาใจการเชื่อมประพจนดวยตัวเชื่อม “หรือ” โดยให

นักเรียนทํากิจกรรมตอไปนี้ 

 

 กิจกรรม : สัตวเล้ียงของตนน้ํา 

  ให p  แทนขอความ “ตนน้ําเลี้ยงแมว” 

  และ q  แทนขอความ “ตนน้ําเลี้ยงนก” 

  จะไดวา p q∨  แทนขอความ “ตนน้ําเลี้ยงแมวหรือตนน้ําเลี้ยงนก”   

  หรือเขียนโดยยอเปน “ตนน้ําเลี้ยงแมวหรือนก” 

ข้ันตอนการปฏิบัติ 

1. ครูใหนักเรียนเติมตารางคาความจริง ตอไปนี้ 
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  52 คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 4 
 

 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

 
 

ตนน้ําเลี้ยงแมว  

( )p  

ตนน้ําเลี้ยงนก  

( )q  

ตนน้ําเลี้ยงแมวหรือนก  

( )∨p q  

   
   
   
   

การ  
 

2. ครใูหนักเรียนรวมกันอภิปรายเก่ียวกับตารางคาความจริงท่ีไดจากขอ 1 

 

เม่ือจบกิจกรรมนี้แลว ครูควรใหนักเรียนสรุปไดวาในการเชื่อมประพจนดวย “หรือ” มีขอตกลงวา

ประพจนใหมจะเปนเท็จในกรณีท่ีประพจนท่ีนํามาเชื่อมกันเปนเท็จท้ังคู กรณีอ่ืน ๆ เปนจริง 

ทุกกรณี  จากนั้นครูสรุปการเขียนตารางคาความจริงของ p q∨   

 

 
ประเด็นสําคัญเกี่ยวกับเนื้อหาและส่ิงท่ีควรตระหนักเกี่ยวกับการสอน 

การใชตัวเชื่อม “หรือ” ในทางตรรกศาสตรจะหมายถึงการเลือกอยางใดอยางหนึ่งหรือ 

ท้ังสองอยาง 

  



      
   
   

 บทท่ี 2 | ตรรกศาสตรเบื้องตน  
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 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

การเช่ือมประพจนดวยตัวเช่ือม “ถา...แลว...” 

ครูอาจนําเขาสูบทเรียนเพ่ือใหนักเรียนเขาใจการเชื่อมประพจนดวยตัวเชื่อม “ถา...แลว...” 

โดยใหนักเรียนทํากิจกรรมตอไปนี้ 

 

 กิจกรรม : สัญญาระหวางพอกับจิ๋ว 

  ให p  แทนขอความ “จิ๋วกวาดบาน” 

  และ q  แทนขอความ “พอใหขนม” 

  จะไดวา p q→  แทนขอความ “ถาจิ๋วกวาดบานแลวพอจะใหขนม”   

  การรักษาสัญญาของพอจะเทียบกับคาความจริงของ p q→  

  ซ่ึงในกรณีท่ี p q→  เปนจริง  หมายถึง พอรักษาสัญญา   

  ในกรณีท่ี p q→  เปนเท็จ หมายถึง พอไมรักษาสัญญา 

ข้ันตอนการปฏิบัติ 

1. ครูใหนักเรียนเติมคาความจริงลงในตารางตอไปนี้ 

จิ๋วกวาดบาน  

( )p  

พอใหขนม 

( )q  

พอรักษาสัญญา  

( )→p q  

   
   
   
   

 
2. ครูใหนักเรียนรวมกันอภิปรายเก่ียวกับตารางคาความจริงท่ีไดจากขอ 1 



     
     
     

 บทท่ี 2 | ตรรกศาสตรเบื้องตน   
 

  54 คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 4 
 

 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

เม่ือจบกิจกรรมนี้แลว ครูควรใหนักเรียนสรุปไดวาในการเชื่อมประพจนดวย “ถา...แลว...”  

มีขอตกลงวาประพจนใหมจะเปนเท็จในกรณีท่ีเหตุเปนจริงและผลเปนเท็จเทานั้น กรณีอ่ืน ๆ เปน

จริงทุกกรณี  ครูควรชี้แจงเพ่ิมเติมวาประพจนซ่ึงตามหลังคําวา ถา เรียกวา “เหตุ”  สวนประพจน

ซ่ึงตามหลังคําวา แลว เรียกวา “ผล”  จากนั้นครูสรุปการเขียนตารางคาความจริงของ p q→   

 

การเช่ือมประพจนดวยตัวเช่ือม “ก็ตอเม่ือ” 

ครูอาจนําเขาสูบทเรียนเพ่ือใหนักเรียนเขาใจการเชื่อมประพจนดวยตัวเชื่อม “ก็ตอเม่ือ” โดยให

นักเรียนทํากิจกรรมตอไปนี้ 

 

 กิจกรรม : เกรดวิชาคณิตศาสตรของปุยนุน 

คาความจริงของประพจนท่ีมีตัวเชื่อม “ก็ตอเม่ือ” อาจพิจารณาจากสถานการณในชีวิตจริงได 

เชน โรงเรียนแหงหนึ่งกําหนดวา “นักเรียนไดเกรด 4  วิชาคณิตศาสตรก็ตอเม่ือนักเรียนได

คะแนนตั้งแต  80%  ของคะแนนเต็มวิชาคณิตศาสตร” สมมติวาปุยนุนเปนนักเรียนของ

โรงเรียนแหงนี้ 

  ให p  แทนขอความ “ปุยนุนไดเกรด 4  วิชาคณิตศาสตร” 

  และ q  แทนขอความ “ปุยนุนไดคะแนนตั้งแต 80% ของคะแนนเต็มวิชาคณิตศาสตร” 

  จะไดวา p q↔  แทนขอความ “ปุยนุนไดเกรด 4  วิชาคณิตศาสตรก็ตอเม่ือปุยนุน 

  ไดคะแนนตั้งแต 80%  ของคะแนนเต็มวิชาคณิตศาสตร”   

การเกิดข้ึนไดของสถานการณนี้จะเทียบไดกับคาความจริงของ p q↔    

ในกรณีท่ีสถานการณนี้เกิดข้ึนไดจริง จะไดวา p q↔  เปนจริง   

ในกรณีท่ีสถานการณนี้ไมสามารถเกิดข้ึนได จะไดวา p q↔  เปนเท็จ 



      
   
   

 บทท่ี 2 | ตรรกศาสตรเบื้องตน  

 คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 4 55 
 

 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

ข้ันตอนการปฏิบัติ 

1. ครูใหนักเรียนเติมตารางคาความจริง ตอไปนี้ 
ปุยนุนไดเกรด 4 วิชา

คณิตศาสตร 

( )p  

ปุยนุนไดคะแนนตั้งแต 

80% ของคะแนนท้ังหมด 
( )q  

การเกิดข้ึนไดของ

สถานการณนี้ 
( )↔p q  

   
   
   
   

 
2. ครูใหนักเรียนรวมกันอภิปรายเก่ียวกับตารางคาความจริงท่ีไดจากขอ 1 

การ 
 

เม่ือจบกิจกรรมนี้แลว ครูควรใหนักเรียนสรุปไดวาในการเชื่อมประพจนดวย “ก็ตอเม่ือ” 

มีขอตกลงวาประพจนใหมจะเปนจริงในกรณีท่ีประพจนท่ีนํามาเชื่อมกันนั้นเปนจริงท้ังคูหรือ 

เปนเท็จท้ังคูเทานั้น  กรณีอ่ืน ๆ เปนเท็จเสมอ  จากนั้นครูสรุปการเขียนตารางคาความจริง 

ของ p q↔   

 

 
ประเด็นสําคัญเกี่ยวกับเนื้อหาและส่ิงท่ีควรตระหนักเกี่ยวกับการสอน 

ตัวเชื่อม “ก็ตอเม่ือ” พบไดบอยในการศึกษาคณิตศาสตร เชน บทนิยามเก่ียวกับ 

รูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว  ซ่ึงกลาววา “รูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว คือ รูปสามเหลี่ยมท่ีมีดานยาว

เทากันสองดาน” หมายความวา “รูปสามเหลี่ยมใดจะเปนรูปสามเหลี่ยมหนาจั่วก็ตอเม่ือ 
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  56 คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 4 
 

 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

รูปสามเหลี่ยมนั้นมีดานยาวเทากันสองดาน” ซ่ึงมีความหมายเดียวกับ “ถารูปสามเหลี่ยมใด

เปนรูปสามเหลี่ยมหนาจั่วแลวรูปสามเหลี่ยมนั้นจะมีดานยาวเทากันสองดาน และถา 

รูปสามเหลี่ยมใดมีดานยาวเทากันสองดานแลวรูปสามเหลี่ยมนั้นจะเปนรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว” 

 

นิเสธของประพจน 

ครูอาจนําเขาสูบทเรียนเพ่ือใหนักเรียนเขาใจเก่ียวกับนิเสธของประพจน  โดยใหนักเรียน 

ทํากิจกรรมตอไปนี้ 

 

 กิจกรรม : งานอดิเรกของหนูดี 

  ให p  แทนขอความ “หนูดีอานหนังสือ” 

  จะไดวา p  แทนขอความ “หนูดีไมไดอานหนังสือ” 

  จะไดตารางคาความจริง  ดังนี้ 

ข้ันตอนการปฏิบัติ 

1. ครใูหนักเรียนเติมคาความจริงลงในตารางตอไปนี้  

หนูดีอานหนังสือ  

( )p  

หนูดีไมไดอานหนังสือ 

 p  

  

  
 

2. ครใูหนักเรียนรวมกันอภิปรายเก่ียวกับตารางคาความจริงท่ีไดจากขอ 1 

 

  



      
   
   

 บทท่ี 2 | ตรรกศาสตรเบื้องตน  
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 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

เม่ือจบกิจกรรมนี้แลว ครูควรใหนักเรียนสรุปไดวาคาความจริงของนิเสธจะตรงขามกับคาความจริง

ของประพจนเดิมเสมอ จากนั้นครูสรุปการเขียนตารางคาความจริงของ p   

 

การหาคาความจริงของประพจน 

 

 
ประเด็นสําคัญเกี่ยวกับเนื้อหาและส่ิงท่ีควรตระหนักเกี่ยวกับการสอน 

• ครูควรเขียนวงเล็บในตัวอยางท่ีตองการใหนักเรียนพิจารณาคาความจริงทุกครั้ง 

ไมควรละวงเล็บไวใหนักเรียนตัดสินใจเอง ยกเวนตัวเชื่อม “  ” ซ่ึงในหนังสือเรียน 

ของ สสวท. ไมไดใสวงเล็บไวเชนกัน  เนื่องจากถือวาเปนตัวเชื่อมท่ีตองหาคาความจริง

กอน เชน สําหรับประพจน p p∨   นั้น ตองหาคาความจริงของ p  กอน  แลวจึงหา

คาความจริงของ p p∨   ซ่ึงมีความหมายเชนเดียวกับ ( )p p∨   

• การหาคาความจริงของประพจนท่ีมีตัวเชื่อมสามารถทําไดหลายวิธี ท้ังนี้ครูควรให

นักเรียนฝกฝนการหาคาความจริงของประพจนท่ีมีตัวเชื่อมโดยใชแผนภาพ ซ่ึงสามารถ

เขียนแสดงไดหลายแบบ ควรใหนักเรียนมีอิสระในการเขียนแผนภาพโดยไมจําเปน

จะตองตรงกับท่ีครูคิดไว จะเปนประโยชนในการศึกษาหัวขอตอ ๆ ไป 

 

2.3 การวัดผลประเมินผลระหวางเรียน 

การวัดผลระหวางเรียนเปนการวัดผลการเรียนรูเพ่ือปรับปรุงและพัฒนาการเรียนการสอน และ

ตรวจสอบนักเรียนแตละคนวามีความรูความเขาใจในเรื่องท่ีครูสอนมากนอยเพียงใด การให

นักเรียนทําแบบฝกหัดเปนแนวทางหนึ่งท่ีครูอาจใชเพ่ือประเมินผลดานความรูระหวางเรียนของ
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  58 คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 4 
 

 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

นักเรียน  ซ่ึงหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 4 ไดนําเสนอแบบฝกหัด

ท่ีครอบคลุมเนื้อหาท่ีสําคัญของแตละบทไว  สําหรับในบทท่ี 2 ตรรกศาสตรเบื้องตน ครูอาจใช

แบบฝกหัดเพ่ือวัดผลประเมินผลความรูในแตละเนื้อหาไดดังนี้ 

เนื้อหา แบบฝกหัด 

ประพจนและคาความจริงของประพจน   2.1ก ขอ 1, 2 

การเชื่อมประพจนและคาความจริงของประพจนท่ีมีตัวเชื่อม   2.2ก ขอ 1, 2, 3 

 

2.4 การวิเคราะหแบบฝกหัดทายบท 

หนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 4 มีจุดมุงหมายวาเม่ือนักเรียน 

ไดเรียนจบบทท่ี 2 ตรรกศาสตรเบื้องตน แลวนักเรียนสามารถ 

1.  จําแนกขอความวาเปนประพจนหรือไมเปนประพจน 

 2. หาคาความจริงของประพจนท่ีมีตัวเชื่อม 

 3. ใชความรูเก่ียวกับตรรกศาสตรเบื้องตนในการสื่อสารและสื่อความหมายทางคณิตศาสตร 

ซ่ึงหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 4 ไดนําเสนอแบบฝกหัดทายบท

ท่ีประกอบดวยโจทยเพ่ือตรวจสอบความรูหลังเรียน โดยมีวัตถุประสงคเพ่ือวัดความรูความเขาใจ

ของนักเรียนตามจุดมุงหมาย ซ่ึงประกอบดวยโจทยฝกทักษะท่ีมีความนาสนใจและโจทยทาทาย  

ครูอาจเลือกใชแบบฝกหัดทายบทวัดความรูความเขาใจของนักเรียนตามจุดมุงหมายของบท 

เพ่ือตรวจสอบวานักเรียนมีความสามารถตามจุดมุงหมายเม่ือเรียนจบบทเรียนหรือไม 

 

ท้ังนี้ แบบฝกหัดทายบทแตละขอในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 4 

บทท่ี 2 ตรรกศาสตรเบื้องตน สอดคลองกับจุดมุงหมายของบทเรียน ดังนี้ 
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ขอ 
ขอ 
ยอย 

จุดมุงหมาย 

จําแนกขอความ 

วาเปนประพจน 

หรือไมเปนประพจน 

หาคาความจริงของ

ประพจนท่ีมีตัวเช่ือม 

ใชความรูเกี่ยวกับ

ตรรกศาสตรเบ้ืองตน 

ในการส่ือสารและ 

ส่ือความหมายทาง

คณิตศาสตร 

1. 1)    

 2)    

 3)    

 4)    

 5)    

 6)    

 7)    

 8)    

 9)    

 10)    

2. 1) โจทยฝกทักษะ 

 2) โจทยฝกทักษะ 

 3) โจทยฝกทักษะ 

 4) โจทยฝกทักษะ 
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ขอ 
ขอ 
ยอย 

จุดมุงหมาย 

จําแนกขอความ 

วาเปนประพจน 

หรือไมเปนประพจน 

หาคาความจริงของ

ประพจนท่ีมีตัวเช่ือม 

ใชความรูเกี่ยวกับ

ตรรกศาสตรเบ้ืองตน 

ในการส่ือสารและ 

ส่ือความหมายทาง

คณิตศาสตร 

 5) โจทยฝกทักษะ 

 6) โจทยฝกทักษะ 

3. 1)    

 2)    

 3)    

 4)    

4.  โจทยฝกทักษะ 

5. 1)    

 2)    

 3)    

 4)    

 5)    

6. 1)    

 2)    

 3)    
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ขอ 
ขอ 
ยอย 

จุดมุงหมาย 

จําแนกขอความ 

วาเปนประพจน 

หรือไมเปนประพจน 

หาคาความจริงของ

ประพจนท่ีมีตัวเช่ือม 

ใชความรูเกี่ยวกับ

ตรรกศาสตรเบ้ืองตน 

ในการส่ือสารและ 

ส่ือความหมายทาง

คณิตศาสตร 

 4)    

7. 1)    

 2)    

 3)    

 4)    

8.     

9.     

10.     
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2.5 ความรูเพ่ิมเติมสําหรับครู 

• เปาหมายประการหนึ่งของวิชาคณิตศาสตร คือ การศึกษาทําความเขาใจธรรมชาติ  หรือ

ปรากฏการณตาง ๆ  โดยใช “ระบบเชิงคณิตศาสตร” (mathematical system)  ซ่ึงระบบ

เชิงคณิตศาสตรเปนแนวคิดเชิงนามธรรมท่ีใชแทนธรรมชาติ หรือปรากฏการณอยางใด

อยางหนึ่ง เชน “ระบบจํานวนจริง” (real number system) เปนแนวคิดท่ีใชแทนจํานวนหรือ

ขนาดของสิ่งตาง ๆ หรือ “เรขาคณิตแบบยุคลิด” (Euclidean geometry) เปนแนวคิดหนึ่งท่ีใช

แทนวัตถุตาง ๆ ในปริภูมิ   

• ระบบเชิงคณิตศาสตรแตละระบบ มีองคประกอบดังตอไปนี้ 

1. เอกภพสัมพัทธ (universe) คือ เซตของสิ่งท่ีจะศึกษาในระบบนั้น เชน เซตของ

จํานวนนับ เซตของจํานวนเต็ม เซตของจํานวนจริง 

2. คําอนิยาม (undefined term) ไดแก คําซ่ึงเปนท่ีเขาใจความหมายกันโดยท่ัวไป  

โดยไมตองอธิบาย เชน คําวา “เหมือนกัน” หรือคําวา “จุด” และ “เสน” ใน

เรขาคณิตแบบยุคลิด  

3. คํานิยาม (defined term) คือ คําท่ีสามารถใหความหมายโดยใชคําอนิยาม หรือคํานิยาม

อ่ืนท่ีมีมากอนแลวได เชน คําวา “จํานวนคู” หรือคําวา “รูปสามเหลี่ยมมุมฉาก”  

4. สัจพจน (axiom) คือ ขอความท่ีกําหนดใหเปนจริงในระบบเชิงคณิตศาสตรนั้น 

โดยไมตองพิสูจน เชน สัจพจนเชิงพีชคณิตของระบบจํานวนจริง สัจพจนเชิงอันดับ

ของระบบจํานวนจริง สัจพจนความบริบูรณของระบบจํานวนจริง 

5. ทฤษฎีบท (theorem) คือ ขอความท่ีพิสูจนแลววาเปนจริงในระบบเชิงคณิตศาสตร 

ท่ีกําหนด  โดยการพิสูจน (proof) คือ กระบวนการอางเหตุผลตามหลักตรรกศาสตร  

เพ่ือนําไปสูขอสรุปท่ีตองการ  ซ่ึงมักตองนําคําอนิยาม คํานิยาม รวมท้ังสัจพจน หรือ

ทฤษฎีบทท่ีมีอยูกอนแลวมาใชในการพิสูจน เชน ทฤษฎีบทของพีทาโกรัส 
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ในบางกรณี  ขอความท่ีพิสูจนแลววาเปนจริง  อาจไมเรียกวาทฤษฎีบทเสมอไป  โดย

มีคําเฉพาะท่ีใชเรียกทฤษฎีบทบางประเภท เชน “บทตั้ง” (lemma) ท่ีใชเรียกทฤษฎี

บทซ่ึงจะนําไปใชพิสูจน ทฤษฎีบทถัดไปท่ีเปนทฤษฎีบทหลัก หรือทฤษฎีบทท่ีมี

ความสําคัญมากกวา และ “บทแทรก” (corollary) ท่ีใชเรียกทฤษฎีบทซ่ึงเปนผลอยาง

งายจากทฤษฎีบทท่ีมีมากอนหนา  

นอกจากนี้ ในบางกรณี จะใชคําวา “สมบัติ” (property) แทนขอความท่ีเปนจริงใด ๆ 

ในระบบเชิงคณิตศาสตรระบบหนึ่ง โดยสมบัติอาจเปนความจริงเก่ียวกับคํานิยาม 

สัจพจน  หรือทฤษฎีบทก็ได  และอาจใชคําวา “กฎ” (law)  สําหรับความจริงท่ีเปน

สัจพจนหรือทฤษฎีบทอีกดวย   

ครูควรระลึกอยูเสมอวา ความรูทางคณิตศาสตรท่ีกําลังพิจารณาเปนองคประกอบใด

ของระบบเชิงคณิตศาสตร  นั่นคือ ควรทราบวาสิ่งใดเปนสัจพจน  สิ่งใดเปนทฤษฎีบท 

เชน  ไมควรพยายามพิสูจนสัจพจนเก่ียวกับจํานวนจริงในระบบจํานวนจริง  

 

2.6 ตัวอยางแบบทดสอบประจําบทและเฉลยตัวอยางแบบทดสอบประจําบท 

ในสวนนี้จะนําเสนอตัวอยางแบบทดสอบประจําบทท่ี 2 ตรรกศาสตรเบื้องตน สําหรับรายวิชาพ้ืนฐาน

คณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 4  ซ่ึงครูสามารถเลือกนําไปใชไดตามจุดประสงคการเรียนรู 

ท่ีตองการวัดผลประเมินผล 

 

ตัวอยางแบบทดสอบประจําบท 

 

1. จงพิจารณาประโยคหรือขอความตอไปนี้วาเปนประพจนหรือไม ถาเปนประพจน  

จงหาคาความจริงของประพจนนั้น 
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 1) งวงนอนจัง 

 2) เธอตองไปเดี๋ยวนี้ 

 3) 22
7

π =   

 4) { }1 2, 3∉   

 5) 2  ไมใชจํานวนจริง 

 6) 1, 2, 3,   

 7) ทําไม a b b a+ = +   

2.   กําหนดให ,p  q  และ r  เปนประพจน ซ่ึง p  และ q  มีคาความจริงเปนจริงและเท็จ

ตามลําดับ  จงหาคาความจริงของประพจนตอไปนี้ 

 1) ( )p q r↔ →  

 2) ( )p q r∧ ∨  

3.   กําหนดให p  และ q  เปนประพจนใด ๆ  ถา r  เปนประพจนเชิงประกอบท่ีเกิดจาก 

การเชื่อมประพจน p  กับ q  ซ่ึงมีคาความจริงดังตารางตอไปนี้ 

p  q  r  

T  T  F  

T  F  T  

F  T  T  

F  F  F  

 

 จงเขียนประพจน r  ในรูปประพจน p  กับ q  

  



      
   
   

 บทท่ี 2 | ตรรกศาสตรเบื้องตน  

 คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 4 65 
 

 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

4.   กําหนดให ,p  q  และ r  เปนประพจน ซ่ึง ,p q  q r→ →  และ r p→  มีคาความจริง

เปนจริง  จงหาคาความจริงของประพจน p r↔  

5.   จงหานิเสธของขอความ  “ถา x  เปนจํานวนนับ แลว x  เปนจํานวนคู หรือ x  เปนจํานวนค่ี” 

 

เฉลยตัวอยางแบบทดสอบประจําบท 

 
1. 1) ไมเปนประพจน 2) ไมเปนประพจน 

 3) เปนประพจน  มีคาความจริงเปนเท็จ 4) เปนประพจน  มีคาความจริงเปนจริง 

 5) เปนประพจน  มีคาความจริงเปนเท็จ 6) ไมเปนประพจน 

 7) ไมเปนประพจน   

2. 1)   จาก p  เปนจริง และ q  เปนเท็จ จะได p q↔  เปนเท็จ 

  ดังนั้น  ( )p q r↔ →  มีคาความจริงเปนจริง 

 2) จาก q  เปนเท็จ จะได  q  เปนจริง 

  จาก p  เปนจริง และ  q  เปนจริง  จะได ∧ p q  เปนจริง 

  ดังนั้น  ( )∧ ∨p q r  มีคาความจริงเปนจริง 

3. ตัวอยางคําตอบ  

  ( )↔ p q  

  ( ) ( )p q q p → ∧ →     
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4. พิจารณาตารางคาความจริงดังนี้  

p  q  r  →p q  →q r  →r p  

T  T  T  T  T  T  

T  T  F  T  F  T  

T  F  T  F  T  T  

T  F  F  F  T  T  

F  T  T  T  T  F  

F  T  F  T  F  T  

F  F  T  T  T  F  

F  F  F  T  T  T  

 

สังเกตวาถา ,p q  q r→ →  และ r p→  มีคาความจริงเปนจริง   

จะได ,p  q  และ r  ตองมีคาความจริงเปนจริงท้ังหมด หรือเปนเท็จท้ังหมด 

ดังนั้น  p r↔  มีคาความจริงเปนจริง 

5. ให p   แทนประพจน “ x  เปนจํานวนนับ” 

  q   แทนประพจน “ x  เปนจํานวนคู” 

  r   แทนประพจน “ x  เปนจํานวนค่ี” 

 จะไดวาขอความ “ถา x  เปนจํานวนนับ แลว x  เปนจํานวนคู หรือ x  เปนจํานวนค่ี” เขียน

แทนดวยรูปแบบของประพจน  ( )p q r→ ∨   

 นิเสธของ ( )p q r→ ∨  คือ ( )p q r → ∨    

 เนื่องจาก ( )p q r → ∨    ≡   ( )p q r ∨ ∨     
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    ≡  ( )p q r∧ ∨  

   ≡  p q r∧ ∧    

 โดยท่ีรูปแบบของประพจน p q r∧ ∧   แทนขอความ “ถา x  เปนจํานวนนับ และ x  ไม

เปนจํานวนคู และ x  ไมเปนจํานวนค่ี” 

 ดังนั้น นิเสธของขอความ “ถา x  เปนจํานวนนับ แลว x  เปนจํานวนคู หรือ x  เปนจํานวนค่ี” 

คือ “ถา x  เปนจํานวนนับ และ x  ไมเปนจํานวนคู และ x  ไมเปนจํานวนค่ี” 

 

2.7 เฉลยแบบฝกหัด 

คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 4 แบงการเฉลยแบบฝกหัดเปน 2 สวน 

คือ สวนท่ี 1 เฉลยคําตอบ และสวนท่ี 2 เฉลยคําตอบพรอมวิธีทําอยางละเอียด ซ่ึงเฉลยแบบฝกหัดท่ี

อยูในสวนนี้เปนการเฉลยคําตอบของแบบฝกหัด โดยไมไดนําเสนอวิธีทํา อยางไรก็ตามครูสามารถ

ศึกษาวิธีทําโดยละเอียดของแบบฝกหัดไดในสวนทายของคูมือครูเลมนี้ 

 

แบบฝกหัด 2.1 

1. 1) เปนประพจน ท่ีมีคาความจริงเปนเท็จ 2) เปนประพจน ท่ีมีคาความจริงเปนจริง 

 3) เปนประพจน ท่ีมีคาความจริงเปนเท็จ 4) ไมเปนประพจน 

 5) ไมเปนประพจน 6) เปนประพจน ท่ีมีคาความจริงเปนจริง 

 7) เปนประพจน ท่ีมีคาความจริงเปนเท็จ 8) เปนประพจน ท่ีมีคาความจริงเปนเท็จ 

 9) ไมเปนประพจน 10) เปนประพจน ท่ีมีคาความจริงเปนจริง 

 11) เปนประพจน ท่ีมีคาความจริงเปนเท็จ 12) เปนประพจน ท่ีมีคาความจริงเปนจริง 

 13) ไมเปนประพจน 14) ไมเปนประพจน 
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 15) เปนประพจน ท่ีมีคาความจริงเปนเท็จ 16) ไมเปนประพจน 

 17) ไมเปนประพจน 18) เปนประพจน ท่ีมีคาความจริงเปนจริง 

2. ตัวอยางคําตอบ  

  2 3>  เปนประพจน ท่ีมีคาความจริงเปนเท็จ 

  { }1, 2, 3∅∈   เปนประพจน ท่ีมีคาความจริงเปนเท็จ 

  หนึ่งปมีสิบสองเดือน เปนประพจน ท่ีมีคาความจริงเปนจริง 

  4  เปนจํานวนอตรรกยะ เปนประพจน ท่ีมีคาความจริงเปนเท็จ 

  เดือนมกราคม มี 31 วัน เปนประพจน ท่ีมีคาความจริงเปนจริง 

 

แบบฝกหัด 2.2 

1. 1) นิเสธของประพจน 4 9 10 3+ = +  คือ 4 9 10 3+ ≠ +  มีคาความจริงเปนเท็จ 

 2) นิเสธของประพจน 6 7− </   คือ  6 7− <  มีคาความจริงเปนจริง  

 3) นิเสธของประพจน 100  ไมเปนจํานวนเต็ม  คือ 100  เปนจํานวนเต็ม  

  มีคาความจริงเปนจริง 

 4) นิเสธของประพจน { }2 2⊄   คือ { }2 2⊂  มีคาความจริงเปนเท็จ 

2. 1) มีคาความจริงเปนเท็จ 2) มีคาความจริงเปนจริง 

 3) มีคาความจริงเปนเท็จ 4) มีคาความจริงเปนจริง 

 5) มีคาความจริงเปนเท็จ 6) มีคาความจริงเปนเท็จ 

 7) มีคาความจริงเปนจริง 8) มีคาความจริงเปนเท็จ 

 9) มีคาความจริงเปนเท็จ 10) มีคาความจริงเปนเท็จ 

 11) มีคาความจริงเปนจริง 12) มีคาความจริงเปนจริง 
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3. 1) ประพจนท่ีกําหนดใหอยูในรูป p q∧  และมีคาความจริงเปนจริง 

2) ประพจนท่ีกําหนดใหอยูในรูป p q∨  และมีคาความจริงเปนจริง 

3) ประพจนท่ีกําหนดใหอยูในรูป p  และมีคาความจริงเปนเท็จ 

4) ประพจนท่ีกําหนดใหอยูในรูป p q↔  และมีคาความจริงเปนจริง 

5) ประพจนท่ีกําหนดใหอยูในรูป p q↔  และมีคาความจริงเปนจริง 

6) ประพจนท่ีกําหนดใหอยูในรูป p q→  และมีคาความจริงเปนจริง 

7) ประพจนท่ีกําหนดใหอยูในรูป p q∧  และมีคาความจริงเปนเท็จ 

8) ประพจนท่ีกําหนดใหอยูในรูป p q∨  และมีคาความจริงเปนจริง 

 

แบบฝกหัดทายบท 

1. 1) ไมเปนประพจน  2) เปนประพจน ท่ีมีคาความจริงเปนจริง 

 3) เปนประพจน ท่ีมีคาความจริงเปนจริง 4) เปนประพจน ท่ีมีคาความจริงเปนเท็จ 

 5) ไมเปนประพจน  6) เปนประพจน ท่ีมีคาความจริงเปนเท็จ

 7) ไมเปนประพจน 8) ไมเปนประพจน 

 9) เปนประพจน ท่ีมีคาความจริงเปนจริง 10) เปนประพจน ท่ีมีคาความจริงเปนจริง 

2. 1) ขอความท่ีกําหนดใหอยูในรูป p q∨   

 2) ขอความท่ีกําหนดใหอยูในรูป p q↔  

 3) ขอความท่ีกําหนดใหอยูในรูป p q r∧   

 4) ขอความท่ีกําหนดใหอยูในรูป ( )p q r∧ →  

 5) ขอความท่ีกําหนดใหอยูในรูป ( )p q r→ ∨   

 6) ขอความท่ีกําหนดใหอยูในรูป ( ) ( )( )p q r s r s∨ → ∨ ∨ ∧   
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3.  1) นิเสธของประพจน 20 5 17− + > −  คือ 20 5 17− + ≤ −  มีคาความจริงเปนเท็จ 

 2) นิเสธของประพจน 37 ไมเปนจํานวนเฉพาะ คือ 37 เปนจํานวนเฉพาะ  

  มีคาความจริงเปนจริง 

 3) นิเสธของประพจน 2∈  คือ 2∉  มีคาความจริงเปนจริง 

 4) นิเสธของประพจน ⊂   คือ ⊄ 
 มีคาความจริงเปนเท็จ 

4. ตัวอยางคําตอบ 

• π  ไมเปนจํานวนตรรกยะ 

• นิดาและนัดดาเปนนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 4 

• รูปสี่เหลี่ยมอาจเปนรูปสี่เหลี่ยมมุมฉากหรือรูปสี่เหลี่ยมดานขนานก็ได 

• รูปสามเหลี่ยม ABC เปนรูปสามเหลี่ยมดานเทาก็ตอเม่ือรูปสามเหลี่ยม  ABC  มีดาน

ยาวเทากันทุกดาน 

5.  1) มีคาความจริงเปนจริง 2) มีคาความจริงเปนเท็จ 

 3) มีคาความจริงเปนจริง 4) มีคาความจริงเปนจริง 

 5) มีคาความจริงเปนเท็จ     

6. 1) ประพจนท่ีกําหนดใหอยูในรูป p q→  และมีคาความจริงเปนจริง 

 2) ประพจนท่ีกําหนดใหอยูในรูป p q∧  และมีคาความจริงเปนจริง 

 3) ประพจนท่ีกําหนดใหอยูในรูป p q∨  และมีคาความจริงเปนจริง 

 4) ประพจนท่ีกําหนดใหอยูในรูป p q∨  และมีคาความจริงเปนจริง 

 5) ประพจนท่ีกําหนดใหอยูในรูป p q∧  และมีคาความจริงเปนเท็จ 

7. 1) ประพจน q  มีคาความจริงเปนจริง และประพจน r  มีคาความจริงเปนจริง  

 2) ประพจน r  มีคาความจริงเปนจริง และประพจน q  มีคาความจริงเปนเท็จ  

 3) ประพจน  ( )p q r∧ →  มีคาความจริงเปนจริง 
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 4) ประพจน ( )p q r∨ ∧  มีคาความจริงเปนเท็จ 

8. ฟาใสมีสิทธิ์ไดเลื่อนตําแหนง 

9. สุริยาจะไดรับเงินรางวัล 45,000  บาท 

 เมฆาจะไมไดรับเงินรางวัล  

 กมลจะไดรับเงินรางวัล 140,000  บาท 

 และทิวาจะไดรับเงินรางวัล 800,000  บาท 

10.  มานแกวจะสามารถกูเงินกับบริษัทนี้ได 
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บทท่ี 3  

หลักการนับเบ้ืองตน 

 

การศึกษาเรื่องหลักการนับเบ้ืองตนมีความสําคัญตอการแกปญหาในชีวิตประจําวัน ซ่ึงใน

ชีวิตประจําวันจะพบปญหาท่ีใชความรูเก่ียวกับการนับอยูเสมอ เชน การวางแผนการจัดการ

แขงขันกีฬา การกําหนดปายทะเบียนรถยนตนั่งสวนบุคคล การบริหารจัดการเก่ียวกับการออกตั๋ว

ชมการแสดง ซ่ึงความรูเก่ียวกับหลักการนับ เชน หลักการบวก หลักการคูณ การเรียงสับเปลี่ยน 

และการจัดหมู จะชวยใหสามารถนับจํานวนสิ่งของตาง ๆ ไดสะดวกข้ึน โดยเฉพาะเม่ือสิ่งของนั้น 

มีจํานวนมาก และมีองคประกอบท่ีซับซอน เนื้อหาเรื่องหลักการนับเบื้องตนท่ีนําเสนอใน

หนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 4 นี้มีเปาหมายเพ่ือใหนักเรียน

เรียนรูเก่ียวกับหลักการนับเบื้องตนและนําไปใชในการแกปญหา สําหรับในบทเรียนนี้มุงให

นักเรียนบรรลุตัวชี้วัดและจุดมุงหมายดังตอไปนี้ 

 

 
ตัวช้ีวัด 

เขาใจและใชหลักการบวกและการคูณ การเรียงสับเปลี่ยน และการจัดหมูในการแกปญหา 
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จุดมุงหมาย 

1. ใชหลักการนับเบื้องตนในการแกปญหา  

2. ใชวิธีเรียงสับเปลี่ยนเชิงเสนกรณีท่ีสิ่งของแตกตางกันท้ังหมดในการแกปญหา   

3. ใชวิธีจัดหมูกรณีท่ีสิ่งของแตกตางกันท้ังหมดในการแกปญหา 

 

 
ความรูกอนหนา 

• ความรูเก่ียวกับจํานวนและหลักการนับเบื้องตนในระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

 

3.1 เนื้อหาสาระ 

1. หลักการบวก   

ในการทํางานอยางหนึ่ง ถาสามารถแบงวิธีทํางานออกเปน k  กรณี โดยท่ี 

  กรณีท่ี 1 สามารถทําได 1n  วิธี 

  กรณีท่ี 2 สามารถทําได 2n  วิธี 

         
  กรณีท่ี k  สามารถทําได kn  วิธี  

ซ่ึงวิธีการทํางานในท้ัง k  กรณีไมซํ้าซอนกันและการทํางานในแตละกรณีทําใหงานเสร็จ

สมบูรณ  แลวจะสามารถทํางานนี้ไดท้ังหมด 1 2 kn n n+ + +  วิธี      

2. หลักการคูณ  

ในการทํางานอยางหนึ่ง ถาสามารถแบงขั้นตอนการทํางานออกเปน k  ขั้นตอน ซึ่งตอง 

ทําตอเนื่องกัน โดยท่ี   
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ข้ันตอนท่ี 1 มีวิธีเลือกทําได 1n  วิธี  

ในแตละวิธีของข้ันตอนท่ี 1  สามารถทําข้ันตอนท่ี 2 ได 2n  วิธี   

ในแตละวิธีของข้ันตอนท่ี 1 และข้ันตอนท่ี 2  สามารถทําข้ันตอนท่ี 3 ได 3n  วิธี   

                 
  ในแตละวิธีของข้ันตอนท่ี 1 ถึงข้ันตอนท่ี 1k −   สามารถทําข้ันตอนท่ี k  ตอไปได kn  วิธี 

 แลวจะทํางาน k  ข้ันตอน ได 1 2 kn n n× × ×  วิธี 

3. ให n  เปนจํานวนเต็มบวก แฟกทอเรียล n  คือ การคูณของจํานวนเต็มบวกตั้งแต 1 ถึง n   

เขียนแทนดวย  !n   

4. การเรียงสับเปลี่ยนเชิงเสนของสิ่งของท่ีแตกตางกันท้ังหมด 

จํานวนวิธีในการนําสิ่งของ r  ชิ้น จากสิ่งของท่ีแตกตางกัน n  ชิ้น มาเรียงสับเปลี่ยน 

เชิงเสน คือ ,
!

( )!n r
nP

n r
=

−
 วิธี   

5. การจัดหมูของสิ่งของท่ีแตกตางกันท้ังหมด 

 จํานวนวิธีจัดหมูของสิ่งของท่ีแตกตางกัน n  ชิ้น โดยเลือกคราวละ r  ชิ้น คือ 

 ,
!

( )! !n r
nC

n r r
=

−
 วิธี 

 

3.2 ขอเสนอแนะเกี่ยวกับการสอน 

ครูอาจนําเขาสูบทเรียนเพ่ือใหนักเรียนเห็นความสําคัญของหลักการนับ  โดยใชกิจกรรม 

การนับจํานวนหมายเลขทะเบียนรถยนต ดังนี้ 
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 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

 
กิจกรรม : หมายเลขรถยนต 

ข้ันตอนการปฏิบัติ 

1. ครูยกตัวอยางรูปปายทะเบียนรถยนตนั่งสวนบุคคลในกรุงเทพมหานครในปจจุบัน 

ซ่ึงประกอบดวยเลขโดด 1 ตัวท่ีไมใช 0 ตามดวยพยัญชนะไทย 2 ตัว และจํานวนเต็มบวกท่ี

ไมเกิน 4 หลัก 1 จํานวน ซ่ึงมีลักษณะดังรูป  

 
 

2. ครูใหนักเรียนบอกลักษณะท่ีสังเกตไดจากปายทะเบียน และเปรียบเทียบวามีความแตกตาง

กับจังหวัดท่ีนักเรียนอาศัยอยูอยางไร เพราะเหตุใดจึงมีความแตกตางเชนนั้น  

3. ครูใหนักเรียนรวมกันอภิปรายวา ถาตองการทราบจํานวนหมายเลขทะเบียนรถยนต 

ในรูปแบบนี้ จะมีไดท้ังหมดก่ีหมายเลขและมีวิธีการนับอยางไร 

 

ในการจัดกิจกรรมนี้ ครูควรเนนใหนักเรียนเห็นวา ในการนับจํานวนหมายเลขทะเบียนรถยนต

ขางตน อาจไมสะดวกท่ีจะนับโดยตรง เหมือนกับการนับจํานวนสิ่งของท่ีมีไมมากและไมซับซอน 

เชน การนับจํานวนนักเรียนในหอง จํานวนไมยืนตนในบริเวณบาน หรือจํานวนหนังสือใน

กระเปานักเรียน  ดังนั้น การใชความรูเก่ียวกับหลักการนับจะชวยใหสามารถนับจํานวนสิ่งของ

ตาง ๆ ไดสะดวกข้ึน  โดยเฉพาะเม่ือสิ่งของท่ีนับมีจํานวนมาก และมีองคประกอบท่ีซับซอน 
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 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

หลักการบวกและหลักการคูณ 

 

ครูอาจนําเขาสูหลักการบวก โดยยกตัวอยางการเลือกบริษัทผูใหบริการสําหรับเดินทางกลับ

เชียงใหมของบัวตองจากหนังสือเรียน ดังนี้ 

ถาบัวตองจะเดินทางจากกรุงเทพฯ กลับไปเยี่ยมบานท่ีเชียงใหม โดยจะเลือกเดินทาง 

โดยเครื่องบินหรือรถประจําทาง และสมมติวามีสายการบินและบริษัทรถประจําทาง 

ใหเลือกดังตาราง แลวบัวตองจะเลือกบริษัทผูใหบริการไดท้ังหมดก่ีวิธี 

วิธีเดินทาง บริษัทผูใหบริการ 

เครื่องบิน 

1. ยิ้มสยาม 

2. การบินเอเชีย 

3. วิหคเหินฟา 

4. กรุงเทพการบิน 

5. เชียงใหมแอรเวย 

6. ไทยการบิน 

รถประจําทาง 

1. กรุงเทพทัวร 

2. มาลีทัวร 

3. สบายทัวร 

4. สยามทัวร 

5. ทัวรท่ัวไทย 
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 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

ครูใหนักเรียนรวมกันอภิปราย และเปดโอกาสใหนักเรียนใชวิธีท่ีหลากหลายในการหาคําตอบ  

ซ่ึงนักเรียนอาจเขียนแสดงโดยใชแผนภาพตนไม หรือเขียนแสดงในตาราง  ดังตัวอยางตอไปนี้ 

 
ตัวอยางคําตอบท่ี 1  แสดงโดยใชแผนภาพตนไมไดดังนี้ 

 
  

   ยิ้มสยาม 

   การบินเอเชีย 

 เครื่องบิน  วิหคเหินฟา 

   กรุงเทพการบิน 

   เชียงใหมแอรเวย 

   ไทยการบิน 

การเดินทาง   

   กรุงเทพทัวร 

   มาลีทัวร 

 รถประจําทาง  สบายทัวร 

   สยามทัวร 

   ทัวรท่ัวไทย 
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 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

ตัวอยางคําตอบท่ี 2  แสดงโดยแจกแจงกรณีในรูปตารางไดดังนี้ 

วิธีท่ี 
วิธีเดินทาง 

บริษัทผูใหบริการ 

เครื่องบิน 

บริษัทผูใหบริการ 

รถประจําทาง 

เครื่องบิน รถประจําทาง 1 2 3 4 5 6 1 2 3 4 5 

1              

2              

3              

4              

5              

6              

7              

8              

9              

10              

11              
 

ครูและนักเรียนรวมกันสรุปจากตัวอยาง ซ่ึงจะพบวาในการแกปญหาขางตนไดใชการนับ 

โดยแบงวิธีท่ีเปนไปไดออกเปน 2 กรณี ไดแก กรณีท่ีเดินทางโดยเครื่องบิน  และกรณีเดินทาง

โดยรถประจําทาง ซ่ึงบริษัทผูใหบริการในท้ังสองกรณีไมซํ้าซอนกัน จากนั้นจึงนําจํานวนบริษัท 

ผูใหบริการท้ังสองกรณีมาบวกกัน 

 

ครูอาจใชตัวอยางนําเขาสูหลักการคูณ โดยยกตัวอยางการเลือกเสนทางขับรถยนตของบัวตอง

เพ่ือเดินทางไปเยี่ยมบานท่ีเชียงใหมของบัวตองโดยระหวางทางจะตองแวะเยี่ยมญาติท่ี

นครสวรรค จากหนังสือเรียน ดังนี้ 
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 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

สมมติวาบัวตองจะขับรถยนตจากกรุงเทพฯ กลับไปเยี่ยมบานท่ีเชียงใหม โดยระหวาง

ทางจะตองแวะเยี่ยมญาติท่ีนครสวรรคดวย ถาเสนทางจากกรุงเทพฯ ไปนครสวรรค 

มี 2  เสนทาง และเสนทางจากนครสวรรคไปเชียงใหม มี 3  เสนทาง แลวบัวตอง 

จะขับรถจากกรุงเทพฯ ไปเชียงใหมไดท้ังหมดก่ีเสนทาง  

โดยใหนักเรียนรวมกันอภิปราย และเปดโอกาสใหนักเรียนใชวิธีท่ีหลากหลายในการหาคําตอบ 

ซ่ึงนักเรียนอาจเขียนแสดงโดยใชแผนภาพ หรือเขียนแสดงในตาราง  ดังตัวอยางตอไปนี้ 

 

ตัวอยางคําตอบท่ี 1  แสดงโดยใชแผนภาพ 

 
 

ตัวอยางคําตอบท่ี 2  แสดงโดยใชแผนภาพตนไม 

 
  

เชียงใหม กรุงเทพฯ 
นครสวรรค 

เสนทางท่ี 1 

เสนทางท่ี 2 

เสนทางท่ี 3 
 

เสนทางท่ี 1 

เสนทางท่ี 2 

เสนทางท่ี 3 
 

เสนทางท่ี 1 

เสนทางท่ี 2 

การเดินทาง 

ข้ันตอนท่ี 2 

นครสวรรค – เชียงใหม 

ข้ันตอนท่ี 1 

กรุงเทพฯ – นครสวรรค 
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 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

ตัวอยางคําตอบท่ี 3  แสดงโดยแจกแจงกรณีในรูปตารางไดดังนี้ 

วิธีท่ี 
กรุงเทพฯ – นครสวรรค นครสวรรค – เชียงใหม 

เสนทางท่ี 1 เสนทางท่ี 2 เสนทางท่ี 1 เสนทางท่ี 2 เสนทางท่ี 3 

1      

2      

3      

4      

5      

6      
 

 
ประเด็นสําคัญเกี่ยวกับเนื้อหาและส่ิงท่ีควรตระหนักเกี่ยวกับการสอน 

• จากสถานการณเก่ียวกับการเดินทางของบัวตองท้ังสองปญหาขางตน  จะเห็นวามี 

ความแตกตางกัน  โดยสถานการณแรกใชหลักการบวกในการหาจํานวนวิธีเดินทาง 

ของบัวตองนั้น ซ่ึงจะเห็นวาการเดินทางแตละวิธี  ไมวาจะโดยเครื่องบินหรือ 

โดยรถประจําทางสามารถทําใหการเดินทางนั้นสมบูรณได  แตในสถานการณท่ี 2  

ใชหลักการคูณในการหาจํานวนเสนทางในการเดินทาง ซ่ึงจะเห็นวาการเดินทาง 

ตองมี 2 ข้ันตอน  นั่นคือ ข้ันตอนท่ี 1 เปนการเดินทางจากกรุงเทพฯ ไปนครสวรรค  

ซ่ึงมี 2 เสนทาง และข้ันตอนท่ี 2 เปนการเดินทางจากนครสวรรคไปเชียงใหม  

ซ่ึงมี 3 เสนทาง  โดยการเดินทางจะสมบูรณเม่ือมีครบท้ัง 2 ข้ันตอน 
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 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

• ตัวอยางท่ี 5  

รานอาหารแหงหนึ่งมีอาหารคาว 4 อยาง และขนม 3 อยาง ถาลูกคาตองการ

อาหารคาวหนึ่งอยางและขนมหนึ่งอยาง เขาจะมีวิธีเลือกสั่งอาหารไดก่ีวิธี 

ตัวอยางนี้ นําเสนอข้ันตอนการเลือกสั่งอาหารคาวกอนการเลือกสั่งขนม อยางไรก็ตาม 

อาจจะพิจารณาข้ันตอนการเลือกสั่งขนมกอนการเลือกสั่งอาหารคาวก็ได เพียงแต 

ตองพิจารณาใหครบทุกข้ันตอนเทานั้น นั่นคือ ในบางสถานการณท่ีใชหลักการคูณใน

การแกปญหา อาจสลับข้ันตอนได 

• ในการสอนเนื้อหาเรื่องนี้ ครูควรเริ่มจากการพิจารณาโจทยวาโจทยกําหนดสิ่งใด ตองการให

หาสิ่งใด จะหาสิ่งนั้นตองทราบอะไรบาง จําเปนตองมีข้ันตอนใดบาง ข้ันตอนเหลานั้นเปน

อิสระตอกันหรือไม การทํางานตามข้ันตอนเหลานั้นตองใชหลักการบวกหรือหลักการคูณ 

• การแกปญหาเก่ียวกับหลักการนับสามารถทําไดหลายวิธี  ครูควรเปดโอกาสใหนักเรียน

ไดลองคิดหาคําตอบดวยตนเอง 

 

 
ประเด็นสําคัญเกี่ยวกับแบบฝกหัด 

แบบฝกหัด 3.1 

  5. ลูกเตาแตละลูกประกอบดวยหนา 6 หนา โดยมีแตม 1, 2, 3, 4, 5 และ 6 ปรากฏอยู 

   แตมละหนึ่งหนา 

 
  ถาทอดลูกเตาหนึ่งลูกสองครั้ง จงหา 
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  82 คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 4   
 

 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

   1) จํานวนวิธีท่ีแตมท่ีไดจากการทอดลูกเตาท้ังสองครั้งเทากัน 

 2) จํานวนวิธีท่ีแตมท่ีไดจากการทอดลูกเตาท้ังสองครั้งตางกัน 

 3) จํานวนวิธีท่ีผลรวมของแตมท่ีไดจากการทอดลูกเตาท้ังสองครั้งนอยกวา 10 

แบบฝกหัดนี้สามารถหาคําตอบไดโดยการเขียนแจกแจงกรณีในรูปตาราง ซ่ึงเปนวิธีท่ีนักเรียน

คุนเคยในระดับมัธยมศึกษาตอนตน ครูควรกระตุนใหนักเรียนเชื่อมโยงการเขียนแจกแจงกรณี

ไปสูการใชหลักการนับเบื้องตน  

 

การเรียงสับเปล่ียนเชิงเสนของส่ิงของท่ีแตกตางกันท้ังหมด 

ครูอาจนําเขาสูบทเรียนเพ่ือใหนักเรียนเขาใจแนวคิดเก่ียวกับการเรียงสับเปลี่ยนเชิงเสนของ

สิ่งของท่ีแตกตางกันท้ังหมด โดยใชกิจกรรมการถายรูป ดังนี ้

 

 กิจกรรม : การถายรูป 

ข้ันตอนการปฏิบัติ 

1. ครูเลือกตัวแทนนักเรียน 3 คน ออกมาหนาชั้นโดยกําหนดตําแหนงท่ี 1, 2 และ 3 เรียงกัน

เพ่ือถายรูป 

2. ครูใหนักเรียนรวมกันอภิปรายและรวมกันเขียนแจงกรณีเพ่ือแสดงการยืนเรียงสลับท่ีกัน

ของตัวแทนท้ังสาม เพ่ือพิจารณาวาจะไดวิธีการยืนเรียงท่ีแตกตางกันท้ังหมดก่ีวิธี 

3. ครูใหนักเรียนใชหลักการคูณท่ีไดศึกษามาแลวในการหาจํานวนวิธีการยืนเรียงกัน 

เพ่ือถายรูปท่ีแตกตางกันของตัวแทนนักเรียนท้ังสามคน 
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ครูสามารถเชื่อมโยงวิธีการหาจํานวนวิธีการยืนเรียงกันเพ่ือถายรูปในกิจกรรมนี้กับเรื่อง 

การเรียงสับเปลี่ยนเชิงเสนของสิ่งของท่ีแตกตางกันท้ังหมด  โดยเชื่อมโยงกับหลักการคูณ และ

สูตร ,n rP  

 

 
ประเด็นสําคัญเกี่ยวกับเนื้อหาและส่ิงท่ีควรตระหนักเกี่ยวกับการสอน 

ให n  เปนจํานวนเต็มบวก  จะไดวา ( ) ( )! 1 2 ... 1n n n n= × − × − × ×  และกําหนดให 

0! 1=   

 

การจัดหมูส่ิงของท่ีแตกตางกันท้ังหมด 

ครูอาจนําเขาสูบทเรียนเพ่ือใหนักเรียนเขาใจแนวคิดเก่ียวกับการจัดหมูสิ่งของท่ีแตกตางกัน

ท้ังหมด โดยใชกิจกรรมเลือกตัวแทนนักเรียน ดังนี้ 

 

 
กิจกรรม : เลือกตัวแทนนักเรียน 

ข้ันตอนการปฏิบัติ 

1. ครูเลือกตัวแทนนักเรียน 4 คน ออกมาหนาชั้นเรียน 

2. ครูใหนักเรียนรวมกันอภิปรายและรวมกันเขียนแจงกรณีเพ่ือแสดงการเลือกนักเรียน 2 คน  

จากตัวแทนนักเรียนท้ัง 4 คนนี้  เพ่ือพิจารณาวาจะไดวิธีการเลือกนักเรียนท่ีแตกตางกัน

ท้ังหมดก่ีวิธี 
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3. ครูใหนักเรียนพิจารณาจากการเขียนแจงกรณีท่ีไดในขอ 2 โดยสังเกตวาในการเลือก

ตัวแทนนักเรียนสองคนออกมาโดยไมสนใจลําดับนั้น จะถือวาการเรียงสับเปลี่ยนของ

นักเรียนสองคนนี้เปนแบบเดียวกัน 

4. ครูใหนักเรียนหาวิธีการเลือกตัวแทนนักเรียนจากขอสังเกตในขอ 3 

 

ครูสามารถเชื่อมโยงวิธีการหาจํานวนวิธีเลือกตัวแทนนักเรียนในกิจกรรมนี้กับเรื่องการจัดหมูของ

สิ่งของท่ีแตกตางกันท้ังหมด  โดยเชื่อมโยงกับสูตร ,n rC  

 

 
ประเด็นสําคัญเกี่ยวกับแบบฝกหัด 

แบบฝกหัดทายบท 

  9. ในการทอดลูกเตาหนึ่งลูกสองครั้ง จงหา 

 1)  จํานวนวิธีท่ีผลรวมของแตมเทากับเจ็ด 

 2)  จํานวนวิธีท่ีผลรวมของแตมไมเทากับเจ็ด  

แบบฝกหัดนี้มีวิธีการแกปญหาท่ีหลากหลาย โดยในบางวิธีจะชวยลดความซับซอน ข อ ง ก า ร

แกปญหาได ครูควรใหนักเรียนมีอิสระในการเขียนแสดงวิธีการแกปญหา โดยไมจําเปนตองตรง

กับท่ีครูคิดไว  
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3.3 แนวทางการจัดกิจกรรมในหนังสือเรียน 

 
กิจกรรม : บทพากยเอราวัณ 

บทพากยเอราวัณ จากพระราชนิพนธเรื่องรามเกียรติ์ ในพระบาทสมเด็จพระพุทธเลิศหลา

นภาลัย เปนกาพยฉบัง 16  ซ่ึงบรรยายลักษณะของชางเอราวัณ พาหนะของพระอินทร  

ซ่ึงชางในบทพากยนี้เกิดจากการเนรมิตของอินทรชิต เพ่ือหลอกลอกองทัพของพระราม 

โดยสวนหนึ่งของบทพากยเปนดังนี้ 
 ชางนิมิตฤทธิแรงแข็งขัน  เผือกผองผิวพรรณ 

สีสังขสะอาดโอฬาร 

 สามสิบสามเศียรโสภา  เศียรหนึ่งเจ็ดงา 

ดั่งเพชรรัตนรูจี 

 งาหนึ่งเจ็ดโบกขรณี  สระหนึ่งยอมมี 

เจ็ดกออุบลบันดาล 

 กอหนึ่งเจ็ดดอกดวงมาลย  ดอกหนึ่งเบงบาน 

มีกลีบไดเจ็ดกลีบผกา 

 กลีบหนึ่งมีเทพธิดา  เจ็ดองคโสภา 

แนงนอยลําเพานงพาล 

 นางหนึ่งยอมมีบริวาร  อีกเจ็ดเยาวมาลย 

ลวนรูปนิรมิตมายา 
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ใหนักเรียนตอบคําถามตอไปนี้  โดยใชขอมูลจากบทพากยขางตน 

1. ชางเอราวัณมีก่ีเศียร  

2. เศียรชางเอราวัณแตละเศียรมีงาก่ีก่ิง และชางเอราวัณมีงารวมท้ังหมดก่ีก่ิง   

3. งาแตละก่ิงมีสระบัวก่ีสระ และชางเอราวัณมีสระบัวรวมท้ังหมดก่ีสระ 

4. สระบัวแตละสระมีกอบัวก่ีกอ และชางเอราวัณมีกอบัวรวมท้ังหมดก่ีกอ 

5. กอบัวแตละกอมีดอกบัวก่ีดอก และชางเอราวัณมีดอกบัวรวมท้ังหมดก่ีดอก 

6. ดอกบัวแตละดอกมีก่ีกลีบ และชางเอราวัณมีกลีบดอกบัวรวมท้ังหมดก่ีกลีบ 

7. กลีบดอกบัวแตละกลีบมีเทพธิดาก่ีองค และชางเอราวัณมีเทพธิดารวมท้ังหมดก่ีองค  

8. เทพธิดาแตละองคมีบริวารก่ีนาง และชางเอราวัณมีบริวารรวมท้ังหมดก่ีนาง  

9. ชางเอราวัณมีเทพธิดาและบริวารรวมท้ังหมดก่ีนาง 

  

 
เฉลยกิจกรรม : บทพากยเอราวัณ 

1. 33 เศียร  

2. เศียรชางแตละเศียรมีงา 7 ก่ิง  และชางเอราวัณมีงารวมท้ังหมด 33 7×  ก่ิง 

3. งาแตละก่ิงมีสระบัว 7 สระ  และชางเอราวัณมีสระบัวรวมท้ังหมด 233 7×  สระ 

4. สระบัวแตละสระมีกอบัว 7 กอ  และชางเอราวัณมีกอบัวรวมท้ังหมด 333 7×  กอ 

5. กอบัวแตละกอมีดอกบัว 7 ดอก  และชางเอราวัณมีดอกบัวรวมท้ังหมด 433 7×  ดอก 

6. ดอกบัวแตละดอกมี 7 กลีบ  และชางเอราวัณมีกลีบบัวรวมท้ังหมด 533 7×  กลีบ 

7. กลีบบัวแตละกลีบมีเทพธิดา 7 องค และชางเอราวัณมีเทพธิดารวมท้ังหมด 633 7×  องค 

8. เทพธิดาแตละองคมีบริวาร 7 นาง  และชางเอราวัณมีบริวารรวมท้ังหมด 733 7×  นาง 

9. ชางเอราวัณมีเทพธิดาและบริวารรวมท้ังหมด 6 7 633 7 33 7 264 7× + × = ×  นาง 
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แนวทางการจัดกิจกรรม : บทพากยเอราวัณ 

เวลาในการจัดกิจกรรม 30 นาที  

กิจกรรมนี้เสนอไวใหนักเรียนฝกฝนการใชความรู เรื่อง หลักการบวกและหลักการคูณ 

เพ่ือแกปญหา  โดยกิจกรรมนี้มีสื่อ/แหลงการเรียนรู  และข้ันตอนการดําเนินกิจกรรม ดังนี้ 

ส่ือ/แหลงการเรียนรู 

1. ใบกิจกรรม “บทพากยเอราวัณ” 

2. รูปชางเอราวัณจากสารานุกรมไทยสําหรับเยาวชน 

ข้ันตอนการดําเนินกิจกรรม 

1. ครูนําเขาสูกิจกรรมโดยเปดสื่อวีดิทัศนหรือเลาเรื่องราวสั้น ๆ เก่ียวกับชางเอราวัณ 

2. ครูแจกใบกิจกรรม  “บทพากยเอราวัณ”  ใหกับนักเรียนทุกคนและแบงกลุมนักเรียน

แบบคละความสามารถ กลุมละ 3 – 4 คน   

3. ครูใหนักเรียนแตละกลุมศึกษาใบกิจกรรมบทพากยเอราวัณ จากนั้นชวยกันตอบคําถาม

ขอ 1 – 9  ในใบกิจกรรม  ครูควรเปดโอกาสใหนักเรียนใชแนวทางท่ีหลากหลายในการ

หาคําตอบ และอนุญาตใหนักเรียนเขียนแสดงคําตอบในรูปของเลขยกกําลังได โดยใน

ระหวางท่ีนักเรียนทํากิจกรรมครูควรเดินดูนักเรียนใหท่ัวถึงทุกกลุม และคอยชี้แนะเม่ือ

นักเรียนพบปญหา  

4. ครูสุมเลือกกลุมนักเรียนเพ่ือตอบคําถาม และใหนักเรียนกลุมอ่ืน ๆ รวมกันอภิปราย

เก่ียวกับคําตอบ รวมท้ังกระตุนใหนักเรียนใหเหตุผลประกอบคําตอบ 

5. ครูแสดงภาพตัวอยางของชางเอราวัณ จากนั้นครูและนักเรียนรวมกันอภิปรายเพ่ือสรุป

เก่ียวกับบทพากยเอราวัณท่ีนักเรียนไดอาน ซ่ึงเปนบทประพันธท่ีแสดงถึงจินตนาการ

ของกวีท่ีพรรณนาความยิ่งใหญของชางเอราวัณ  โดยนักเรียนสามารถใชความรูคณิตศาสตร 
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เรื่อง หลักการนับเบื้องตน เพ่ือทําความเขาใจเก่ียวกับความยิ่งใหญของชางเอราวัณ 

ไดอีกดวย 

 

3.4 การวัดผลประเมินผลระหวางเรียน 

การวัดผลระหวางเรียนเปนการวัดผลการเรียนรูเพ่ือปรับปรุงและพัฒนาการเรียนการสอน และ

ตรวจสอบนักเรียนแตละคนวามีความรูความเขาใจในเรื่องท่ีครูสอนมากนอยเพียงใด การให

นักเรียนทําแบบฝกหัดเปนแนวทางหนึ่งท่ีครูอาจใชเพ่ือประเมินผลดานความรูระหวางเรียนของ

นักเรียน ซ่ึงหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 4 ไดนําเสนอแบบฝกหัด

ท่ีครอบคลุมเนื้อหาท่ีสําคัญของแตละบทไว  สําหรับในบทท่ี 3 หลักการนับเบื้องตน ครูอาจใช

แบบฝกหัดเพ่ือวัดผลประเมินผลความรูในแตละเนื้อหาไดดังนี้ 

เนื้อหา แบบฝกหัด 

หลักการบวก 3.1 ขอ 1, 2 

หลักการคูณ 3.1 ขอ 4 – 8 

การเรียงสับเปลี่ยนเชิงเสนของสิ่งของท่ีแตกตางกันท้ังหมด 3.2 ขอ 1 – 5 

การจัดหมูของสิ่งของท่ีแตกตางกันท้ังหมด 3.3 ขอ 1 – 6 
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3.5 การวิเคราะหแบบฝกหัดทายบท 

หนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 4 มีจุดมุงหมายวาเม่ือนักเรียนได

เรียนจบบทท่ี 3 หลักการนับเบื้องตน แลวนักเรียนสามารถ 

1. ใชหลักการนับเบื้องตนในการแกปญหา 

2. ใชวิธีเรียงสับเปลี่ยนเชิงเสนกรณีท่ีสิ่งของแตกตางกันท้ังหมดในการแกปญหา 

3. ใชวิธีจัดหมูกรณีท่ีสิ่งของแตกตางกันท้ังหมดในการแกปญหา 

ซ่ึงหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 4  ไดนําเสนอแบบฝกหัดทาย

บทท่ีประกอบดวยโจทยเพ่ือตรวจสอบความรูหลังเรียน โดยมีวัตถุประสงคเพ่ือวัดความรูความ

เขาใจของนักเรียนตามจุดมุงหมาย ซ่ึงประกอบดวยโจทยฝกทักษะท่ีมีความนาสนใจและโจทย

ทาทาย  ครูอาจเลือกใชแบบฝกหัดทายบทวัดความรูความเขาใจของนักเรียนตามจุดมุงหมาย

ของบทเพ่ือตรวจสอบวานักเรียนมีความสามารถตามจุดมุงหมายเม่ือเรียนจบบทเรียนหรือไม 

 

ท้ังนี้ แบบฝกหัดทายบทแตละขอในหนังสือเรียนรายวิชาคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 4 บทท่ี 3 

หลักการนับเบื้องตน สอดคลองกับจุดมุงหมายของบทเรียน ดังนี ้
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ขอ 
ขอ 
ยอย 

จุดมุงหมาย 

ใชหลักการนับเบ้ืองตน

ในการแกปญหา 

ใชวิธีเรียงสับเปล่ียน 

เชิงเสนกรณีท่ีส่ิงของ

แตกตางกันท้ังหมด 

ในการแกปญหา 

ใชวิธีจัดหมูกรณีท่ี

ส่ิงของแตกตางกัน

ท้ังหมด 

ในการแกปญหา 

1.     

2.     

3.     

4.     

5. 1)    

 2)    

6.     

7.     

8.     

9. 1)    

 2)    

10.     

11.     

12.     

13.     
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ขอ 
ขอ 
ยอย 

จุดมุงหมาย 

ใชหลักการนับเบ้ืองตน

ในการแกปญหา 

ใชวิธีเรียงสับเปล่ียน 

เชิงเสนกรณีท่ีส่ิงของ

แตกตางกันท้ังหมด 

ในการแกปญหา 

ใชวิธีจัดหมูกรณีท่ี

ส่ิงของแตกตางกัน

ท้ังหมด 

ในการแกปญหา 

14.     

15. 1)    

 2)    

16.     

17.     
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3.6 ความรูเพ่ิมเติมสําหรับครู 

• P  ใน ,n rP  มาจากคําวา Permutation ในภาษาอังกฤษ  ซ่ึงมีความหมายวา “การเรียง

สับเปลี่ยน”  ในบางตําราจะใชสัญลักษณ , ,n n
r n r rP P P  หรือ ( ),P n r   

• C  ใน ,n rC  มาจากคําวา Combination ในภาษาอังกฤษ  ซ่ึงมีความหมายวา “การจัดหมู”  

ซ่ึงในบางตําราจะใชสัญลักษณเปน , ,n n
r n r rC C C  หรือ ( ),C n r  

 

3.7 ตัวอยางแบบทดสอบประจําบทและเฉลยตัวอยางแบบทดสอบประจําบท 

ในสวนนี้จะนําเสนอตัวอยางแบบทดสอบประจําบทท่ี 3 หลักการนับเบื้องตน สําหรับรายวิชา

พ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 4  ซ่ึงครูสามารถเลือกนําไปใชไดตามจุดประสงคการเรียนรู

ท่ีตองการวัดผลประเมินผล 

 

ตัวอยางแบบทดสอบประจําบท 

1. ในการเดินทางจากเมือง A ไปเมือง B สามารถไปทางถนนสายตรงได 2 เสนทาง และ

สามารถไปทางถนนท่ีผานเมือง C  ได โดยมีถนนจากเมือง A  ไปเมือง C จํานวน 2 เสนทาง 

และมีถนนจากเมือง  C  ไปเมือง  B  จํานวน 3 เสนทาง จะมีวิธีเดินทางจากเมือง  A  ไป 

เมือง B ไดท้ังหมดก่ีวิธี 

2. ตึกเรียนหนึ่งมีประตู 3 ประตู  ครูเลือกเดินเขาตึกเรียนดวยประตูหนึ่ง  ตอมานักเรียนสอง

คนตองการเดินเขาตึกเรียนโดยใชประตูท่ีตางจากครู จะมีวิธีเขาตึกเรียนสําหรับครูและ

นักเรียนไดท้ังหมดก่ีวิธี 
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3. นิภาตองการตั้งรหัสผานสําหรับบัตรเอทีเอ็ม เปนรหัส 4 หลัก ท่ีประกอบดวยตัวอักษร

ภาษาอังกฤษตัวพิมพเล็กหนึ่งหลัก และอีกสามหลักท่ีเหลือประกอบดวยเลขโดดตั้งแต 0 ถึง 9  

นิภาจะตั้งรหัสท่ีแตกตางกันไดท้ังหมดก่ีรหัส 

4. วิภูตองการตั้งรหัสกระเปาซ่ึงประกอบดวยเลขโดดตั้งแต 0 ถึง 9 จํานวน 3 ตัว  จะมีรหัส

ท้ังหมดก่ีรหัสท่ีเลขโดดในหลักสุดทายเปนจํานวนคู และเลขโดดในตําแหนงท่ีอยูติดกัน

ตางกัน 

5. พรรณภามีแหวน 4 วง  สรอยคอ 3 เสน  พรรณภาตองการเลือกใสเครื่องประดับโดยใส

แหวนไมเกิน 1 วง และใสสรอยคอไมเกิน 1 เสน  พรรณภาจะเลือกใสเครื่องประดับไดก่ีวิธี 

6. จงหาวาจะมีวิธีแจกของขวัญท่ีแตกตางกัน 7 ชิ้น ใหเด็ก 7 คน คนละ 1 ชิ้น ไดก่ีวิธี 

7. จงหาวาจะมีวิธีแจกของขวัญท่ีแตกตางกัน 7 ชิ้น ใหเด็ก 8 คน โดยเด็กแตละคนได

ของขวัญไมเกิน 1 ชิ้น ไดก่ีวิธี 

8. มีจุด 10 จุดอยูบนระนาบ โดยไมมีสามจุดใดอยูบนเสนตรงเดียวกัน จะวาดรูปสามเหลี่ยม

ท่ีมีจุดเหลานี้เปนจุดยอดไดท้ังหมดก่ีรูป 

9. เซต A  มีสมาชิก 7 ตัว จะมีสับเซตท่ีมีสมาชิก 4 ตัว ไดท้ังหมดก่ีสับเซต 

10. จงหาวาจะมีวิธีแบงคน 9 คน ใหไปเท่ียวภูเขา 3 คน ไปเท่ียวทะเล 3 คน และไปทําบุญ 

ท่ีวัด 3 คน ไดก่ีวิธี 

11. ตองการสรางรหัสท่ีประกอบดวยเลขโดดตั้งแต 1 ถึง 9 จํานวนหาหลัก จะมีรหัสท่ีมีสามหลัก

เปนเลขโดดตัวเดียวกัน และอีกสองหลักท่ีเหลือเปนเลขโดดตัวเดียวกัน (เชน 25252)  

ไดท้ังหมดก่ีรหัส  
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ตัวอยางแบบทดสอบประจําบท 

1. พิจารณาการเดินทางจากเมือง A ไปเมือง B  ไดดังนี้  

 กรณีท่ี 1  เดินทางโดยถนนสายตรง มีเสนทาง 2 เสนทาง 

 กรณีท่ี 2  เดินทางโดยผานเมือง C  

    ข้ันตอนท่ี 1 เดินทางจากเมือง A ไปเมือง C มีเสนทาง 2 เสนทาง  

    ข้ันตอนท่ี 2 เดินทางจากเมือง C ไปเมือง B มีเสนทาง 3 เสนทาง 

จากหลักการคูณ จึงไดวา จะเดินทางจากเมือง A ไปเมือง B  โดยผาน 

เมือง C  ทําได 2 3 6× =  วิธี 

 จากหลักการบวก จึงไดวา จะมีวิธีเดินทางจากเมือง A ไปเมือง B  ไดท้ังหมด 2 6 8+ =  วิธี 

2. การเขาตึกเรียนสําหรับครูและนักเรียน ประกอบดวย 2 ข้ันตอน ดังนี้ 

 ข้ันตอนท่ี 1 ครูเลือกเดินเขาตึกเรียนดวยประตูหนึ่ง จากประตูท้ังหมด 3 ประตู 

    ทําได 3 วิธี 

 ข้ันตอนท่ี 2 นักเรียนสองคนเลือกเดินเขาตึกเรียนโดยใชประตูท่ีตางจากครู 

    ทําได 2 2 4× =  วิธี 

 จากหลักการคูณ จึงไดวา จะมีวิธีเขาตึกเรียนสําหรับครูและนักเรียนไดท้ังหมด 3 4 12× =  วิธี 

3. รหัสผานของนิภา ประกอบดวย 2 สวน ดังนี้ 

 สวนท่ี 1 ตัวอักษรภาษาอังกฤษ 1 ตัว ประกอบดวย 2 ข้ันตอน ดังนี้ 

   ข้ันตอนท่ี 1 เลือกหลักท่ีจะเปนตัวอักษรภาษาอังกฤษ ได 4 วิธี 

   ข้ันตอนท่ี 2 เลือกตัวอักษรภาษาอังกฤษเพ่ือเปนรหัสในหลักนี้ ได 26 วิธี 

   จากหลักการคูณ จึงไดวา จะมีวิธีตั้งรหัสดวยตัวอักษรภาษาอังกฤษ เทากับ  

   4 26 104× =  วิธี  
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 สวนท่ี 2 รหัสอีกสามหลักท่ีเหลือเปนเลขโดดตั้งแต 0 ถึง 9  ทําได 10 10 10 1,000× × =  วิธี 

 จากหลักการคูณ จึงไดวา นิภาจะตั้งรหัสท่ีแตกตางกันไดท้ังหมด 104 1000 104,000× = รหัส 

4. รหัสกระเปาของวิภูประกอบดวยเลขโดดตั้งแต 0 ถึง 9 จํานวน 3 ตัว  

 ซ่ึงมีข้ันตอนการตั้งรหัสกระเปา ดังนี้ 

หลักท่ี 1  หลักท่ี 2  หลักท่ี 3  

      

   

 ข้ันตอนท่ี 1 เลือกเลขโดด 1 ตัว เปนหลักท่ี 3 จากเลขโดด 0, 2, 4, 6, 8 ได 5 วิธี 

 ข้ันตอนท่ี 2 เลือกเลขโดด 1 ตัว เปนหลักท่ี 2 จากเลขโดด 0, 1, 2, …, 9  

    ท่ีไมซํ้ากับหลักสุดทาย ได 9 วิธี 

 ข้ันตอนท่ี 3 เลือกเลขโดด 1 ตัว เปนหลักท่ี 1 จากเลขโดด 0, 1, 2, …, 9  

    ท่ีไมซํ้ากับหลักท่ี 2 ได 9 วิธี 

 จากหลักการคูณ จึงไดวา จะมีรหัสท้ังหมด 5 9 9 405× × =  รหัส 

5. วิธีท่ี 1 การเลือกใสเครื่องประดับของพรรณภามีได 3 กรณี 

   กรณีท่ี 1 เลือกใสแหวน 1 วง  ทําได 4 วิธี 

   กรณีท่ี 2 เลือกใสสรอยคอ 1 เสน ทําได 3 วิธี 

   กรณีท่ี 3 เลือกใสท้ังแหวนและสรอยคอ ทําได 4 3 12× =  วิธี 

   จากหลักการบวก จึงไดวา พรรณภาจะเลือกใสเครื่องประดับได 4 3 12 19+ + =  วิธี 

วิธีท่ี 2 การเลือกใสเครื่องประดับของพรรณภามี 2 ข้ันตอน  

  ข้ันตอนท่ี 1  พรรณภาเลือกใสแหวน 1 วง จากแหวนท่ีมีอยู 4 วง หรือเลือก

ไมใสแหวน 

     นั่นคือ พรรณภาเลือกใสแหวนไดท้ังหมด 5 วิธี 
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  ข้ันตอนท่ี 2  พรรณภาเลือกใสสรอย 1 เสน จากสรอยท่ีมีอยู 3 วง หรือเลือก

ไมใสสรอย 

     นั่นคือ พรรณภาเลือกใสสรอยไดท้ังหมด 4 วิธี 

  จากหลักการคูณ จึงไดวา พรรณภาจะเลือกใสเครื่องประดับได 5 4 20× = วิธี 

  แตเนื่องจากพรรณภาจะตองเลือกใสเครื่องประดับอยางใดอยางหนึ่ง  

  นั่นคือ จะไมเกิดกรณีท่ีพรรณภาไมใสท้ังแหวนและสรอย 

  ดังนั้น พรรณภาจะเลือกใสเครื่องประดับได 20 1 19− =  วิธี 

6. จํานวนวิธีแจกของขวัญท่ีแตกตางกัน 7 ชิ้น ใหเด็ก 7 คน คนละ 1 ชิ้น  

 เทากับ 7
7 5,040P =  วิธี 

7. จํานวนวิธีแจกของขวัญท่ีแตกตางกัน 7 ชิ้น ใหเด็ก 8 คน โดยเด็กแตละคนไดของขวัญ 

ไมเกิน 1 ชิ้น เทากับ 8,7 40,320P =  วิธี 

8. เนื่องจากมีจุด 10 จุดอยูบนระนาบ โดยไมมีสามจุดใดอยูบนเสนตรงเดียวกัน   

 ดังนั้น เม่ือลากสวนของเสนตรงเชื่อมจุด 3 จุด จะไดรูปสามเหลี่ยม 

 จะไดวา จํานวนรูปสามเหลี่ยมท่ีมีจุดยอดอยูท่ีจุดท่ีกําหนดใหมี 10,3 120C =  รูป 

9. เซต A  ซ่ึงมีสมาชิก 7 ตัว จะมีสับเซตท่ีมีสมาชิก 4 ตัว ไดท้ังหมด 7,4 35C =  สับเซต 

10. การแบงคน 9 คน ใหไปเท่ียวภูเขา ไปเท่ียวทะเล และไปทําบุญท่ีวัด ทําไดดังนี้ 

 ข้ันตอนท่ี 1 เลือกคน 3 คน ไปเท่ียวภูเขา จากคนท้ังหมด 9 คน  

    ทําได 9,3
9!

6!3!
C =  วิธ ี

 ข้ันตอนท่ี 2 เลือกคน 3 คน ไปเท่ียวทะเล จากคน 6 คน ท่ีเหลือจากข้ันตอนท่ี 1  

    ทําได 6,3
6!

3!3!
C =  วิธ ี
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ข้ันตอนท่ี 3 เลือกคน 3 คน ไปทําบุญท่ีวัด จากคน 3 คน ท่ีเหลือจากข้ันตอนท่ี 2 

    ทําได 1 วิธ ี

จากหลักการคูณ จะไดวา จํานวนวิธีแบงคน 9 คน ใหไปเท่ียวภูเขา 3 คน ไปเท่ียวทะเล 3 คน 

และไปทําบุญท่ีวัด 3 คน เทากับ 9! 6! 1 1,680
6!3! 3!3!

× × =  วิธ ี

11. การสรางรหัสท่ีตองการประกอบดวยข้ันตอน ดังนี้ 

หลักท่ี 1  หลักท่ี 2  หลักท่ี 3  หลักท่ี 4  หลักท่ี 5 
         

 

 ข้ันตอนท่ี 1 เลือกหลัก 3 หลัก ท่ีจะมีรหัสเปนเลขโดดตัวเดียวกัน 

    ทําได 5,3 10C =  วิธ ี

ข้ันตอนท่ี 2 เลือกเลขโดด 1 ตัว จากเลขโดด 1, 2, … , 9  เพ่ือเปนรหัสในหลักท่ีเลือก 

ในข้ันตอนท่ี 1 ทําได 9 วิธ ี

 ข้ันตอนท่ี 3 เลือกเลขโดด 1 ตัว จากเลขโดด 1, 2, … , 9  ท่ีไมซํ้ากับข้ันตอนท่ี 2  

     เพ่ือเปนรหัสในสองหลักท่ีเหลือ ทําได 8 วิธ ี

จากหลักการคูณ จะไดวา มีรหัสท่ีประกอบดวยเลขโดดตั้งแต 1 ถึง 9 จํานวน 5 หลัก  

โดยมีสามหลักเปนเลขโดดตัวเดียวกัน และอีกสองหลักท่ีเหลือเปนเลขโดดตัวเดียวกัน 

ท้ังหมด 10 9 8 720× × =  รหัส 

 

3.8 เฉลยแบบฝกหัด 

คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 4 แบงการเฉลยแบบฝกหัดเปน 2 สวน 

คือ สวนท่ี 1 เฉลยคําตอบ และสวนท่ี 2 เฉลยคําตอบพรอมวิธีทําอยางละเอียด ซ่ึงเฉลย
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แบบฝกหัดท่ีอยูในสวนนี้เปนการเฉลยคําตอบของแบบฝกหัด โดยไมไดนําเสนอวิธีทํา อยางไรก็

ตามครูสามารถศึกษาวิธีทําโดยละเอียดของแบบฝกหัดไดในสวนทายของคูมือครูเลมนี้ 

 

แบบฝกหัด 3.1 

1. 25 วิธ ี   

2. 13 รูป 

3. 90 วิธ ี  

4. 1,738,283,976 ตัว 

5. 1) 6 วิธี     2) 30 วิธ ี

 3) 30 วิธ ี

6.  1) 900 จํานวน 2) 810 จํานวน 

 3) 90 จํานวน 

7.  676 คํา 

8.  1) 1,296 วิธ ี 2) 360 วิธี 

 

แบบฝกหัด 3.2 

1. 362,880 วิธ ี

2. 1) 1,680  จ  2) 90  

 3) 120 จ 4) 1 

3. 24  จํานวน 

  



      
   
   

 บทท่ี 3 | หลักการนับเบื้องตน  

 คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 4   99 
 

 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

4. 15,120  วิธี 

5. 120 วิธี 

 

แบบฝกหัด 3.3 

1. 56 วิธ ี

2. 15 วิธ ี

3. 21,162,960 วิธ ี

4. 1) 1,001 วิธี จ  2) 70 วิธ ี

 3) 210 วิธ ีจ  

5. 45 วิธ ี

6. 1) 676 วิธี จ  2) 12 วิธี 

 3) 0 วิธี นั่นคือ ไมสามารถหยิบไพ 2 โพดํา ท้ังสองใบจากไพหนึ่งสํารับ โดยหยิบไพ 

  ทีละใบและไมใสคืนกอนหยิบใบท่ีสองได 

 

แบบฝกหัดทายบท 

1. 22 รูป 

2. 6 วิธ ี

3. 15,600 ท่ีนั่ง 

4. 10,156,250 วิธ ี  

5. 1) 25,974 รหัส จ  2) 18,720 รหัส 

6. 109,879,011 หมายเลข  
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7. 60 จํานวน  

8. 1,024 วิธ ี  

9. 1) 6 วิธี จ  2) 30 วิธี จ 

10. 360 วิธ ี  

11. 5,527,200 วิธี จ  

12. 45 เสน  

13. 300 ภาพ  

14. 2,400 วิธ ี  

15. 1) 45 วิธี จ  2) 21 วิธี จ 

16. 399,000 วิธ ี  

17. 34 วิธ ี
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บทท่ี 4  

ความนาจะเปน 

 

การศึกษาเรื่องความนาจะเปนมีความสําคัญ เนื่องจากความนาจะเปนจะชวยใหนักเรียนรูจัก 

การแกปญหาท่ีเก่ียวของกับการคาดการณบางอยาง ดังนั้นการศึกษาเรื่องนี้จะเปนเครื่องมือ 

ท่ีจะชวยใหนักเรียนนําความรูท่ีไดไปชวยในการวางแผนและการตัดสินใจไดอยางมีหลักการ 

มากข้ึน เนื้อหาเรื่องความนาจะเปนท่ีนําเสนอในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  

ชั้นมัธยมศึกษาป ท่ี 4 นี้ มีตัวอยางท่ีเพียงพอสําหรับเปนพ้ืนฐานในการเรียนรู เ ก่ียวกับ 

ความนาจะเปน ท้ังท่ีเปนตัวอยางท่ีสามารถพบเห็นไดในชีวิตประจําวัน และตัวอยางท่ีเก่ียวของ

กับปญหาทางคณิตศาสตร โดยบทเรียนนี้มุงใหนักเรียนบรรลุตัวชี้วัดและจุดมุงหมายดังตอไปนี้ 

 

 
ตัวช้ีวัด 

หาความนาจะเปนและนําความรูเก่ียวกับความนาจะเปนไปใช 

 

 
จุดมุงหมาย 

1. หาปริภูมิตัวอยางและเหตุการณ  

2. ใชความรูเก่ียวกับความนาจะเปนในการแกปญหา 
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ความรูกอนหนา 

• ความรูเก่ียวกับจํานวนในระดับมัธยมศึกษาตอนตน 

• เซต 

• หลักการนับเบื้องตน 

 

4.1 เนื้อหาสาระ 

1. การทดลองสุม  คือ  การทดลองซ่ึงทราบวาผลลัพธอาจจะเปนอะไรไดบาง  แตไมสามารถ 

บอกไดอยางแนนอนวาในแตละครั้งท่ีทดลอง  ผลท่ีเกิดข้ึนจะเปนอะไรในบรรดาผลลัพธ 

ท่ีอาจเปนไดเหลานั้น 

2. ปริภูมิตัวอยาง หรือ แซมเปลสเปซ  คือ  เซตท่ีมีสมาชิกเปนผลลัพธท่ีอาจจะเปนไปได

ท้ังหมดของการทดลองสุม 

3. เหตุการณ  คือ  สับเซตของปริภูมิตัวอยาง 

4. ให S  แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมซ่ึงเปนเซตจํากัด   

โดยสมาชิกทุกตัวของ S   มีโอกาสเกิดข้ึนไดเทากัน   

และให E  เปนสับเซตของ S   ความนาจะเปนของเหตุการณ E    

 เขียนแทนดวย  ( )P E   โดยท่ี  ( ) ( )
( )

n E
P E

n S
=   

 เม่ือ ( )n E  แทนจํานวนสมาชิกของเหตุการณ E  

  ( )n S  แทนจํานวนสมาชิกของปริภูมิตัวอยาง S  
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4.2 ขอเสนอแนะเกี่ยวกับการสอน 

ครูอาจนําเขาสูบทเรียนเรื่องความนาจะเปน โดยใชกิจกรรมเก่ียวกับ Galton board  ดังนี้ 

 

 กิจกรรม : Galton board 

ข้ันตอนการปฏิบัติ 

1. ครูแนะนํา Galton board ใหนักเรียนรูจัก ซ่ึงเปนกระดานท่ีมีลักษณะดังรูป  

 
 

2. ครูใหนักเรียนอภิปรายและคาดการณวา หากเทลูกแกวจํานวน 100 ลูก ลงไปในชอง

ดานบนของ Galton board ลูกแกวจะตกลงไปในชองใดมากท่ีสุด พรอมใหเหตุผล

ประกอบการคาดการณ 

3. ครูอาจใหนักเรียนหาความรูเพ่ิมเติม เชน คนหาวีดิทัศนเก่ียวกับการทดลองเทลูกแกว

ลงใน Galton board  โดยใชคําคนหาวา Galton board  จากนั้นครูและนักเรียนรวมกัน

สรุปผลการทดลอง  

4. ครูสรุปวาผลการทดลองดังกลาวสามารถอธิบายไดโดยใชความรูเก่ียวกับความนาจะเปน

ท่ีจะไดเรียนในบทนี้ 
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หมายเหตุ 

• ครูและนักเรียนอาจประดิษฐ Galton board โดยใชอุปกรณอยางงาย เชน ไม หลอด โฟม 

หมุด และลูกปดทรงกลม ในลักษณะดังรูป 

 
• นักเรียนอาจยังไมสามารถตอบหรือคาดการณไดถูกตอง แตครูควรสงเสริมใหนักเรียน 

ใหเหตุผลประกอบคําตอบ โดยแนวคําตอบของนักเรียน อาจเปนดังนี้  

o ลูกแกวจะตกลงไปในชองกลางมากท่ีสุด เพราะเปนชองท่ีตรงกับตําแหนงท่ีปลอยลูกแกว 

o ลูกแกวจะตกลงไปแตละชองเทา ๆ กัน เพราะแตละชองกวางเทากันและลูกแกว 

แตละลูกมีขนาดเทากัน 

o ไมสามารถระบุไดวาลูกแกวจะตกลงไปในชองใดมากท่ีสุด เนื่องจากเม่ือลูกแกว

กระทบกับหมุด ลูกแกวอาจตกลงไปทางซายหรือขวาก็ได ซ่ึงไมสามารถคาดเดาได 

 

การทดลองสุมและเหตุการณ 

 

 
ประเด็นสําคัญเกี่ยวกับเนื้อหาและส่ิงท่ีควรตระหนักเกี่ยวกับการสอน 

• ตัวอยางเก่ียวกับการทดลองสุมท่ีนําเสนอในหนังสือเรียนเปนตัวอยางท่ีเพียงพอ 

สําหรับเปนพ้ืนฐานในการเรียนเก่ียวกับปริภูมิตัวอยาง เหตุการณ และความนาจะเปน 
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• ในการสอนเรื่องการทดลองสุมในระดับนี้ ไมไดเนนใหนักเรียนจําแนกสถานการณ 

ท่ีกําหนดใหวาเปนการทดลองสุมหรือไม  แตตองการใหนักเรียนเขาใจความหมาย 

ของการทดลองสุม 

 

ความนาจะเปน 

ครูอาจนําเขาสูบทเรียน เรื่อง ความนาจะเปน  โดยใหนักเรียนทํากิจกรรม The Last Banana  

 

 กิจกรรม : The Last Banana 

ข้ันตอนการปฏิบัติ 

1. ครูแบงกลุมนักเรียน 3 – 4 คน แบบคละความสามารถ จากนั้นครูใหนักเรียนศึกษาสถานการณ

ปญหา The Last Banana  ซ่ึงในสถานการณปญหานี้ผูเลน 2 คน จะทอดลูกเตา 2 ลูก  

ผูเลนคนท่ี 1 จะเปนผูชนะ ถาจํานวนท่ีมากท่ีสุดท่ีไดจากการทอดลูกเตาแตละครั้งเปน  

1, 2, 3 หรือ 4  แตผูเลนคนท่ี 2 จะเปนผูชนะ ถาจํานวนท่ีมากท่ีสุดท่ีไดจากการทอดลูกเตา

แตละครั้งเปน 5 หรือ 6  ครูอาจใหนักเรียนหาแหลงความรูเพ่ิมเติม เชน คนหาวีดิทัศน

เก่ียวกับสถานการณปญหา The Last Banana โดยใชคําคนหาวา The Last Banana  

2. ครูใหนักเรียนแตละกลุมพิจารณาวาผูเลนคนใดในสถานการณปญหา The Last Banana 

จะมีโอกาสเปนผูชนะ พรอมใหเหตุผลประกอบ 

3. ครูและนักเรียนรวมกันอภิปรายสถานการณปญหา The Last Banana  โดยเชื่อมโยงกับ

ความรู เรื่อง ปริภูมิตัวอยางและเหตุการณ พรอมท้ังหาจํานวนสมาชิกของปริภูมิตัวอยาง  

เหตุการณท่ีผูเลนคนท่ี 1 จะเปนผูชนะ และเหตุการณท่ีผูเลนคนท่ี 2 จะเปนผูชนะ 
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4. ครูใหนักเรียนหา 

o อัตราสวนระหวางจํานวนสมาชิกของเหตุการณท่ีผูเลนคนท่ี 1 จะเปนผูชนะตอจํานวน

สมาชิกของปริภูมิตัวอยาง 

o อัตราสวนระหวางจํานวนสมาชิกของเหตุการณท่ีผูเลนคนท่ี 2 จะเปนผูชนะตอจํานวน

สมาชิกของปริภูมิตัวอยาง 

5. ครูและนักเรียนรวมกันอภิปรายเก่ียวกับคําตอบท่ีไดในขอ 4  โดยเชื่อมโยงกับบทนิยาม

เก่ียวกับความนาจะเปน 

หมายเหตุ 

• ในการอภิปรายคําตอบครูอาจเปดคลิปวีดิทัศนเพ่ือประกอบการอธิบาย หรือเขียนแผนภาพ

แสดงผลลัพธท่ีเปนไปไดท้ังหมดของการทดลองสุมของการทอดลูกเตาท่ีเท่ียงตรงสองลูก 

หนึ่งครั้ง ดังแสดงในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 4   

 

 
ประเด็นสําคัญเกี่ยวกับเนื้อหาและส่ิงท่ีควรตระหนักเกี่ยวกับการสอน 

• ครูควรเนนย้ําวาปริภูมิตัวอยางท่ีใชในการคํานวณ เรื่อง ความนาจะเปนในระดับนี้ 

จะตองประกอบดวยสมาชิกท่ีมีโอกาสเกิดข้ึนไดเทากัน 

• ในการหาความนาจะเปนของเหตุการณ อาจพิจารณาเพียงจํานวนสมาชิกของ 

ปริภูมิตัวอยางและเหตุการณ ซ่ึงไมจําเปนตองเขียนแจกแจงสมาชิกทุกตัว โดยเฉพาะเม่ือ

ปริภูมิตัวอยางและเหตุการณเปนเซตท่ีมีจํานวนสมาชิกมาก 

• ในการแกปญหาเก่ียวกับความนาจะเปน อาจเชื่อมโยงความรูเรื่องหลักการนับเบื้องตน 

มาใชในการแกปญหา  
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ประเด็นสําคัญเกี่ยวกับแบบฝกหัด 

แบบฝกหัด 4.2 

 5. กลองใบหนึ่งบรรจุหลอดไฟ 5 หลอด ในจํานวนนี้มีหลอดดี 3 หลอด และหลอดเสีย 

2 หลอด ถาสุมหยิบหลอดไฟ 2 หลอด จงหาความนาจะเปนท่ีจะไดหลอดดี 1 หลอด 

และหลอดเสีย 1 หลอด 

แบบฝกหัดนี้ไมไดระบุวาการหยิบหลอดไฟเปนการหยิบพรอมกัน (ลําดับไมสําคัญ) หรือหยิบ

ไมพรอมกัน (ลําดับสําคัญ) แตสําหรับขอนี้ไมวาจะหยิบอยางไร ความนาจะเปนท่ีไดจะเทากัน 

 

4.3 แนวทางการจัดกิจกรรมในหนังสือเรียน 

 
กิจกรรม : Monty Hall Problem 

Monty Hall Problem เปนปญหาคณิตศาสตรซ่ึงมีท่ีมาจากเกมโชวทางโทรทัศนชื่อ Let’s 

Make a Deal โดยออกอากาศในสหรัฐอเมริกาเม่ือ ค.ศ. 1984 – 1986 และ Monty Hall 

เปนพิธีกรของรายการ  กติกาของเกมโชวนี้มีอยูวา “มีประตูท่ีมีลักษณะเหมือนกันอยู 

สามบาน คือ ประตูหมายเลข 1, 2 และ 3 โดยดานหลังประตูท้ังสามบานนี้จะมีประตูเพียง

บานเดียวท่ีมีรถยนตซ่ึงเปนของรางวัลใหญอยู และอีกสองบานท่ีเหลือจะมีแพะอยู  

ผูเขาแขงขันสามารถเลือกประตูบานใดก็ได 1 บาน เม่ือผูเขาแขงขันเลือกประตูหมายเลขใด

หมายเลขหนึ่งแลวพิธีกรจะเลือกเปดประตูท่ีมีแพะ 1 บาน จากประตูสองบานท่ีผูเขาแขงขัน

ไมไดเลือก ดังนั้น ตอนนี้จะมีประตูท่ียังปดอยูสองบาน ประตูบานหนึ่งคือประตู ท่ี 

ผูเขาแขงขันเลือก และประตูอีกบานหนึ่งคือประตูท่ีผูเขาแขงขันไมไดเลือก  จากนั้นพิธีกร

บอกผูเขาแขงขันวา ใหโอกาสผูเขาแขงขันสามารถเปลี่ยนใจมาเลือกประตูอีกบานหนึ่งได”   
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ข้ันตอนการปฏิบัติ 

1. จากสถานการณท่ีกําหนดให ถานักเรียนเปนผูเขาแขงขัน ควรจะเลือกเปลี่ยนประตู

หรือไม เพราะเหตุใด 

2. เปดเว็บไซต goo.gl/9c2kWZ 

3. ทดลองเลนเกม โดยคลิกเลือกประตูหมายเลข 1, 2 หรือ 3  จากนั้นโปรแกรมจะเปด

ประตูบานท่ีเหลือท่ีมีแพะอยู 1 บาน คลิกเลือกวาจะเปลี่ยนหรือไมเปลี่ยนประตู 

ตามท่ีตัดสินใจในขอ 1 

 

 
 

4. ทดลองเลนเกมอยางนอย 30 ครั้ง โดยเลือกไมเปลี่ยนประตู  

ใหนักเรียนทําเครื่องหมาย X ลงในตารางตามผลลัพธท่ีไดจากการเปดประตูท่ีนักเรียนเลือก 
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กรณีไมเปล่ียนประตู 

ครั้งท่ี รถ แพะ  ครั้งท่ี รถ แพะ  ครั้งท่ี รถ แพะ 

1    11    21   

2    12    22   

3    13    23   

4    14    24   

5    15    25   

6    16    26   

7    17    27   

8    18    28   

9    19    29   

10    20    30   
           

5. จากการทดลองในขอ 4  จงหาวาอัตราสวนระหวางจํานวนสมาชิกของเหตุการณท่ีเปด

ประตูแลวมีรถยนตกับจํานวนการทดลองเลนเกม 30 ครั้ง คิดเปนเทาใด  

6. ทดลองเลนเกมอยางนอย 30 ครั้ง โดยเลือกเปลี่ยนประตู  

ใหนักเรียนทําเครื่องหมาย X ลงในตารางตามผลลัพธท่ีไดจากการเปดประตูท่ีนักเรียนเลือก 

 

  



     
     
     

 บทท่ี 4 | ความนาจะเปน   
 

  110 คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 4  
 

 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

กรณีเปล่ียนประตู 

ครั้งท่ี รถ แพะ  ครั้งท่ี รถ แพะ  ครั้งท่ี รถ แพะ 

1    11    21   

2    12    22   

3    13    23   

4    14    24   

5    15    25   

6    16    26   

7    17    27   

8    18    28   

9    19    29   

10    20    30   
           

7. จากการทดลองในขอ 6  จงหาวาอัตราสวนระหวางจํานวนสมาชิกของเหตุการณท่ีเปดประตู

แลวมีรถยนตกับจํานวนการทดลองเลนเกม 30 ครั้ง คิดเปนเทาใด  

8. จากผลการทดลองขางตน นักเรียนคิดวาการเลือกเปลี่ยนหรือไมเปลี่ยนประตู มีผลตอ

การไดรางวัลหรือไม เพราะเหตุใด 
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เฉลยกิจกรรม : Monty Hall Problem 

1. คําตอบของผูเรียนในขอนี้อาจเปนเพียงการคาดเดาก็ได ข้ึนกับเหตุผลประกอบคําตอบ

 ของผูเรียน 

2. – 

3. – 

4. กรณีไมเปลี่ยนประตู 

ครั้งท่ี รถ แพะ  ครั้งท่ี รถ แพะ  ครั้งท่ี รถ แพะ 

1  X  11  X  21  X 

2 X   12  X  22  X 

3  X  13  X  23  X 

4  X  14  X  24  X 

5  X  15  X  25  X 

6  X  16 X   26 X  

7  X  17  X  27  X 

8  X  18  X  28 X  

9 X   19  X  29  X 

10 X   20 X   30  X 

หมายเหตุ  คําตอบข้ึนอยูกับการทดลองของผูเรียน 

5. จากการทดลองในขอ 4  จะไดวา อัตราสวนระหวางจํานวนสมาชิกของเหตุการณท่ีเปด 

 ประตูแลวมีรถยนตกับจํานวนการทดลองเลนเกม 30 ครั้ง คิดเปน 7 0.2330 ≈  
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6. กรณีเปลี่ยนประตู 

ครั้งท่ี รถ แพะ  ครั้งท่ี รถ แพะ  ครั้งท่ี รถ แพะ 

1 X   11 X   21  X 

2 X   12 X   22  X 

3  X  13 X   23  X 

4  X  14  X  24 X  

5 X   15  X  25 X  

6  X  16 X   26 X  

7 X   17 X   27 X  

8 X   18  X  28 X  

9 X   19  X  29 X  

10 X   20 X   30 X  

หมายเหตุ  คําตอบข้ึนอยูกับการทดลองของผูเรียน 

7. จากการทดลองในขอ 6  จะไดวา อัตราสวนระหวางจํานวนสมาชิกของเหตุการณท่ีเปด

 ประตูแลวมีรถยนตกับจํานวนการทดลองเลนเกม 30 ครั้ง คิดเปน 20 0.6730 ≈  

8. การเลือกเปลี่ยนหรือไมเปลี่ยนประตูมีผลตอการไดรางวัล โดยจะมีโอกาสไดรางวัล

 มากกวาถาเลือกเปลี่ยนประตู ซ่ึงพิจารณาจากอัตราสวนในขอ 5 และ 7 

หมายเหตุ  

1) คําตอบข้ึนอยูกับผลลัพธท่ีไดจากการทดลองของนักเรียนในขอ 5 และ 7 ในกรณีท่ีมี

นักเรียนไดคําตอบในขอ 8 แตกตางจากเฉลย ครูควรใหนักเรียนเปรียบเทียบคําตอบกับ

เพ่ือน และควรสงเสริมใหนักเรียนอภิปรายรวมกันเพ่ือใหไดขอสรุปวา จากผลลัพธท่ีได

จากการทดลองของนักเรียนสวนใหญ จะเห็นวาการเลือกเปลี่ยนประตูทําใหมีโอกาสได
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รางวัลมากกวาไมเปลี่ยนประตู 

2.  การทดลองขางตนเปนตัวอยางหนึ่ งในการหาความนาจะเปนเชิ งการทดลอง 

(experimental probability) 

 

 
แนวทางการจัดกิจกรรม : Monty Hall Problem 

เวลาในการจัดกิจกรรม 50 นาที  

กิจกรรมนี้เสนอไวใหนักเรียนใชความรู เรื่อง ความนาจะเปน เพ่ือแกปญหาในสถานการณท่ี

กําหนด  ในการทํากิจกรรมนี้นักเรียนแตละคูควรมีเครื่องคอมพิวเตอรอยางนอย 1 เครื่อง 

โดยครูอาจเลือกจัดกิจกรรมนี้ในหองคอมพิวเตอรก็ได  กิจกรรมนี้มีสื่อ/แหลงการเรียนรู  

และข้ันตอนการดําเนินกิจกรรม ดังนี้ 

ส่ือ/แหลงการเรียนรู 

1. ใบกิจกรรม “Monty Hall Problem” 

2. ไฟลกิจกรรม Monty Hall Problem  จากเว็บไซต goo.gl/9c2kWZ 

ข้ันตอนการดําเนินกิจกรรม 

1. ครูนําเขาสูกิจกรรมโดยเปดสื่อวีดิทัศนหรือเลาเรื่องราวสั้น ๆ เก่ียวกับ Monty Hall Problem  

2. ครูแจกใบกิจกรรม “Monty Hall Problem” ใหกับนักเรียนทุกคนและใหนักเรียนทํากิจกรรม

นี้เปนคู   

3. ครูและนักเรียนรวมกันอภิปรายปญหาจากสถานการณท่ีกําหนดให  

4. ครูใหนักเรียนตอบคําถามท่ีปรากฏในข้ันตอนการปฏิบัติกิจกรรมขอ 1  ในใบกิจกรรม 

พรอมใหเหตุผลประกอบ โดยไมตองคํานึงถึงความถูกตองของคําตอบ 
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5. ครูใหนักเรียนแตละคูเปดไฟลกิจกรรม Monty Hall Problem จากเว็บไซต goo.gl/9c2kWZ  

จากนั้นครูชี้แจงวิธีใชไฟลกิจกรรมใหนักเรียนเขาใจกอนเริ่มทํากิจกรรมในไฟลกิจกรรม 

6. ครูใหนักเรียนทํากิจกรรมและตอบคําถามท่ีปรากฏในข้ันตอนการปฏิบัติกิจกรรมขอ 3 – 7  

ในใบกิจกรรม ซ่ึงในระหวางท่ีนักเรียนทํากิจกรรมครูควรเดินดูนักเรียนใหท่ัวถึงทุกกลุม และ

คอยชี้แนะเม่ือนักเรียนพบปญหา 

7. ครูใหนักเรียนตอบคําถามท่ีปรากฏในข้ันตอนการปฏิบัติกิจกรรมขอ 8 ในใบกิจกรรม  

โดยใหนักเรียนพิจารณาจากผลการทดลองท่ีได และใหนักเรียนเปรียบเทียบผลการทดลองกับ

นักเรียนคูอ่ืน ๆ 

8. ครูและนักเรียนรวมกันอภิปรายและสรุปคําตอบของคําถามท่ีปรากฏในข้ันตอนการปฏิบัติ

กิจกรรมขอ 8 ในใบกิจกรรม 

9. ครูอาจเพ่ิมเติมวาการทดลองดังกลาว เปนตัวอยางหนึ่งในการหาความนาจะเปนท่ีเรียกวา

ความนาจะเปนเชิงประจักษ  (empirical probability)  

 

4.4 การวัดผลประเมินผลระหวางเรียน  

การวัดผลระหวางเรียนเปนการวัดผลการเรียนรูเพ่ือปรับปรุงและพัฒนาการเรียนการสอน และ

ตรวจสอบนักเรียนแตละคนวามีความรูความเขาใจในเรื่องท่ีครูสอนมากนอยเพียงใด 

การใหนักเรียนทําแบบฝกหัดเปนแนวทางหนึ่ง ท่ีครูอาจใชเ พ่ือประเมินผลดานความรู 

ระหวางเรียนของนักเรียน  ซ่ึงหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 4    

ไดนําเสนอแบบฝกหัดท่ีครอบคลุมเนื้อหาท่ีสําคัญของแตละบทไว  สําหรับในบทท่ี 4 ความนาจะเปน 

ครูอาจใชแบบฝกหัดเพ่ือวัดผลประเมินผลความรูในแตละเนื้อหาไดดังนี้ 
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เนื้อหา แบบฝกหัด 

การทดลองสุม ปริภูมิตัวอยาง และเหตุการณ 4.1 ขอ 1 – 3 

ความนาจะเปนของเหตุการณ 4.2 ขอ 1 – 8 

 

4.5 การวิเคราะหแบบฝกหัดทายบท 

หนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 4 มีจุดมุงหมายวาเม่ือนักเรียน 

ไดเรียนจบบทท่ี 4 ความนาจะเปน แลวนักเรียนสามารถ 

1. หาปริภูมิตัวอยางและเหตุการณ 

2. ใชความรูเก่ียวกับความนาจะเปนในการแกปญหา 

ซ่ึงหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 4  ไดนําเสนอแบบฝกหัดทายบท

ท่ีประกอบดวยโจทยเพ่ือตรวจสอบความรูหลังเรียน โดยมีวัตถุประสงคเพ่ือวัดความรูความเขาใจ

ของนักเรียนตามจุดมุงหมาย ซ่ึงประกอบดวยโจทยฝกทักษะท่ีมีความนาสนใจและโจทยทาทาย  

ครูอาจเลือกใชแบบฝกหัดทายบทวัดความรูความเขาใจของนักเรียนตามจุดมุงหมายของบทเพ่ือ

ตรวจสอบวานักเรียนมีความสามารถตามจุดมุงหมายเม่ือเรียนจบบทเรียนหรือไม 

 
ท้ังนี้ แบบฝกหัดทายบทแตละขอในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 4 

บทท่ี 4 ความนาจะเปน สอดคลองกับจุดมุงหมายของบทเรียน ดังนี้ 
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ขอ 
ขอ 
ยอย 

จุดมุงหมาย 

หาปริภูมิตัวอยางและเหตุการณ 
ใชความรูเกี่ยวกับความนาจะเปน 

ในการแกปญหา 

1. 1)   

 2)   

 3)   

 4)   

 5)   

2. 1)   

 2)   

3. 1)   

 2)   

 3)   

 4)   

 5)   

4. 1)   

 2)   

 3)   

 4)   

 5)   
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ขอ 
ขอ 
ยอย 

จุดมุงหมาย 

หาปริภูมิตัวอยางและเหตุการณ 
ใชความรูเกี่ยวกับความนาจะเปน 

ในการแกปญหา 

5. 1)   

 2)   

 3)   

6. 1)   

 2)   

 3)   

 4)   

 5)   

 6)   

7.    

8.    

9. 1)   

 2)   

 3)   

10. 1)   

 2)   

11.    
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 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

ขอ 
ขอ 
ยอย 

จุดมุงหมาย 

หาปริภูมิตัวอยางและเหตุการณ 
ใชความรูเกี่ยวกับความนาจะเปน 

ในการแกปญหา 

12.    

13.    

14. 1)   

 2)   

15.    

16.    

17.    

18. 1)   

 2)   

 3)   

19.    

20.    

21.    

22.    

23. 1)   ก 

 2)   

 3)   
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 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

ขอ 
ขอ 
ยอย 

จุดมุงหมาย 

หาปริภูมิตัวอยางและเหตุการณ 
ใชความรูเกี่ยวกับความนาจะเปน 

ในการแกปญหา 

 4)   

24.    

25.    

 

4.6 ตัวอยางแบบทดสอบประจําบทและเฉลยตัวอยางแบบทดสอบประจําบท 

ในสวนนี้จะนําเสนอตัวอยางแบบทดสอบประจําบทท่ี 4 ความนาจะเปน สําหรับรายวิชาพ้ืนฐาน

คณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 4  ซ่ึงครูสามารถเลือกนําไปใชไดตามจุดประสงคการเรียนรู 

ท่ีตองการวัดผลประเมินผล 

 

ตัวอยางแบบทดสอบประจําบท 

1. คนสองคนเลือกเลขโดดจาก 1 ถึง 5 โดยท่ีไมซํ้ากัน จงหาเหตุการณท่ีคนท่ีสองไดเลขโดด 

ท่ีมีคามากกวาเลขโดดของคนแรก 

2. ในการโยนเหรียญ 4  เหรียญ 1 ครั้ง  จงหาความนาจะเปนท่ีจะไดจํานวนเหรียญท่ีข้ึนหัว

เทากับจํานวนเหรียญท่ีข้ึนกอย 

3. จงหาความนาจะเปนท่ีคนสองคนมีวันเกิด (อาทิตย – เสาร) วันเดียวกัน แตหมูเลือด

( ), , ,A B AB O  ตางกัน 
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4. ในการสุมจํานวนท่ีมีสี่หลัก มา 1 จํานวน จงหาความนาจะเปนท่ีเลขโดดท่ีอยูในหลักพันกับ

เลขโดดท่ีอยูหลักหนวยเปนเลขโดดเดียวกัน และเลขโดดท่ีอยูในหลักรอยกับเลขโดดท่ีอยู

ในหลักสิบเปนเลขโดดเดียวกัน 

5. ในการสุมจํานวนท่ีมีหาหลัก มา 1 จํานวน จงหาความนาจะเปนท่ีจะไดจํานวนท่ีมีหาหลัก 

ท่ีประกอบดวยเลขโดด 5  ตัว ท่ีเปนจํานวนท่ีเรียงติดกันซ่ึงเพ่ิมข้ึนหรือลดลงทีละหนึ่ง  

(เชน 23456, 76543 ) 

6. ในหองเรียนท่ีมีนักเรียน 40  คน มีนักเรียนท่ีชอบออกกําลังกาย 25  คน มีนักเรียนท่ีชอบดู

สารคดี 20  คน มีนักเรียนท่ีชอบท้ังออกกําลังกายและดูสารคดี 12  คน จงหาความนาจะเปน

ท่ีสุมนักเรียนมาหนึ่งคนแลวไดนักเรียนท่ีชอบออกกําลังกายหรือดูสารคดี 

7. กลองใบหนึ่งบรรจุลูกบอลสีแดง 1 ลูก และสีขาว 9 ลูก สุมหยิบลูกบอลออกจากกลอง 3 ลูก 

โดยหยิบทีละหนึ่งลูกและไมใสคืนกอนหยิบลูกบอลลูกตอไป  จงหาความนาจะเปนท่ีหยิบ

ไมไดลูกบอลสีแดงเลย  

8. กลองใบหนึ่งบรรจุสลาก 10 ใบ โดยเขียนหมายเลข 1 ถึง 10 กํากับไว จงหาความนาจะเปน

ท่ีจะหยิบสลากพรอมกัน 3 ใบ ไดสลากท่ีผลบวกของหมายเลขบนสลาก ท้ังสามเปน 17 และ 

 ไมมีใบใดเลยท่ีมีหมายเลขท่ีนอยกวา 3 

9. ณิชาเลือกรหัส 4 หลัก ซ่ึงประกอบดวยเลขโดด 0 ถึง 9 จงหา 

 1) ความนาจะเปนท่ีณัชชาจะทายรหัสของณิชาถูกตองเพียงสองหลักสุดทาย 

 2) ความนาจะเปนท่ีณัชชาจะทายรหัสของณิชาถูกเพียงสองหลักเทานั้น 
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เฉลยตัวอยางแบบทดสอบประจําบท 

1. ให S  แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมนี้ 

 จะได   

    ( ) ( ) ( ) ( ) ( ){ 1, 1 , 1, 2 , 1, 3 , 1, 4 , 1, 5 ,S =  

( ) ( ) ( ) ( ) ( )2, 1 , 2, 2 , 2, 3 , 2, 4 , 2, 5 ,  

( ) ( ) ( ) ( ) ( )3, 1 , 3, 2 , 3, 3 , 3, 4 , 3, 5 ,  

( ) ( ) ( ) ( ) ( )4, 1 , 4, 2 , 4, 3 , 4, 4 , 4, 5 ,  

( ) ( ) ( ) ( ) ( )}5, 1 , 5, 2 , 5, 3 , 5, 4 , 5, 5  

 ให E  แทนเหตุการณท่ีคนท่ีสองไดเลขโดดท่ีมีคามากกวาเลขโดดของคนแรก 

 ดังนั้น  ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ){ }1, 2 , 1, 3 , 1, 4 , 1, 5 , 2, 3 , 2, 4 , 2, 5 , 3, 4 , 3, 5 , 4, 5=E  

2. ให S  แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมนี้ 

 จะได ( ) 42 16n S = =  

 ให E  แทนเหตุการณท่ีจะไดจํานวนเหรียญท่ีข้ึนหัวเทากับจํานวนเหรียญท่ีข้ึนกอย 

 เนื่องจากเหตุการณท่ีจะไดจํานวนเหรียญท่ีข้ึนหัวเทากับจํานวนเหรียญท่ีข้ึนกอย  

 คือ ไดเหรียญท่ีข้ึนหัว 2 เหรียญ และไดเหรียญท่ีข้ึนกอย 2 เหรียญ  จากการโยนเหรียญ 

 ท้ังหมด 4 ครั้ง 

 นั่นคือ  ( ) 4,2
4! 6

2!2!
n E C= = =  วิธี  

 จะได ( ) 6 3
16 8

P E = =   

 ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีจะไดจํานวนเหรียญท่ีข้ึนหัวเทากับจํานวนเหรียญท่ีข้ึนกอย คือ 3
8
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3. ให S  แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมนี้ 

 ข้ันท่ี 1 คนท่ีหนึ่งเกิดวันใดก็ได และมีหมูเลือดใดก็ได มีได 7 4×  วิธ ี

 ข้ันท่ี 2 คนท่ีสองเกิดวันใดก็ได และมีหมูเลือดใดก็ได มีได 7 4×  วิธ ี

 จะได ( ) ( )( )7 4 7 4n S = × ×  

 ให E  แทนเหตุการณท่ีคนสองคนมีวันเกิดวันเดียวกันแตมีหมูเลือดตางกัน  

 ข้ันท่ี 1 คนท่ีหนึ่งเกิดวันใดก็ได และมีหมูเลือดใดก็ได มีได 7 4×  วิธ ี

 ข้ันท่ี 2 คนท่ีสองเกิดวันเดียวกับคนท่ีหนึ่ง แตมีหมูเลือดตางจากคนท่ีหนึ่ง มีได 1 3×  วิธ ี

 จะได ( ) ( )( )7 4 1 3n E = × ×  

 นั่นคือ ( ) 7 4 3 3
7 4 7 4 28

P E × ×
= =

× × ×
  

 ดังนั้น  ความนาจะเปนท่ีคนสองคนมีวันเกิดวันเดียวกันแตมีหมูเลือดตางกัน คือ 3
28

 

4. ให S  แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมนี้ 

 เนื่องจากจํานวนท่ีมีสี่หลักมีท้ังหมด 9,000  ตัว  

 จะได ( ) 9,000n S =  

 ให E  แทนเหตุการณท่ีสุมไดจํานวนท่ีมีสี่หลักท่ีมีเลขโดดท่ีอยูในหลักพันกับเลขโดดท่ีอยูใน

หลักหนวยเปนเลขโดดเดียวกัน และเลขโดดท่ีอยูในหลักรอยกับเลขโดดท่ีอยูในหลักสิบ

เปนเลขโดดเดียวกัน  

 เนื่องจากจํานวนท่ีมีสี่หลักท่ีมีเลขโดดท่ีอยูในหลักพันกับเลขโดดท่ีอยูในหลักหนวยเปนเลขโดด

เดียวกัน และเลขโดดท่ีอยูในหลักรอยกับเลขโดดท่ีอยูในหลักสิบเปน เลขโดดเดียวกัน มีอยู 

9 10 1 1 90× × × =  จํานวน  นั่นคือ ( ) 90n E =  

 จะได ( ) 90 1
9000 100

P E = =   
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 ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีสุมจํานวนท่ีมีสี่หลัก มา 1 จํานวน ไดจํานวนท่ีมีสี่หลักท่ีมีเลขโดดท่ีอยู

ในหลักพันกับเลขโดดท่ีอยูในหลักหนวยเปนเลขโดดเดียวกัน และเลขโดดท่ีอยูในหลักรอยกับ

เลขโดดท่ีอยูในหลักสิบเปนเลขโดดเดียวกัน คือ 1
100

 

5. ให S  แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมนี้ 

 เนื่องจากจํานวนท่ีมีหาหลักมีท้ังหมด 90,000  ตัว  

 จะได ( ) 90,000n S =  

 ให E  แทนเหตุการณท่ีสุมไดจํานวนท่ีมีหาหลักท่ีประกอบ ดวยเลขโดด 5  ตัว ท่ีเปนจํานวนท่ี

เรียงติดกันท่ีเพ่ิมข้ึนหรือลดลงทีละหนึ่ง  

เนื่องจาก จํานวนท่ีมีหาหลักท่ีประกอบดวยเลขโดด 5  ตัวท่ีเปนจํานวนท่ีเรียงติดกันท่ีเพ่ิมข้ึน 

ทีละหนึ่ง มีอยู 5 จํานวน ไดแก 12345, 23456, 34567, 45678  และ 56789  

 และจํานวนท่ีมีหาหลักท่ีประกอบดวยเลขโดด 5 ตัว ท่ีเปนจํานวนท่ีเรียงติดกันท่ีลดลงทีละหนึ่ง  

 มีอยู 6 จํานวน ไดแก 98765, 87654, 76543, 65432, 54321  และ 43210   

 นั่นคือ ( ) 5 6 11n E = + =  

 จะได ( ) 11
90000

P E =   

 ดังนั้น  ความนาจะเปนท่ีสุมจํานวนท่ีมีหาหลัก มา 1 จํานวน ไดจํานวนท่ีมีหาหลักท่ีประกอบ 

 ดวยเลขโดด 5  ตัวท่ี เปนจํานวนท่ีเรียงติดกันซ่ึงเพ่ิมข้ึนหรือลดลงทีละหนึ่ง คือ 11
90000

 

6. ให A   แทนเซตของนักเรียนท่ีชอบออกกําลังกาย 

  B   แทนเซตของนักเรียนท่ีชอบดูสารคดี 

 มีนักเรียนท่ีชอบออกกําลังกาย 25 คน  นั่นคือ  ( ) 25n A =   

 มีนักเรียนท่ีชอบดูสารคดี 20 คน  นั่นคือ  ( ) 20n B =   

 มีนักเรียนท่ีชอบท้ังออกกําลังกายและดูสารคดี 12 คน  นั่นคือ ( ) 12n A B∩ =    
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 จาก  ( )n A B∪  = ( ) ( ) ( )n A n B n A B+ − ∩   

    = 25 20 12+ −   
    = 33   

 ดังนั้น  มีนักเรียนท่ีชอบออกกําลังกายหรือดูสารคดี 33 คน  

 ให S  แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมนี้ 

 เนื่องจากในหองเรียนนี้มีนักเรียน 40 คน  

 จะได ( ) 40n S =  

 ให E  แทนเหตุการณท่ีไดนักเรียนท่ีชอบออกกําลังกายหรือดูสารคดี  

 จะได ( ) 33n E =  

 จะได ( ) 33
40

P E =   

 ดังนั้น  ความนาจะเปนท่ีจะไดนักเรียนชอบออกกําลังกายหรือดูสารคดี คือ 33
40

 

7. ให S  แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมนี้ 

 เนื่องจากกลองใบนี้บรรจุลูกบอลท้ังหมด 10 ลูก  

 จะได ( ) 10,3 10 9 8n S C= = × ×  

 ให E  แทนเหตุการณท่ีหยิบไมไดลูกบอลสีแดงเลย 

 จะได ( ) 9 8 7n E = × ×  

 จะได ( ) 9 8 7 7
10 9 8 10

P E × ×
= =

× ×
  

 ดังนั้น  ความนาจะเปนท่ีหยิบไมไดลูกบอลสีแดงเลย คือ 7
10
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8. ให S   แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมนี้ 

 เนื่องจากกลองใบนี้บรรจุสลาก 10 ใบ และตองการหยิบสลาก 3 ใบพรอมกัน 

 จะได ( ) 10,3
10! 10 9 8 120
7!3! 3 2

n S C × ×
= = = =

×
 

 ให E  แทนเหตุการณท่ีจะหยิบสลาก 3 ใบ ไดสลากท่ีผลบวกของหมายเลขบนสลาก 

ท้ังสามเปน 17  และไมมีใบใดเลยท่ีมีหมายเลขท่ีนอยกวา 3  

 เนื่องจากสลาก 3 ใบ ท่ีผลบวกของหมายเลขบนสลากท้ังสามเปน 17 และไมมีใบใดเลยท่ีมี

หมายเลขนอยกวา 3 ไดแก ( ) ( ) ( ) ( )3, 4, 10 , 3, 5, 9 , 3, 6, 8 , 4, 5, 8  และ ( )4, 6, 7  

 จะได ( ) 5n E =  

 จะได ( ) 5 1
120 24

P E = =   

 ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีหยิบสลาก 3 ใบ ไดสลากท่ีผลบวกของหมายเลขบนสลากท้ังสาม 

 เปน 17  และไมมีใบใดเลยท่ีมีหมายเลขท่ีนอยกวา 3  คือ 1
24

 

9. ให S   แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมนี้ 

 จะได ( ) 410 10000n S = =  

 1) ให 1E  แทนเหตุการณท่ีณัชชาจะทายรหัสของณิชาถูกเพียงสองหลักสุดทาย 

จะได ( )1 9,1 9,1 1 1 81n E C C= × × × =  

จะได ( )1
81

10000
P E =   

ดังนั้น  ความนาจะเปนท่ีณัชชาจะทายรหัสของณิชาถูกเพียงสองหลักสุดทาย  

คือ 81
10000
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 2) ให 2E  แทนเหตุการณท่ีณัชชาจะทายรหัสของณิชาถูกเพียงสองหลักเทานั้น 

  เลือกหลักสองหลักท่ีณัชชาจะทายไดถูก มีได
 

4,2
4! 6

2!2!
C = =  แบบ 

  จะได ( )2 9,1 9,16 1 1 486n E C C= × × × × =  

  จะได ( )2
486 243

10000 5000
P E = =   

  ดังนั้น  ความนาจะเปนท่ีณัชชาจะทายรหัสของณิชาถูกเพียงสองหลักเทานั้น  

  คือ 243
5000

 

 

4.7 เฉลยแบบฝกหัด 

คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 4 แบงการเฉลยแบบฝกหัดเปน 2 สวน 

คือ สวนท่ี 1 เฉลยคําตอบ และสวนท่ี 2 เฉลยคําตอบพรอมวิธีทําอยางละเอียด ซ่ึงเฉลยแบบฝกหัด

ท่ีอยูในสวนนี้เปนการเฉลยคําตอบของแบบฝกหัด โดยไมไดนําเสนอวิธีทํา อยางไรก็ตามครูสามารถ

ศึกษาวิธีทําโดยละเอียดของแบบฝกหัดทุกขอไดในสวนทายของคูมือครูเลมนี้ 

 

แบบฝกหัด 4.1 

1. 1) 1S  = {รสสม, รสองุน, รสมะนาว, รสกาแฟ}   

 2) 2S  = { }0,  1,  2,  3,  ,  10…  

 3) 3S  = {ชช, ชพ, พช, พพ} 

 4) 4S  = { }3,  4,  5,  ,  18…  

 5) 5S  = { }0,  1,  2,  3,  4,  5  
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2. 1) { }, , ,HH HTS TH TT=  2) { }1E HH=  

 3) { }2 ,E HT TH= ก 

3. 1) 1 { 1, 3, 5}E T T T= ก 2) 2 { 2, 4, 6}E H H H=  

 3) 3 { 3, 6, 3, 6}E H H T T= ก 4)  4E = ∅  

 5) 5E S= ก 

 

แบบฝกหัด 4.2 

1. 1)  3
5

 2) 2
5

 

2. 1)  1
2

 2) 1
3

 

 3)  0  4) 1
3

 

3. 1)  1 2) 1
2

 

 3)  1
5

 4) 4
5

 

4. 1)  3
4

 2) 19
20

 

 3)  1
10

 

5. 3
5

  

6. 1
3

  

7. 3
4
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8. 1)  2
3

 2) 2
3

 

 3)  1
2

 

 

แบบฝกหัดทายบท 

1. 1) { }, , , , , , ,HHH HHT HTH HTT THH THT TS TH TTT=   

 2) { }1 , ,HTT TE HT TTH= ก 

 3) { }2E HHH= ก 

 4) { }3 , , , , , ,HHH HHT HTH HTT THH TE HT TTH= ก 

 5) { }4E TTT= ก 

2. 1) { }, , , , , , , ,S RR RW RG WR WW WG GR GW GG=  

 2) { }2 ,E RW WR=  

3. 1) 53
250

 2) 389
1000

 

 3) 31
250

 4) 21
200

 

 5) 17
100

 

4. 1) 7
20

 2) 1
2

 

 3) 43
100

 4) 1
10

 

 5) 0  

5. 1) 1
5

 2) 8
25

 

 3) 1
5
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6. 1) 1
10

 2) 1
5

 

 3) 3
5

 4) 2
5

 

 5) 1
2

 6) 1 

7. 1
365

 

8. 1
2

 

9. 1) 1
8

 2) 1
8

 

 3) 1
4

  

10. 1) 11
12

 2) 5
6

 

11. 5
6

 

12. 4
5

 

13. นม น้ําเกกฮวย และน้ําสม 

14. 1) 1
15

 2) 2
9

 

15. 1
28

 

16. 3
11

 

17. 73
145

 

18.  1) 7
15

 2) 8
15

 

 3) 14
15
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19. 1
5

 

20. 3
20

 

21. 2
11

 

22. 12
25

 

23. 1) 1
5

 2) 4
5

 

 3) 9
25

 4) 13
25

 

24. 1
380

 

25.  1) 25
102

 2) 13
102

 

 3) 1
221

 

26. แหวนควรจะใสสลากคืนกอนจะหยิบสลากใบท่ีสอง เพราะความนาจะเปนเม่ือหยิบสลาก

แบบใสคืนมากกวาความนาจะเปนเม่ือหยิบสลากแบบไมใสคืน 

27. 9
10

 

28.  1) 14
285

 2) 1
1140

 

 3) 23
57

 4) 7
95

 

 5) 18
95
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เฉลยแบบฝกหัดและวิธีทําโดยละเอียด 

บทท่ี 1 เซต 

 

แบบฝกหัด 1.1ก  

1. 1) { }, , , ,a e i o u   2) { }2, 4, 6, 8  

 3) { }10, 11, 12, , 99  4) { }101, 102, 103,  

 5) { }99, 98, 97, , 1− − − −  6) { }4, 5, 6, 7, 8, 9   

 7) ∅    8) ∅  
 9) { }14, 14−   

 10) {ชลบุร,ี ชัยนาท, ชัยภูมิ, ชุมพร, เชียงราย, เชียงใหม} 

2. 1) ตัวอยางคําตอบ  { |x x  เปนจํานวนค่ีบวกท่ีนอยกวา 10}    

  หรือ  { |x x∈  เปนจํานวนค่ีตั้งแต 1 ถึง 9}  

 2) ตัวอยางคําตอบ  { |x x  เปนจํานวนเต็ม}  

 3) ตัวอยางคําตอบ  { |x x∈  มีรากท่ีสองเปนจํานวนเต็ม}  

  หรือ  2{ |x x n=  และ n  เปนจํานวนนับ}  

 4) ตัวอยางคําตอบ  { |x x∈  หารดวยสิบลงตัว}  

  หรือ  { | 10x x n=  และ n  เปนจํานวนนับ}  

3. 1) A  มีสมาชิก 1 ตัว 2) B  มีสมาชิก 5 ตัว  

 3) C  มีสมาชิก 7 ตัว 4) D  มีสมาชิก 9 ตัว 

 5) E  มีสมาชิก 0 ตัว 

4. 1) เปนเท็จ 2) เปนจริง 
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 3) เปนเท็จ 

5. 1) เปนเซตวาง  

 2) ไมเปนเซตวาง  (มี 5 และ 7 เปนสมาชิกของเซต)  

 3) ไมเปนเซตวาง  (มี 1 เปนสมาชิกของเซต) 

 4) เปนเซตวาง 

 5) ไมเปนเซตวาง  (มี 2−  และ 1−  เปนสมาชิกของเซต) 

6. 1) เซตอนันต 2) เซตจํากัด 

 3) เซตอนันต 4) เซตจํากัด 

 5) เซตอนันต 6) เซตอนันต 

7. 1) จากโจทย { }0, 1, 3, 7A =  

  และเขียน B  แบบแจกแจงสมาชิกไดเปน { }, 2, 1, 0, 1, 2, , 9B = − −   

  ดังนั้น  A B≠  เพราะมีสมาชิกของ B  ท่ีไมเปนสมาชิกของ A  เชน 1 B− ∈    

  แต 1 A− ∉   

 2) จากโจทย เขียน A  แบบแจกแจงสมาชิกไดเปน { }, 2, 0, 2, 4, 6, 8A = −   

  และ { }2, 4, 6, 8B =  

  ดังนั้น  A B≠   เพราะมีสมาชิกของ A  ท่ีไมเปนสมาชิกของ B  เชน 0 A∈    

  แต 0 B∉   

 3) จากโจทย { }7, 14, 21, , 343A =   

  และเขียน B  แบบแจกแจงสมาชิกไดเปน { }7, 14, 21, , 343B =   

  ดังนั้น  A B=  เพราะสมาชิกทุกตัวของ A  เปนสมาชิกของ B  และสมาชิกทุกตัว 

ของ B  เปนสมาชิกของ A  

 4) จากโจทย เขียน A  แบบแจกแจงสมาชิกไดเปน 1 2 3 40, , , , ,
2 3 4 5

A  =  
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  และ 1 2 3 40, , , , ,
2 3 4 5

B  =  
 

  

  ดังนั้น  A B=   เพราะสมาชิกทุกตัวของ A  เปนสมาชิกของ B  และสมาชิกทุกตัว

ของ B  เปนสมาชิกของ A  

   5) จากโจทย เขียน A  แบบแจกแจงสมาชิกไดเปน { }6, 6A = −  

  และ { }6B =  

  ดังนั้น  A B≠  เพราะมีสมาชิกของ A  ท่ีไมเปนสมาชิกของ B  คือ 6 A− ∈    

  แต 6 B− ∉   

8. จากโจทย เขียน , ,A B C  และ D  แบบแจกแจงสมาชิก ไดดังนี้ 

  A =  {ก, ร, ม} 

  B =  {ม, ร, ค} 

  C =  {ม, ก, ร, ค}  

  D =  {ร, ก, ม} 

 ดังนั้น A B≠   เพราะมีสมาชิกของ A  ท่ีไมเปนสมาชิกของ B  คือ ก A∈  แต  ก B∉   

  A C≠   เพราะมีสมาชิกของ C  ท่ีไมเปนสมาชิกของ A  คือ ค C∈  แต  ค A∉  

  A D=  เพราะสมาชิกทุกตัวของ A  เปนสมาชิกของ D  และสมาชิกทุกตัว 

   ของ D  เปนสมาชิกของ A  

  B C≠  เพราะมีสมาชิกของ C  ท่ีไมเปนสมาชิกของ B  คือ ก C∈  แต ก B∉  

  B D≠  เพราะมีสมาชิกของ D  ท่ีไมเปนสมาชิกของ B  คือ ก D∈  แต ก B∉  

  C D≠  เพราะมีสมาชิกของ C  ท่ีไมเปนสมาชิกของ D  คือ ค C∈  แต ค D∉  
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แบบฝกหัด 1.1ข  

1. 1) ถูก  2) ผิด 

 3) ผิด  4) ถูก 

 5) ถูก  6) ผิด 

2. เขียน A  และ B  แบบแจกแจงสมาชิกไดเปน  

  { }2, 4, 6A =  

  { }1, 2, 3, 4, 5, 6, 7B =   

 และจากโจทย { }2, 4C =    

 ดังนั้น  A B⊂   เพราะสมาชิกทุกตัวของ A  เปนสมาชิกของ B    

   C A⊂  เพราะสมาชิกทุกตัวของ C  เปนสมาชิกของ A    

   C B⊂  เพราะสมาชิกทุกตัวของ C  เปนสมาชิกของ B    

3. เขียน Y  แบบแจกแจงสมาชิกไดเปน { }1, 3, 5, 7, 9, 11Y =  

 1) เปนจริง เพราะสมาชิกทุกตัวของ X  เปนสมาชิกของ Y   

 2) เปนจริง เพราะสมาชิกทุกตัวของ Y  เปนสมาชิกของ X  

 3) เปนจริง เพราะ X Y⊂  และ Y X⊂   

4. 1) ∅  และ { }1  

 2) { } { }, 1 , 2∅  และ { }1, 2  

 3) { } { } { } { } { } { }, 1 , 0 , 1 , 1, 0 , 1, 1 , 0, 1∅ − − − และ { }1, 0, 1−  

 4) { } { }, ,x y∅ และ { },x y  

 5) { } { } { } { } { } { }, , , , , , , , ,a b c a b a c b c∅  และ { }, ,a b c  

 6) ∅  
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 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

แบบฝกหัด 1.1ค  

1. จากสิ่งท่ีกําหนดให  A  และ B  ไมมีสมาชิกรวมกัน 

 เขียนแผนภาพเวนนแสดง A  และ B  ไดดังนี้ 

 
2. กําหนดให U  เปนเซตของจํานวนนับ 

 1) จากสิ่งท่ีกําหนดให  จะได B A⊂   

  เขียนแผนภาพเวนนแสดง A  และ B  ไดดังนี้ 
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2) จากสิ่งท่ีกําหนดให  จะได C B⊂   และ B A⊂  

  เขียนแผนภาพเวนนแสดง ,A B  และ C  ไดดังนี้ 

 
 3) จากสิ่งท่ีกําหนดให  จะได B A⊂   และ C A⊂  โดยท่ี B  และ C  มีสมาชิกรวมกัน คือ 5 

  เขียนแผนภาพเวนนแสดง ,A B  และ C  ไดดังนี้ 

 
3. 1) สมาชิกท่ีอยูใน A  แตไมอยูใน B  มี 1 ตัว  (คือ a ) 

 2) สมาชิกท่ีไมอยูใน A  และไมอยูใน B  มี 2 ตัว  (คือ d  และ e ) 

 3) สมาชิกท่ีอยูท้ังใน A  และ B  มี 3 ตัว  (คือ ,x y  และ z ) 
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แบบฝกหัด 1.2  

1. วิธีท่ี 1 1) A  มีสมาชิก คือ 0, 1, 2 และ 8   

    B  มีสมาชิก คือ 0, 2, 4, 7 และ 9 

    ดังนั้น  { }0, 1, 2, 4, 7, 8, 9A B∪ =  

   2) A  และ B  มีสมาชิกรวมกัน คือ 0 และ 2 

    ดังนั้น  { }0, 2A B∩ =  

   3) สมาชิกท่ีอยูใน A  แตไมอยูใน B  คือ 1 และ 8 

    ดังนั้น  { }1, 8A B− =  

   4) สมาชิกท่ีอยูใน B  แตไมอยูใน A  คือ 4, 7 และ 9 

    ดังนั้น  { }4, 7, 9B A− =  

   5) สมาชิกท่ีอยูใน U  แตไมอยูใน A  คือ 3, 4, 5, 6, 7 และ 9 

    ดังนั้น  { }3, 4, 5, 6, 7, 9A′ =  

   6) สมาชิกท่ีอยูใน U  แตไมอยูใน B  คือ 1, 3, 5, 6 และ 8 

    ดังนั้น  { }1, 3, 5, 6, 8B′ =  

   7) A  มีสมาชิก คือ 0, 1, 2 และ 8   

    B′  มีสมาชิก คือ 1, 3, 5, 6 และ 8 

    ดังนั้น  { }0, 1, 2, 3, 5, 6, 8A B′∪ =  

   8) A′  มีสมาชิก คือ 3, 4, 5, 6, 7 และ 9 

    B  มีสมาชิก คือ 0, 2, 4, 7 และ 9 

    จะได A′  และ B  มีสมาชิกรวมกัน คือ 4, 7 และ 9 

    ดังนั้น  { }4, 7, 9A B′∩ =  
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 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

 วิธีท่ี 2 A  และ B  มีสมาชิกรวมกัน คือ 0 และ 2 

   เขียนแผนภาพเวนนแสดง A  และ B  ไดดังนี้ 

 
  จากแผนภาพ จะได 

   1) { }0, 1, 2, 4, 7, 8, 9A B∪ =  2) { }0, 2A B∩ =  

   3) { }1, 8A B− =  4) { }4, 7, 9B A− =  

   5) { }3, 4, 5, 6, 7, 9A′ =  6) { }1, 3, 5, 6, 8B′ =  

   7) { }0, 1, 2, 3, 5, 6, 8A B′∪ =  8) { }4, 7, 9A B′∩ =  

2. ให { } { } { }0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8 , 0, 2, 4, 6, 8 , 1, 3, 5, 7U A B= = =  และ  

 { }3, 4, 5, 6C =  

 วิธีท่ี 1 1) A  และ B  ไมมีสมาชิกรวมกัน 

    ดังนั้น  A B∩ = ∅  

   2) B  มีสมาชิก คือ 1, 3, 5 และ 7   

    C  มีสมาชิก คือ 3, 4, 5 และ 6 

 ดังนั้น  { }1, 3, 4, 5, 6, 7B C∪ =   

 3) B  และ C  มีสมาชิกรวมกัน คือ 3 และ 5 

ดังนั้น  { }3, 5B C∩ =   
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 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

4) A  และ C  มีสมาชิกรวมกัน คือ 4 และ 6 

 ดังนั้น  { }4, 6A C∩ =  

 5) สมาชิกท่ีอยูใน U  แตไมอยูใน C  คือ 0, 1, 2, 7 และ 8 

ดังนั้น  { }0, 1, 2, 7, 8C′ =  

6) C′  และ A  มีสมาชิกรวมกัน คือ 0, 2 และ 8 

 ดังนั้น  { }0, 2, 8C A′∩ =  

7) C′  และ B  มีสมาชิกรวมกัน คือ 1 และ 7 

 ดังนั้น  { }1, 7C B′∩ =  

8) A B∩  เปนเซตวาง 

 B  มีสมาชิก คือ 1, 3, 5 และ 7 

 ดังนั้น  ( ) { }1, 3, 5, 7A B B∩ ∪ =  

วิธีท่ี 2 A  และ B  ไมมีสมาชิกรวมกัน 

 A  และ C  มีสมาชิกรวมกัน คือ 4 และ 6 

 B  และ C  มีสมาชิกรวมกัน คือ 3 และ 5 

 เขียนแผนภาพเวนนแสดง ,A B  และ C  ไดดังนี้ 

 
 จากแผนภาพ จะได 

1) A B∩ = ∅  2) { }1, 3, 4, 5, 6, 7B C∪ =  
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 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

3) { }3, 5B C∩ =  4) { }4, 6A C∩ =  

5) { }0, 1, 2, 7, 8C′ =  6) { }0, 2, 8C A′∩ =  

7) { }1, 7C B′∩ =  8) ( ) { }1, 3, 5, 7A B B∩ ∪ =  

3. 1) A′    2) B′  d 

     

 3) A B′ ′∩  4) ( )A B ′∪  s 

     
 5) A B′ ′∪  6) ( )A B ′∩  s 
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 7) A B−  8) A B′∩  d 

     
4. 1) ( )A B C∪ ∪  2) ( )A B C∪ ∪  d 

     
 3) ( )A B C∩ ∩  4) ( )A B C∩ ∩  s 

     
 5) ( ) ( )A C B C∩ ∪ ∩  6) ( )A B C∪ ∩  s 
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 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

5. 1) A C∩   ก 2) C B′∪   

 3) B A−  ก 

6. 1) ∅  ก 2) A   

3) ∅  ก 4) U   

5) U  ก 6) ∅  

7) A′  ก  8) ∅  

 

แบบฝกหัด 1.3  

1. เขียนแผนภาพเพ่ือแสดงจํานวนสมาชิกของเซตไดดังนี้  

 
จากแผนภาพ จะไดจํานวนสมาชิกของเซตตาง ๆ ดังตอไปนี้ 

เซต A B−  
 

B A−  
 

A B∪  
 

A′  
 

B′  
 

( )A B ′∪
 

จํานวนสมาชิก 34 19 59 60 75 41 
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2. เขียนแผนภาพเพ่ือแสดงจํานวนสมาชิกของเซตไดดังนี้ 

 
จากแผนภาพ จะได 

 1) ( ) 12 13 17 42n A B∪ = + + =  2) ( ) 12n A B− =  ก 

3) ( ) 8n A B′ ′∩ =  ป 

3. เขียนแผนภาพเพ่ือแสดงจํานวนสมาชิกของเซตไดดังนี้ 

 
 จากแผนภาพ จะได 

 1) ( ) 3 7 10 5 10 5 40n A C∪ = + + + + + =   

 2) ( ) 3 7 10 5 10 5 3 43n A B C∪ ∪ = + + + + + + =  ก 

3) ( ) 7n A B C ′∪ ∪ = ก  

4) ( )( ) 3n B A C− ∪ =  ก 

5) ( )( ) 7n A B C∩ − =  ก 
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 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

4. ให A  และ B  เปนเซตจํากัด  โดยท่ี ( ) ( )18, 25n A n B= =  และ ( ) 37n A B∪ =  

จาก ( )n A B∪  =  ( ) ( ) ( )n A n B n A B+ − ∩   

จะได            37   =  ( )18 25 n A B+ − ∩    

 ( )n A B∩  =  18 25 37+ −   
  =  6  

ดังนั้น  ( ) 6n A B∩ =   

 5. จาก ( ) 20n A B− =  และ ( ) 80n A B∪ =  

เขียนแผนภาพเพ่ือแสดงจํานวนสมาชิกของเซตไดดังนี้ 

 
จากแผนภาพ จะได   ( )n B   =  ( ) ( )n A B n A B∪ − −  

  =  80 20−  
  =  60  

 ดังนั้น  ( ) 60n B =  

6.  ให U   แทนเซตของพนักงานบริษัทแหงหนึ่งท่ีไดรับการสอบถาม 

 A   แทนเซตของพนักงานท่ีชอบดื่มชา 

 B   แทนเซตของพนักงานท่ีชอบดื่มกาแฟ 

 A B∪   แทนเซตของพนักงานท่ีชอบดื่มชาหรือกาแฟ 

 A B∩   แทนเซตของพนักงานท่ีชอบดื่มท้ังชาและกาแฟ 

จะได ( )n A B∪  =  120 

 ( )n A   =  60 

 ( )n B   =  70 
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จาก ( )n A B∪  =  ( ) ( ) ( )n A n B n A B+ − ∩   

จะได 120 =  ( )60 70 n A B+ − ∩     

 ( )n A B∩  =  60 + 70 – 120  

นั่นคือ ( )n A B∩  =  10 

ดังนั้น  มีพนักงานท่ีชอบดื่มท้ังชาและกาแฟ 10 คน 

7.  ให U   แทนเซตของผูปวยท่ีเขารวมการสํารวจ 

 A   แทนเซตของผูปวยท่ีสูบบุหรี่ 

 B   แทนเซตของผูปวยท่ีเปนมะเร็งปอด 

 A B′ ′∩   แทนเซตของผูปวยท่ีไมสูบบุหรี่และไมเปนมะเร็งปอด 

 A B∩   แทนเซตของผูปวยท่ีสูบบุหรี่และเปนมะเร็งปอด 

จะได ( )n U   =  1,000 

 ( )n A  =  312 

 ( )n B  =  180 

 ( )n A B′ ′∩  =  660 

วิธีท่ี 1 เนื่องจาก A B′ ′∩  =  ( )A B ′∪  

 ดังนั้น ( )n A B′ ′∩  =  ( )n A B ′∪   

 จะได ( )n A B∪  =  ( ) ( )n U n A B ′− ∪  

    =  ( ) ( )n U n A B′ ′− ∩    

   =  1,000 660−  
   =  340  
 จาก  ( )n A B∪  =  ( ) ( ) ( )n A n B n A B+ − ∩   

 จะได 340 =  ( )312 180 n A B+ − ∩     

  ( )n A B∩  =  312 + 180 – 340  

 นั่นคือ ( )n A B∩  =  152 
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 ดังนั้น มีผูปวยท่ีสูบบุหรี่และเปนมะเร็งปอด 152 คน   

   คิดเปนรอยละ 152 100 48.72
312

× ≈  ของจํานวนผูสูบบุหรี่ท้ังหมด 

วิธีท่ี 2 ให  x  แทนจํานวนผูปวยท่ีสูบบุหรี่และเปนมะเร็งปอด  นั่นคือ ( )x n A B= ∩   

 เขียนแผนภาพเพ่ือแสดงจํานวนสมาชิกของเซตไดดังนี้ 

 
  

 เนื่องจาก โรงพยาบาลแหงนี้ทําการสํารวจขอมูลจากผูปวยท้ังหมด 1,000 คน 

 จะได 1,000 =  ( ) ( )312 180 660x x x − + + −  +    

  1,000 =  ( )492 660x− +  
  x  =  492 660 1,000+ −   

 นั่นคือ x   =  152 

 ดังนั้น มีผูปวยท่ีสูบบุหรี่และเปนมะเร็งปอด 152 คน   

   คิดเปนรอยละ 152 100 48.72
312

× ≈  ของจํานวนผูสูบบุหรี่ท้ังหมด 

8.  ให  U   แทนเซตของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาตอนปลายหองหนึ่ง 

 A   แทนเซตของนักเรียนท่ีสอบผานวิชาคณิตศาสตร 

 B   แทนเซตของนักเรียนท่ีสอบผานวิชาสังคมศึกษา 

 C   แทนเซตของนักเรียนท่ีสอบผานวิชาภาษาไทย 

 A B∩   แทนเซตของนักเรียนท่ีสอบผานวิชาคณิตศาสตรและสังคมศึกษา 

 B C∩   แทนเซตของนักเรียนท่ีสอบผานวิชาสังคมศึกษาและภาษาไทย 

 A C∩   แทนเซตของนักเรียนท่ีสอบผานวิชาคณิตศาสตรและภาษาไทย 
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A B C∩ ∩   แทนเซตของนักเรียนท่ีสอบผานท้ังสามวิชา 

จะได ( )n A  =  37 

 ( )n B   =  48 

 ( )n C   =  45 

 ( )n A B∩  =  15 

 ( )n B C∩  =  13 

 ( )n A C∩  =  7 

 ( )n A B C∩ ∩  =  5 

วิธีท่ี 1 เขียนแผนภาพเพ่ือแสดงจํานวนสมาชิกของเซตไดดังนี้ 

 
  

จากแผนภาพ จะไดวามีนักเรียนท่ีสอบผานอยางนอยหนึ่งวิชา เทากับ 

20 10 25 2 5 8 30 100+ + + + + + =  คน 

วิธีท่ี 2 เนื่องจากนักเรียนท่ีสอบผานอยางนอยหนึ่งวิชา คือ นักเรียนท่ีสอบผาน 

 วิชาคณิตศาสตร หรือสอบผานวิชาสังคมศึกษา หรือสอบผานวิชาภาษาไทย   

 ซ่ึงคือ A B C∪ ∪   

 จาก  ( )n A B C∪ ∪  =   ( ) ( ) ( ) ( )n A n B n C n A B+ + − ∩  

          ( ) ( ) ( )n A C n B C n A B C− ∩ − ∩ + ∩ ∩  
   =   37 48 45 15 7 13 5+ + − − − +    
    =   100 

 

 

  

 

  

 

 

 

 



     
     
     

    
 

148 คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 4   
 

 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

 ดังนั้น  มีนักเรียนท่ีสอบผานอยางนอยหนึ่งวิชา 100 คน 

9.  ให U   แทนเซตของผูถือหุนในตลาดหลักทรัพยแหงประเทศไทยท่ีรวมการสํารวจ 

 A   แทนเซตของผูถือหุนบริษัท ก 

 B   แทนเซตของผูถือหุนบริษัท ข 

 C   แทนเซตของผูถือหุนบริษัท ค 

 A B∩   แทนเซตของผูถือหุนบริษัท ก และ ข 

 B C∩   แทนเซตของผูถือหุนบริษัท ข และ ค 

 A C∩   แทนเซตของผูถือหุนบริษัท ก และ ค 

A B C∩ ∩   แทนเซตของผูถือหุนท้ังสามบริษัท 

จะได ( )n U  =  3,000   

 ( )n A  =  200 

 ( )n B  =  250 

 ( )n C   =  300 

 ( )n A B∩  =  50 

 ( )n B C∩  =  40 

 ( )n A C∩  =  30 

 ( )n A B C∩ ∩  =  0 

วิธีท่ี 1 เขียนแผนภาพเพ่ือแสดงจํานวนสมาชิกของเซตไดดังนี้ 
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 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

  

จากแผนภาพ จะไดวามีผูท่ีถือหุนบริษัทอ่ืน ๆ ท่ีไมใชหุนของสามบริษัทนี้  

2,370  คน 

วิธีท่ี 2 ให A B C∪ ∪  แทนเซตของผูถือหุนบริษัท ก หรือ ข หรือ ค 

 ( )A B C ′∪ ∪  แทนเซตของผูถือหุนบริษัทอ่ืน ๆ ท่ีไมใชหุนของสามบริษัทนี้ 

  จาก ( )n A B C∪ ∪  =  ( ) ( ) ( ) ( )n A n B n C n A B+ + − ∩  

               ( ) ( ) ( )n A C n B C n A B C− ∩ − ∩ + ∩ ∩  
      =  200 250 300 50 30 40 0+ + − − − +    
      =  630    

  จะได ( )n A B C ′∪ ∪  =  ( ) ( )n U n A B C− ∪ ∪  

       =  3,000 – 630    

  นั่นคือ ( )n A B C ′∪ ∪  =  2,370     

  ดังนั้น  มีผูท่ีถือหุนบริษัทอ่ืน ๆ ท่ีไมใชหุนของสามบริษัทนี้ 2,370  คน 

 

แบบฝกหัดทายบท  

1. 1) { }48  ด 2) ∅   

3) { }5, 10, 15,  ด 4) { }2, 0, 2−   

5) { }1, 2, 3, , 10  ด 

2. 1) ตัวอยางคําตอบ  { | 3 2x x n= −  เม่ือ n∈  และ  }1 5n≤ ≤   

 2) ตัวอยางคําตอบ  { }| 20 10x x∈ − ≤ ≤ −   

 3) ตัวอยางคําตอบ  { | 4 1x x n= +  เม่ือ }n∈   

 4) ตัวอยางคําตอบ  { 3|x x n=  เม่ือ }n∈  

  



     
     
     

    
 

150 คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 4   
 

 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

3. 1) เซตจํากัด 2) เซตอนันต 

 3) เซตจํากัด 4) เซตจํากัด 

 5) เซตอนันต 

4. 1)    เปนจริง   2) เปนจริง  

 3) เปนเท็จ  4) เปนจริง  

 5) เปนจริง  6) เปนเท็จ 

5. 1) A    จ  2) ∅   

 3) U    จ  4) A   

 5) A    จ  6) U   

6. 1) เนื่องจาก   ( )A B A∪ −   = ( )A B A′∪ ∩   

    = ( ) ( )A B A A′∪ ∩ ∪   

    = ( )A B U∪ ∩   
    = A B∪   

ดังนั้น  ( )A B A B A∪ = ∪ −   

2) เนื่องจาก ( )A A B− ∩   = ( )A A B ′∩ ∩   

    = ( )A A B′ ′∩ ∪  

    = ( ) ( )A A A B′ ′∩ ∪ ∩   

    = ( )A B′∅ ∪ ∩   
    = A B′∩  

ดังนั้น  ( )A B A A B′∩ = − ∩  

3) เนื่องจาก ( )U A B− ∪   = ( )U A B ′∩ ∪   

    = ( )U A B′ ′∩ ∩   

    = A B′ ′∩  

ดังนั้น  ( )A B U A B′ ′∩ = − ∪    



      
   
   

   

 คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 4     151 
 

 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

7. 1) A B′∩  ก จ 2)   ( )A B ′′∩  

     
 3)   ( )A B ′′∪ ก 

   
8. 1)  ( )A A B∪ − ก 2)   ( )A B C′∩ ∩  

     
 3)  ( )A B C′− ∩   ก 4)   ( )A C B′∪ −    

     
  

      

   

   

 

   

 

   

 

   

 



     
     
     

    
 

152 คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 4   
 

 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

 5)  ( )A B C′∩ ∪   ก 6) ( )A C B′ ′∩ ∩    

      
 7)  ( )A C B ′′∪ ∩   ก   

   
9. 1)  { }0, 2, 4, 7, 9, 12, 14 จ 2) { }1, 4, 6, 9, 12, 15  

 3) { }1, 4, 5, 7, 11, 12 จ  4) { }4, 9, 12  

 5) { }1, 4, 12 จ  6) { }4, 7, 12  

 7) { }0, 2, 7, 14 จ  8) { }1, 5, 6, 11, 15  

10. เนื่องจาก A B∩ =∅   

 ดังนั้น  เขียนแผนภาพแสดงเซตไดดังนี้  

 1) 

    

   

 

   

 

   

 

 

   

 

   



      
   
   

   

 คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 4     153 
 

 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

  จากแผนภาพ  จะเห็นวา A B′⊂  

  ดังนั้น  ขอความ “ A B′⊂  ”  เปนจริง 

 2) 

   
  จากแผนภาพ  จะเห็นวา B A′⊂  

  ดังนั้น  ขอความ “ B A′⊂ ”  เปนจริง 

 3) 

   
  จากแผนภาพ  จะเห็นวา A B U′ ′∪ =  

  ดังนั้น  ขอความ “ A B U′ ′∪ = ”  เปนจริง 

11. เนื่องจาก A B⊂   

 ดังนั้น  เขียนแผนภาพแสดงเซตไดดังนี้  

 1) 

 
A B∪  

จากแผนภาพ  จะเห็นวา A B B∪ =  

ดังนั้น  ขอความ “ A B B∪ = ”  เปนจริง 

 
 

 

   

 

 
  

 

   

 

   

 

   

 

 

  



     
     
     

    
 

154 คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 4   
 

 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

 2) 

 
A B∩  

จากแผนภาพ  จะเห็นวา A B A∩ =  

ดังนั้น  ขอความ “ A B A∩ = ”  เปนจริง 

 
 

 

 3) 

 
B′  

 
  A′   

  จากแผนภาพ  จะเห็นวา B A′ ′⊂  

ดังนั้น  ขอความ “ B A′ ′⊂ ”  เปนจริง  
 

 4) 

 
A B′∩  

จากแผนภาพ  จะเห็นวา A B′∩ =∅  

ดังนั้น  ขอความ “ A B′∩ =∅ ”  เปนจริง 

 
 
 

 5) 

 
A B′∪  

จากแผนภาพ  จะเห็นวา A B U′∪ =  

ดังนั้น  ขอความ “ A B U′∪ = ”  เปนจริง 
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 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

12. ให A  และ B  เปนเซตท่ีมีจํานวนสมาชิกเทากัน คือ x ตัว    

 นั่นคือ ( ) ( )n A n B x= =   

จากโจทย  ( ) 101n A B∩ =  และ ( ) 233n A B∪ =    

จาก  ( )n A B∪  = ( ) ( ) ( )n A n B n A B+ − ∩  

จะได  233 = 101x x+ −         

  2x  = 233 + 101    

นั่นคือ  x = 167    

ดังนั้น  ( ) 167n A =     

13.ดให  U   แทนเซตของผูปวยท่ีเขารวมการสํารวจ 

 A   แทนเซตของผูปวยท่ีเปนโรคตา 

 B   แทนเซตของผูปวยท่ีเปนโรคฟน 

 A B∩   แทนเซตของผูปวยท่ีเปนท้ังสองโรค 

 A B′ ′∩   แทนเซตของผูปวยท่ีไมเปนโรคตาและไมเปนโรคฟน 

จะได ( )n U   = 100 

 ( )n A   = 40 

 ( )n B   = 20 

 ( )n A B∩   = 5 

วิธีท่ี 1 นําขอมูลท้ังหมดไปเขียนแผนภาพไดดังนี้ 

 
   จากแผนภาพ จะไดวามีผูปวยท่ีไมเปนโรคตาและไมเปนโรคฟน 45% 

  

 

  

 



     
     
     

    
 

156 คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 4   
 

 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

 วิธีท่ี 2 เนื่องจาก  ( )A B A B ′′ ′∩ = ∪   

   นั่นคือ เซตของผูปวยท่ีไมเปนโรคตาและไมเปนโรคฟน คือ ( )A B ′∪  

   จาก  ( )n A B∪  = ( ) ( ) ( )n A n B n A B+ − ∩   

   จะได ( )n A B∪  = 40 20 5+ −   

   = 55    
   จาก ( )n A B ′∪  = ( ) ( )n U n A B− ∪  

   จะได  = 100 55−     

   = 45    

 ดังนั้น  มีผูปวยท่ีไมเปนโรคตาและไมเปนโรคฟน 45% 

14. ให U   แทนเซตของลูกคาท่ีเขารวมการสํารวจ 

 A   แทนเซตของลูกคาท่ีใชพัดลมชนิดตั้งโตะ 

 B   แทนเซตของลูกคาท่ีใชพัดลมชนิดแขวนเพดาน 

 A B∩   แทนเซตของลูกคาท่ีใชพัดลมท้ังสองชนิด 

จะได ( )n U   = 100 

 ( )n A   = 60 

 ( )n B   = 45 

 ( )n A B∩   = 15 

วิธีท่ี 1 นําขอมูลท้ังหมดไปเขียนแผนภาพไดดังนี้ 

 
 จากแผนภาพ จะไดวา 
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 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

1) มีลูกคาท่ีไมใชพัดลมท้ังสองชนิดนี้ 10%       

2) มีลูกคาท่ีใชพัดลมเพียงชนิดเดียวเทากับ 45% + 30% = 75% 

วิธีท่ี 2 จาก ( )n A B∪  = ( ) ( ) ( )n A n B n A B+ − ∩   

 จะได ( )n A B∪  = 60 45 15+ −     

   = 90  

1) มีลูกคาท่ีไมใชพัดลมท้ังสองชนิดนี้เทากับ 100% – 90% = 10% 

2) มีลูกคาท่ีใชพัดลมชนิดเดียวเทากับ  90% – 15% = 75%  

15.  ให U   แทนเซตของรถท่ีเขามาซอมท่ีอูของแดน 

 A   แทนเซตของรถท่ีตองซอมเบรก 

 B   แทนเซตของรถท่ีตองซอมระบบทอไอเสีย 

 A B∪   แทนเซตของรถท่ีตองซอมเบรกหรือระบบทอไอเสีย 

 ( )A B ′∪  แทนเซตของรถท่ีมีสภาพปกติ  

 A B∩   แทนเซตของรถท่ีตองซอมท้ังเบรกและระบบทอไอเสีย 

จะได ( )n U   = 50 

 ( )n A   = 23 

 ( )n B   = 34 

 ( )n A B ′∪   = 6   

นั่นคือ ( ) 50 6 44n A B∪ = − =   

วิธีท่ี 1 ให  x  แทนจํานวนรถท่ีตองซอมท้ังเบรกและระบบทอไอเสีย   

  นั่นคือ ( )n A B x∩ =  

  นําขอมูลท้ังหมดไปเขียนแผนภาพไดดังนี้ 



     
     
     

    
 

158 คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 4   
 

 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

 
1) จากแผนภาพ จะไดวา  

 44 = ( ) ( )23 34x x x− + + −   

 44 = 57 x−   

จะได x   = 13  

ดังนั้น มีรถท่ีตองซอมท้ังเบรกและระบบทอไอเสีย 13 คัน 

2) จากแผนภาพ จะไดวามีรถท่ีตองซอมเบรกแตไมตองซอมระบบทอไอเสีย  

เทากับ  23 – 13 = 10 คัน 

วิธีท่ี 2 1) จาก ( )n A B∪  = ( ) ( ) ( )n A n B n A B+ − ∩   

 จะได 44   = ( )23 34 n A B+ − ∩  

   ( )n A B∩  = 23 34 44+ −    

 นั่นคือ ( )n A B∩  = 13  

 ดังนั้น มีรถท่ีตองซอมท้ังเบรกและระบบทอไอเสีย 13 คัน 

 2) มีรถท่ีตองซอมเบรกแตไมตองซอมระบบทอไอเสีย เทากับ 23 – 13 = 10 คัน 

16. ให  U   แทนเซตของผูใชบริการขนสงท่ีเขารวมการสํารวจ 

 A   แทนเซตของผูใชบริการขนสงทางรถไฟ 

 B   แทนเซตของผูใชบริการขนสงทางรถยนต 

 C   แทนเซตของผูใชบริการขนสงทางเรือ 

 A B∩   แทนเซตของผูใชบริการขนสงทางรถไฟและรถยนต 
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 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

 B C∩   แทนเซตของผูใชบริการขนสงทางรถยนตและเรือ 

 A C∩   แทนเซตของผูใชบริการขนสงทางรถไฟและเรือ 

A B C∩ ∩   แทนเซตของผูใชบริการขนสงท้ังทางรถไฟ รถยนต และเรือ 

    ( )A B C ′∪ ∪  แทนเซตของผูใชบริการขนสงอ่ืน ๆ ท่ีไมใชทางรถไฟ รถยนต หรือเรือ 

A B C∪ ∪  แทนเซตของผูใชบริการขนสงทางรถไฟ รถยนต หรือเรือ 

จะได ( )n A   = 100 

 ( )n B   = 150 

 ( )n C   = 200 

 ( )n A B∩  = 50 

 ( )n B C∩  = 25 

 ( )n A C∩  = 0 

 ( )n A B C∩ ∩  = 0 

 ( )n A B C ′∪ ∪  = 30  

วิธีท่ี 1 นําขอมูลท้ังหมดไปเขียนแผนภาพไดดังนี้ 

 
จากแผนภาพ จะไดวามีผูใชบริการขนสงท่ีเขารวมการสํารวจท้ังหมด เทากับ

50 50 75 25 175 30 405+ + + + + =  คน 

วิธีท่ี 2 จาก  ( )n A B C∪ ∪  = ( ) ( ) ( ) ( )n A n B n C n A B+ + − ∩  

 

 

 

 
 

 

 

 
 



     
     
     

    
 

160 คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 4   
 

 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

      ( ) ( ) ( )n A C n B C n A B C− ∩ − ∩ + ∩ ∩  

  จะได ( )n A B C∪ ∪  = 100 150 200 50 0 25 0+ + − − − +    

     = 375 

  จาก   ( )n A B C ′∪ ∪  = 30  

  จะได  ( )n U  = ( ) ( )n A B C n A B C ′∪ ∪ + ∪ ∪  

     = 375 30+  
     = 405  

 ดังนั้น  มีผูใชบริการขนสงท่ีเขารวมการสํารวจท้ังหมด 405 คน 

17. ให U   แทนเซตของคนทํางานท่ีเขารวมการสํารวจ 

 A   แทนเซตของคนทํางานท่ีชอบการเดินปา 

 B   แทนเซตของคนทํางานท่ีชอบการไปทะเล 

 C   แทนเซตของคนทํางานท่ีชอบการเลนสวนน้ํา 

 A B∩   แทนเซตของคนทํางานท่ีชอบการเดินปาและการไปทะเล 

 A C∩   แทนเซตของคนทํางานท่ีชอบการเดินปาและการเลนสวนน้ํา 

 B C∩   แทนเซตของคนทํางานท่ีชอบการไปทะเลและการเลนสวนน้ํา 

A B C∩ ∩   แทนเซตของคนทํางานท่ีชอบท้ังการเดินปา การไปทะเล  

  และการเลนสวนน้ํา 

จะได ( )n A   = 35 

 ( )n B   = 57 

 ( )n C   = 20 

 ( )n A B∩  = 8 

 ( )n A C∩  = 15 

 ( )n B C∩  = 5 

 ( )n A B C∩ ∩  = 3 
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นําขอมูลท้ังหมดไปเขียนแผนภาพไดดังนี้ 

 
 จากแผนภาพ จะไดวา  

1) มีคนท่ีชอบการไปทะเลหรือชอบการเลนสวนน้ํา เทากับ 

5% 47% 12% 3% 2% 3% 72%+ + + + + =   

2) มีคนท่ีชอบการเดินปาหรือชอบการไปทะเล  เทากับ  

15% 5% 47% 12% 3% 2% 84%+ + + + + =   

3) มีคนท่ีชอบทํากิจกรรมเพียงอยางเดียว เทากับ 15% 47% 3% 65%+ + =   

4) มีคนท่ีไมชอบการเดินปา หรือไปทะเล หรือเลนสวนน้ํา 13% 

18. ให U   แทนเซตของประชาชนท่ีเขารวมการสํารวจ 

 A   แทนเซตของคนท่ีชอบทุเรียน 

 B   แทนเซตของคนท่ีชอบมังคุด 

 C   แทนเซตของคนท่ีชอบมะมวง 

 A B∩   แทนเซตของคนท่ีชอบทุเรียนและมังคุด 

 B C∩   แทนเซตของคนท่ีชอบมังคุดและมะมวง 

 A C∩   แทนเซตของคนท่ีชอบทุเรียนและมะมวง 

A B C∩ ∩   แทนเซตของคนท่ีชอบผลไมท้ังสามชนิดนี้ 

จะได ( )n A   = 720 
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 ( )n B   = 605 

 ( )n C   = 586 

 ( )n A B∩  = 483 

 ( )n B C∩  = 470 

 ( )n A C∩  = 494 

 ( )n A B C∩ ∩  = 400 

นําขอมูลท้ังหมดไปเขียนแผนภาพไดดังนี้ 

 
จากแผนภาพ จะไดวา  

1) มีคนท่ีชอบมังคุดอยางเดียว 52 คน  

2) มีคนท่ีชอบผลไมอยางนอยหนึ่งชนิดในสามชนิดนี้ เทากับ 

143 83 52 94 400 70 22 864+ + + + + + =  คน  

3) มีคนท่ีไมชอบผลไมชนิดใดเลยในสามชนิดนี้ 136 คน  

19. ให U   แทนเซตของนักเรียนท่ีเขารวมการสํารวจ 

 A   แทนเซตของนักเรียนท่ีชอบวิชาคณิตศาสตร 

 B   แทนเซตของนักเรียนท่ีชอบวิชาฟสิกส 

 C   แทนเซตของนักเรียนท่ีชอบวิชาภาษาไทย 

( )A B C ′∪ ∪  แทนเซตของนักเรียนท่ีไมชอบวิชาใดเลยในสามวิชานี้ 

จะได ( )n A   = 56 
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 ( )n B   = 47 

 ( )n C   = 82 

 ( )n A B C ′∪ ∪  = 4  

นั่นคือ ( )n A B C∪ ∪  = 100 4−  =  96 

ให   x   แทนจํานวนนักเรียนท่ีชอบวิชาคณิตศาสตรและฟสิกส แตไมชอบวิชาภาษาไทย   

 y แทนจํานวนนักเรียนท่ีชอบวิชาคณิตศาสตรและภาษาไทย แตไมชอบวิชาฟสิกส 

 z แทนจํานวนนักเรียนท่ีชอบวิชาฟสิกสและภาษาไทย แตไมชอบวิชาคณิตศาสตร 

 k แทนจํานวนนักเรียนท่ีชอบท้ังสามวิชา   

วิธีท่ี 1 นําขอมูลท้ังหมดไปเขียนแผนภาพไดดังนี้ 

 
จากแผนภาพ จะไดวา  

 96 = ( ) ( )56 47x y k x z k− − − + − − −   

   ( )82 y z k x y z k+ − − − + + + +  

 96 = 185 2x y z k− − − −  

 89 = ( ) 2x y z k+ + +  

เนื่องจาก มีนักเรียนท่ีชอบเพียง 2 วิชาเทานั้น จํานวน 71%   

นั่นคือ  71x y z+ + =   

จะได 89  = 71 2k+   

 2k   = 18  

 

 
 

 

 

  

 

  

 

 



     
     
     

    
 

164 คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 4   
 

 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

 ดังนั้น  9k =   

จะไดวา   

( ) ( ) ( )56 47 82x y k x z k y z k− − − + − − − + − − −   

 = 185 2 2 2 3x y z k− − − −   

 =  ( )185 2 3x y z k− + + −   

 =  ( ) ( )185 2 71 3 9− −   

 =  185 142 27− −   
 =  16   

ดังนั้น  มีนักเรียนท่ีชอบเพียงวิชาเดียวเทานั้น จํานวน 16 % 

วิธีท่ี 2 นําขอมูลท้ังหมดไปเขียนแผนภาพไดดังนี้ 

 
 

   เนื่องจาก มีนักเรียนท่ีชอบเพียง 2 วิชาเทานั้น จํานวน 71%   

   นั่นคือ  71x y z+ + =   

 จาก      ( )n A B C∪ ∪   = ( ) ( ) ( ) ( )n A n B n C n A B+ + − ∩  

        ( ) ( ) ( )n A C n B C n A B C− ∩ − ∩ + ∩ ∩  

 จะได    96 = ( ) ( ) ( )56 47 82 x k y k z k k+ + − + − + − + +    

  2x y z k+ + +  = 89 
     71 2k+   = 89 
      2k   = 18   
      k   =  9 
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ดังนั้น มีนักเรียนท่ีชอบเพียงวิชาเดียวเทานั้น เทากับ 96% – 9% – 71% = 16 % 

20. ให U   แทนเซตของคนกลุมนี้ 

 A   แทนเซตของคนท่ีมีแอนติเจน A 

 B   แทนเซตของคนท่ีมีแอนติเจน B 

 Rh   แทนเซตของคนท่ีมีแอนติเจน Rh+  

 A B∩   แทนเซตของคนท่ีมีหมูเลือด AB 

 A B−   แทนเซตของคนท่ีมีหมูเลือด A 

 B A−   แทนเซตของคนท่ีมีหมูเลือด B 

 ( )A Rh B∩ −   แทนเซตของคนท่ีมีหมูเลือด A+   

 ( )B Rh A∩ −   แทนเซตของคนท่ีมีหมูเลือด B+   

 A B Rh∩ ∩   แทนเซตของคนท่ีมีหมูเลือด AB+   

จะได  ( )n A  =  ( ) ( ) ( )n A n A n AB+ −+ +   = 29  

  ( )n B   =  ( ) ( ) ( )n B n B n AB+ −+ +   = 39  

  ( )n A B∩   =  ( )n AB   =  9  

 ( )( )n A Rh B∩ −   =  ( )n A+    = 18  

 ( )( )n B Rh A∩ −   =  ( )n B+   = 29  

 ( )n A B Rh∩ ∩  =  ( )n AB+   = 8  

 ( )( )n Rh A B− ∪    =  ( )n O+    = 40 

จากแผนภาพท่ีกําหนดให นําขอมูลท้ังหมดไปเขียนแผนภาพแสดงจํานวนสมาชิกของเซตไดดังนี้ 
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จากแผนภาพ จะไดวามีคนกลุมนี้ 1%  ท่ีมีเลือดหมู O−    

 

  

 

 

  

 

 

 

 

 



      
   
   

    

 คูมือครรูายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ชัน้มัธยมศึกษาปที่ 4   167 
 

 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

บทท่ี 2 ตรรกศาสตรเบ้ืองตน 

 

แบบฝกหัด 2.1  

1. 1) เปนประพจน ท่ีมีคาความจริงเปนเท็จ 2) เปนประพจน ท่ีมีคาความจริงเปนจริง 

 3) เปนประพจน ท่ีมีคาความจริงเปนเท็จ 4) ไมเปนประพจน 

 5) ไมเปนประพจน 6) เปนประพจน ท่ีมีคาความจริงเปนจริง 

 7) เปนประพจน ท่ีมีคาความจริงเปนเท็จ 8) เปนประพจน ท่ีมีคาความจริงเปนเท็จ 

 9) ไมเปนประพจน 10) เปนประพจน ท่ีมีคาความจริงเปนจริง 

 11) เปนประพจน ท่ีมีคาความจริงเปนเท็จ 12) เปนประพจน ท่ีมีคาความจริงเปนจริง 

 13) ไมเปนประพจน 14) ไมเปนประพจน 

 15) เปนประพจน ท่ีมีคาความจริงเปนเท็จ 16) ไมเปนประพจน 

 17) ไมเปนประพจน 18) เปนประพจน ท่ีมีคาความจริงเปนจริง 

2. ตัวอยางคําตอบ  

  2 3>  เปนประพจน ท่ีมีคาความจริงเปนเท็จ 

  { }1, 2, 3∅∈   เปนประพจน ท่ีมีคาความจริงเปนเท็จ 

  หนึ่งปมีสิบสองเดือน เปนประพจน ท่ีมีคาความจริงเปนจริง 

  4  เปนจํานวนอตรรกยะ เปนประพจน ท่ีมีคาความจริงเปนเท็จ 

  เดือนมกราคม มี 31 วัน เปนประพจน ท่ีมีคาความจริงเปนจริง 
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แบบฝกหัด 2.2  

1. 1) นิเสธของประพจน 4 9 10 3+ = +   คือ 4 9 10 3+ ≠ +  มีคาความจริงเปนเท็จ 

 2) นิเสธของประพจน 6 7− </   คือ 6 7− <  มีคาความจริงเปนจริง  

 3) นิเสธของประพจน 100  ไมเปนจํานวนเต็ม  คือ 100  เปนจํานวนเต็ม  

  มีคาความจริงเปนจริง 

 4) นิเสธของประพจน { }2 2⊄   คือ { }2 2⊂  มีคาความจริงเปนเท็จ 

2. 1) เนื่องจาก p  เปนจริง  จะได p  เปนเท็จ 

  ดังนั้น  p  มีคาความจริงเปนเท็จ 

 2) เนื่องจาก q  เปนเท็จ  จะได q  เปนจริง 

  ดังนั้น  q  มีคาความจริงเปนจริง 

 3) เนื่องจาก p  เปนจริง และ q  เปนเท็จ  จะได p q∧  เปนเท็จ 

  ดังนั้น  p q∧  มีคาความจริงเปนเท็จ 

 4) เนื่องจาก p  เปนจริง และ q  เปนเท็จ  จะได p q∨  เปนจริง 

  ดังนั้น  p q∨  มีคาความจริงเปนจริง 

 5) เนื่องจาก p  เปนจริง และ q  เปนเท็จ  จะได p q→  เปนเท็จ 

  ดังนั้น  p q→  มีคาความจริงเปนเท็จ 

 6) เนื่องจาก p  เปนจริง และ q  เปนเท็จ  จะได p q↔  เปนเท็จ 

  ดังนั้น  p q↔  มีคาความจริงเปนเท็จ 

 7) เนื่องจาก p  เปนจริง และ q  เปนจริง  จะได p q∧   เปนจริง 

  ดังนั้น  p q∧   มีคาความจริงเปนจริง 

 8) เนื่องจาก p  เปนเท็จ และ q  เปนเท็จ  จะได p q∨  เปนเท็จ 
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  ดังนั้น  p q∨  มีคาความจริงเปนเท็จ 

 9) เนื่องจาก p  เปนเท็จ และ q  เปนจริง  จะได p q∧   เปนเท็จ 

  ดังนั้น  p q∧   มีคาความจริงเปนเท็จ 

 10) เนื่องจาก p q∧   เปนจริง  จะได ( )p q∧   เปนเท็จ 

  ดังนั้น  ( )p q∧   มีคาความจริงเปนเท็จ 

 11) เนื่องจาก q  เปนเท็จ และ p เปนจริง จะได q p→  เปนจริง  

  จาก p  เปนจริง และ q p→  เปนจริง จะได ( )p q p↔ →  เปนจริง 

  ดังนั้น  ( )p q p↔ →  มีคาความจริงเปนจริง 

 12) เนื่องจาก p q∨  เปนเท็จ และ p q∧  เปนจริง  

  จะได ( ) ( )p q p q∨ → ∧   เปนจริง 

  ดังนั้น  ( ) ( )p q p q∨ → ∧   มีคาความจริงเปนจริง 

3. 1) ให   p     แทน  งูเหาเปนสัตวมีพิษ 

 q     แทน  งูจงอางเปนสัตวมีพิษ 

ประพจนท่ีกําหนดใหอยูในรูป p q∧  

เนื่องจาก p  เปนจริง และ q  เปนจริง  จะได p q∧  เปนจริง 

ดังนั้น  ประพจน “งูเหาและงูจงอางเปนสัตวมีพิษ” มีคาความจริงเปนจริง 

2) ให   p    แทน  โลมาเปนสัตวเลีย้งลูกดวยน้ํานม 

  q     แทน  คนเปนสัตวเลี้ยงลูกดวยน้ํานม 

 ประพจนท่ีกําหนดใหอยูในรูป p q∨  

 เนื่องจาก p  เปนจริง และ q  เปนจริง  จะได p q∨  เปนจริง 

 ดังนั้น  ประพจน “โลมาหรือคนเปนสัตวเลี้ยงลูกดวยน้ํานม” มีคาความจริงเปนจริง 
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3) ให   p    แทน  ดวงอาทิตยข้ึนทางทิศตะวันออก 

 ประพจนท่ีกําหนดใหอยูในรูป p  

 เนื่องจาก p  เปนจริง  จะได p  เปนเท็จ 

 ดังนั้น  ประพจน “ดวงอาทิตยไมไดข้ึนทางทิศตะวันออก” มีคาความจริงเปนเท็จ 

4) ให   p    แทน  มามีปก 

  q     แทน  คนบินได 

 ประพจนท่ีกําหนดใหอยูในรูป p q↔  

 เนื่องจาก p  เปนเท็จ และ q  เปนเท็จ  จะได p q↔  เปนจริง 

 ดังนั้น  ประพจน “มามีปกก็ตอเม่ือคนบินได” มีคาความจริงเปนจริง 

5) ให   p    แทน  13 เปนจํานวนเฉพาะ 

  q     แทน  13  มีตัวประกอบคือ 1 กับ 13  เทานั้น 

 ประพจนท่ีกําหนดใหอยูในรูป p q↔  

 เนื่องจาก p  เปนจริง และ q  เปนจริง  จะได p q↔  เปนจริง 

 ดังนั้น  ประพจน “13 เปนจํานวนเฉพาะ ก็ตอเม่ือ 13  มีตัวประกอบคือ 1 กับ 13   

 เทานั้น”  มีคาความจริงเปนจริง 

6) ให   p    แทน  3  เปนจํานวนค่ี 

  q     แทน  23 เปนจํานวนค่ี 

 ประพจนท่ีกําหนดใหอยูในรูป p q→  

 เนื่องจาก p  เปนจริง และ q  เปนจริง  จะได p q→  เปนจริง 

 ดังนั้น  ประพจน “ถา 3  เปนจํานวนค่ี แลว 23 เปนจํานวนค่ี” มีคาความจริงเปนจริง 

7) ให   p    แทน  { }1 1, 2∉  

  q     แทน  { }1 1, 2⊂  
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 ประพจนท่ีกําหนดใหอยูในรูป p q∧  

 เนื่องจาก p  เปนเท็จ และ q  เปนเท็จ  จะได p q∧  เปนเท็จ 

 ดังนั้น  ประพจน “ { }1 1,2∉  และ { }1 1,2⊂ ” มีคาความจริงเปนเท็จ 

8) ให   p    แทน  9  ไมเทากับ 10  

  q     แทน  10  ไมนอยกวา 9  

 ประพจนท่ีกําหนดใหอยูในรูป p q∨  

 เนื่องจาก p  เปนจริง และ q  เปนจริง  จะได p q∨  เปนจริง 

 ดังนั้น  ประพจน “ 9  ไมเทากับ 10  หรือ 10  ไมนอยกวา 9 ” มีคาความจริงเปนจริง 

 

แบบฝกหัดทายบท  

1. 1) ไมเปนประพจน  2) เปนประพจน ท่ีมีคาความจริงเปนจริง 

 3) เปนประพจน ท่ีมีคาความจริงเปนจริง 4) เปนประพจน ท่ีมีคาความจริงเปนเท็จ 

 5) ไมเปนประพจน  6) เปนประพจน ท่ีมีคาความจริงเปนเท็จ

 7) ไมเปนประพจน 8) ไมเปนประพจน 

 9) เปนประพจน ท่ีมีคาความจริงเปนจริง 10) เปนประพจน ท่ีมีคาความจริงเปนจริง 

2. 1) ให   p    แทน  นทีไปโรงเรียนโดยรถประจําทาง 

   q    แทน  นทีไปโรงเรียนโดยจักรยานยนตรับจาง 

  ดังนั้น  ขอความท่ีกําหนดใหอยูในรูป p q∨  

 2) ให   p    แทน  บุคคลตองรับผิดในทางอาญา 

   q    แทน  บุคคลไดกระทําโดยเจตนา 

  ดังนั้น  ขอความท่ีกําหนดใหอยูในรูป p q↔  
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 3) ให   p    แทน  สาครมีเงิน 

   q    แทน  สาครมีเพ่ือนรายลอม 

   r    แทน  สาครมีความสุข 

  ดังนั้น  ขอความท่ีกําหนดใหอยูในรูป p q r∧ ∧   

 4) ให   p    แทน  ออมสอบชิงทุนไปเรียนตอตางประเทศได 

   q    แทน  ออมเรียนจบดวยคะแนนเกียรตินิยม 

   r    แทน  พอของออมซ้ือรถยนตใหเปนรางวัล 

  ดังนั้น  ขอความท่ีกําหนดใหอยูในรูป ( )p q r∧ →  

 5) ให   p    แทน  จําเลยในคดีเปนผูวิกลจริต 

   q    แทน  จําเลยในคดีถูกสอบสวน 

   r    แทน  จําเลยในคดีรับโทษ 

  ดังนั้น  ขอความท่ีกําหนดใหอยูในรูป ( )p q r→ ∨   

 6) ให   p    แทน  ตนปลอมธนบัตร 

   q    แทน  ตนแปลงธนบัตร 

   r    แทน  ตนไดรับโทษจําคุก 20 ป 

   s    แทน  ตนไดรับโทษปรับไมเกิน 40,000  บาท 

  ดังนั้น  ขอความท่ีกําหนดใหอยูในรูป ( ) ( )( )p q r s r s∨ → ∨ ∨ ∧  

3.  1) นิเสธของประพจน 20 5 17− + > −  คือ 20 5 17− + ≤ −  มีคาความจริงเปนเท็จ 

 2) นิเสธของประพจน 37 ไมเปนจํานวนเฉพาะ คือ 37 เปนจํานวนเฉพาะ มีคาความจริง 

  เปนจริง 

 3) นิเสธของประพจน 2∈  คือ 2∉  มีคาความจริงเปนจริง 

 4) นิเสธของประพจน ⊂   คือ ⊄   มีคาความจริงเปนเท็จ 
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4. ตัวอยางคําตอบ 

  π  ไมเปนจํานวนตรรกยะ 

  นิดาและนัดดาเปนนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 4 

  รูปสี่เหลี่ยมอาจเปนรูปสี่เหลี่ยมมุมฉากหรือรูปสี่เหลี่ยมดานขนานก็ได 

  รูปสามเหลี่ยม ABC เปนรูปสามเหลี่ยมดานเทาก็ตอเม่ือรูปสามเหลี่ยม ABC  

 มีดานยาวเทากันทุกดาน 

5.  1) จาก p  เปนจริง และ q  เปนจริง  จะได p q∧  เปนจริง 

  จาก p q∧  เปนจริง และ r  เปนเท็จ  จะได ( )p q r∧ ∨  เปนจริง 

  ดังนั้น  ( )p q r∧ ∨  มีคาความจริงเปนจริง 

 2) จาก q  เปนจริง จะได q  เปนเท็จ  

  จาก q  เปนเท็จ และ r  เปนเท็จ  จะได q r∨  เปนเท็จ 

  จาก q r∨  เปนเท็จ และ p  เปนจริง  จะได ( )q r p∨ ∧  เปนเท็จ 

  ดังนั้น  ( )q r p∨ ∧  มีคาความจริงเปนเท็จ 

 3) จาก p  เปนจริง  จะได p  เปนเท็จ  

  และจาก r  เปนเท็จ  จะได r p↔   เปนจริง 

  ดังนั้น  r p↔   มีคาความจริงเปนจริง 

 4) จาก p  เปนจริง  จะได p  เปนเท็จ  

  จาก r  เปนเท็จ  จะได r  เปนจริง  จะได p r∨   เปนจริง 

  ดังนั้น  p r∨   มีคาความจริงเปนจริง 

 5) จาก p  เปนจริง และ q  เปนจริง  จะได p q∧  เปนจริง  

  จาก q  เปนจริง และ r  เปนเท็จ  จะได q r∧  เปนเท็จ 

  จาก p q∧  เปนจริง และ q r∧  เปนเท็จ  จะได ( ) ( )p q q r∧ → ∧  เปนเท็จ 
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  ดังนั้น  ( ) ( )p q q r∧ → ∧  มีคาความจริงเปนเท็จ     

6. 1) ให   p  แทนประพจน  4 เปนจํานวนเฉพาะ 

    q  แทนประพจน  4 เปนจํานวนค่ี 

  ประพจนท่ีกําหนดใหอยูในรูป p q→  

  เนื่องจาก p  เปนเท็จ  จะได p q→  เปนจริง 

  ดังนั้น  ประพจน “ถา 4  เปนจํานวนเฉพาะ แลว 4  เปนจํานวนค่ี” มีคาความจริง 

  เปนจริง 

 2) ให   p  แทนประพจน  3 2≥  

   q   แทนประพจน  2 3− ≥ −  

  ประพจนท่ีกําหนดใหอยูในรูป p q∧  

  เนื่องจาก p  เปนจริง และ q  เปนจริง  จะได p q∧  เปนจริง 

  ดังนั้น  ประพจน “ 3 2≥  และ 2 3− ≥ − ” มีคาความจริงเปนจริง 

 3) ให   p  แทนประพจน  100  กิโลกรัม เทากับ 1 ตัน 

   q  แทนประพจน  10  ขีด เทากับ 1 กิโลกรัม 

  ประพจนท่ีกําหนดใหอยูในรูป p q∨  

  เนื่องจาก q  เปนจริง  จะได p q∨  เปนจริง 

  ดังนั้น  ประพจน “100  กิโลกรัมเทากับ 1 ตัน หรือ 10  ขีดเทากับ 1 กิโลกรัม”  

มีคาความจริงเปนจริง 

 4) ให   p  แทนประพจน  { | 3 4}x x∈ < <  เปนเซตวาง 

     q  แทนประพจน  2{ | 1}x x∈ =  ไมเปนเซตวาง 

  ประพจนท่ีกําหนดใหอยูในรูป p q∨  

  เนื่องจาก p  เปนจริง  จะได p q∨  เปนจริง 
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  ดังนั้น  ประพจน “{ | 3 4}x x∈ < <  เปนเซตวาง หรือ 2{ | 1}x x∈ =   

ไมเปนเซตวาง” มีคาความจริงเปนจริง 

 5) ให   p  แทนประพจน  A A A∪ =  

   q  แทนประพจน  A U−∅ =  

  ประพจนท่ีกําหนดใหอยูในรูป p q∧  

  เนื่องจาก q  เปนเท็จ  จะได p q∧  เปนเท็จ 

  ดังนั้น  ประพจน “ A A A∪ =  และ A U−∅ = ” มีคาความจริงเปนเท็จ 

7. 1) จาก q r∧  มีคาความจริงเปนจริง  จะได ประพจน q  มีคาความจริงเปนจริง  

  และประพจน r  มีคาความจริงเปนจริง  

 2) จาก r q→  มีคาความจริงเปนเท็จ  จะได ประพจน r  มีคาความจริงเปนจริง  

  และประพจน q  มีคาความจริงเปนเท็จ  

 3) จาก p q∨  มีคาความจริงเปนเท็จ  จะได p  เปนเท็จ และ q  เปนเท็จ 

  หาคาความจริงของ ( )p q r∧ →  

  จาก p  เปนเท็จ  จะได p q∧   เปนเท็จ  

  จาก p q∧   เปนเท็จ  จะได ( )p q r∧ →   เปนจริง   

  ดังนั้น  ( )p q r∧ →  มีคาความจริงเปนจริง 

 4) จาก p r→  มีคาความจริงเปนเท็จ  จะได p  เปนจริง และ r  เปนเท็จ 

  หาคาความจริงของ ( )p q r∨ ∧  

  จาก r  เปนเท็จ  จะได ( )p q r∨ ∧  เปนเท็จ 

  ดังนั้น  ( )p q r∨ ∧  มีคาความจริงเปนเท็จ 
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8. แสดงคุณสมบัติของพนักงานกับเง่ือนไขของการเลื่อนตําแหนงดังตารางตอไปนี้ 

เง่ือนไข 
 
 

ช่ือพนักงาน 

อายุไมต่ํากวา 

30 ป 

จบปริญญา

โทข้ึนไป 

ทํางานบริษัทนี้อยางนอย 3 ป 

หรือทํางานดานคอมพิวเตอร

อยางนอย 7 ป 

ฟาใส    

รุงนภา    

ธนา    

จากตารางจะเห็นวา ฟาใส เปนพนักงานคนเดียวท่ีมีคุณสมบัติสอดคลองกับเง่ือนไข 

ของการเลื่อนตําแหนงท้ัง  3 ขอ 

ดังนั้น  ฟาใสมีสิทธิ์ไดเลื่อนตําแหนง 

9. แสดงคุณสมบัติของพนักงานกับเง่ือนไขของการไดรับเงินรางวัลดังตารางตอไปนี้ 

เง่ือนไข 
 
 
 
 
ช่ือพนักงาน 

ทํายอดขายใน 1 ป 

ไดเกิน 3,000,000 

บาท 

ทํายอดขายใน 1 ป 

ไดเกิน 5,000,000 

บาท และไมลากิจ 

ทํายอดขายใน 1 ป 

ไดเกิน 10,000,000 

บาท ไมลาพักผอน 

และไมลากิจ 

สุริยา    

เมฆา    

กมล    

ทิวา    

เนื่องจากพนักงานแตละคนจะสามารถรับเงินรางวัลท่ีดีท่ีสุดไดเพียงรางวัลเดียว  

ดังนั้น  สุริยาจะไดรับเงินรางวัล 30,000 1.5 45,000× =  บาท 
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     เมฆาจะไมไดรับเงินรางวัล  

    กมลจะไดรับเงินรางวัล 70,000 2 140,000× =  บาท 

  และทิวาจะไดรับเงินรางวัล 200,000 4 800,000× =  บาท 

10.  แสดงคุณสมบัติของผูกูกับเง่ือนไขของการกูเงินดังตารางตอไปนี้ 

เง่ือนไข 
 
 
 
ช่ือผูกู 

ผูกูตองมี

เงินเดือน 

ไมนอยกวา 

30,000 บาท 

ถาผูกูมีคูสมรส 

แลวผูกูและคูสมรส 

ตองมีเงินเดือนรวมกัน 

ไมนอยกวา 70,000 บาท 

ผูกูตองมีเงินเหลือ 

หลังหักคาใชจายใน 

แตละเดือน 

มากกวา 5,000 บาท 

สัญญา    

กวิน    

มานแกว  ไมมีคูสมรส  

จากตารางจะเห็นวา มานแกว เปนผูกูคนเดียวท่ีมีคุณสมบัติสอดคลองกับเง่ือนไขของ 

การกูเงินท้ัง 3 ขอ  ดังนั้น  มานแกว จะสามารถกูเงินกับบริษัทนี้ได 
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บทท่ี 3 หลักการนับเบ้ืองตน 

 

แบบฝกหัด 3.1  

1. จากหลักการบวก จะมีวิธีเลือกสั่งอาหารได 12 8 5 25+ + = วิธ ี

2. รูปสามเหลี่ยมดานเทาท่ีเกิดจากการจัดเรียงกระเบื้องมี 3 แบบ ไดแก 

แบบท่ี 1 มีรูปสามเหลี่ยมดานเทาท่ีแตละดานยาว 1 หนวย  อยู 9 รูป 

แบบท่ี 2  มีรูปสามเหลี่ยมดานเทาท่ีแตละดานยาว 2 หนวย  อยู 3 รูป 

แบบท่ี 3  มีรูปสามเหลี่ยมดานเทาท่ีแตละดานยาว 3 หนวย  อยู 1 รูป 

จากหลักการบวก จึงไดวา มีรูปสามเหลี่ยมดานเทาท้ังหมด 9 + 3 + 1 = 13 รูป 

3. จากหลักการคูณ  จะมีวิธีเลือกประตูเขาออกได 10 9 90× =  วิธ ี  

4. การจัดระบบรหัสหนังสือของหองสมุดแหงนี้ มีองคประกอบ 4 สวน ดังนี ้

  สวนท่ี 1  ตัวอักษรภาษาอังกฤษ 2 ตัว มีได 26 26×  แบบ   

  สวนท่ี 2  เลขโดด 3 ตัว ท่ีไมเปนศูนยพรอมกัน มีได 999  แบบ จาก 001 ถึง 999 

  สวนท่ี 3  ตัวอักษรภาษาอังกฤษ 1 ตัว  มีได 26  แบบ     

  สวนท่ี 4  เลขโดด 2 ตัว ท่ีไมเปนศูนยพรอมกัน มีได 99  แบบ จาก 01 ถึง 99 

จากหลักการคูณ จึงไดวา การจัดระบบรหัสหนังสือของหองสมุดแหงนี้จะมีจํานวนรหัส 

ท่ีเปนไปไดท้ังหมด 26 26 999 26 99 1,738,283,976× × × × =  ตัว 
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5. เขียนตารางแสดงแตมท่ีไดจากการทอดลูกเตาหนึ่งลูกสองครั้ง ไดดังนี้ 

ครั้งท่ี 2 

ครั้งท่ี 1 
1 2 3 4 5 6 

1 (1, 1) (1, 2) (1, 3) (1, 4) (1, 5) (1, 6) 
2 (2, 1) (2, 2) (2, 3) (2, 4) (2, 5) (2, 6) 
3 (3, 1) (3, 2) (3, 3) (3, 4) (3, 5) (3, 6) 
4 (4, 1) (4, 2) (4, 3) (4, 4) (4, 5) (4, 6) 
5 (5, 1) (5, 2) (5, 3) (5, 4) (5, 5) (5, 6) 
6 (6, 1) (6, 2) (6, 3) (6, 4) (6, 5) (6, 6) 

 1) วิธีท่ี 1 จากตาราง จะไดจํานวนวิธีท่ีแตมท่ีไดจากการทอดลูกเตาท้ังสองครั้ง 

    เทากันเปน 6 วิธ ี

  วิธีท่ี 2 ข้ันตอนท่ี 1 แตมท่ีไดจากการทอดลูกเตาครั้งท่ี 1 มีได 6 วิธี 

    ข้ันตอนท่ี 2   เนื่องจากแตมท่ีไดจากการทอดลูกเตาท้ังสองครั้งเทากัน 

       จะไดวาแตมท่ีไดจากการทอดลูกเตาครั้งท่ี 2 มีได 1 วิธ ี

    ดังนั้น จํานวนวิธีท่ีแตมท่ีไดจากการทอดลูกเตาท้ังสองครั้งเทากันเปน  

    6 1 6× =  วิธ ี

 2) วิธีท่ี 1 จากตาราง จะไดจํานวนวิธีท่ีแตมท่ีไดจากการทอดลูกเตาท้ังสองครั้ง 

    ตางกันเปน 30 วิธี 

  วิธีท่ี 2 เนื่องจาก  จํานวนวิธีท่ีไดแตมจากการทอดลูกเตาสองครั้ง มีได 36 วิธ ี

    แตมีจํานวนวิธีท่ีแตมท่ีไดจากการทอดลูกเตาท้ังสองครั้งเทากัน 6 วิธ ี

    ดังนั้น จํานวนวิธีท่ีแตมท่ีไดจากการทอดลูกเตาท้ังสองครั้งตางกันเปน  

     36 6 30− =  วิธ ี

  วิธีท่ี 3 ข้ันตอนท่ี 1  แตมท่ีไดจากการทอดลูกเตาครั้งท่ี 1 มีได 6 วิธี 
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    ข้ันตอนท่ี 2   เนื่องจากแตมท่ีไดจากการทอดลูกเตาครั้งท่ี 2 ตางจาก 

       ครั้งแรก  จะไดวาแตมท่ีไดจากการทอดลูกเตาครั้งท่ี 2  

       มีได 5 วิธ ี

    ดังนั้น จํานวนวิธีท่ีแตมท่ีไดจากการทอดลูกเตาท้ังสองครั้งตางกันเปน  

    6 5 30× =  วิธ ี

 3) จากตาราง จะไดจํานวนวิธีท่ีผลรวมของแตมท่ีไดจากการทอดลูกเตาท้ังสองครั้ง 

นอยกวา 10 เปน 30 วิธ ี

6. ปญหาดังกลาว สามารถแกไดโดยใชหลักการคูณ ดังนี้ 

หลักรอย หลักสิบ หลักหนวย 

   

 1) ข้ันตอนท่ี 1 เลือกเลขโดด 1 ตัว เปนหลักรอย จากเลขโดด 1, 2, 3, …, 9 ได 9 วิธ ี

  ข้ันตอนท่ี 2 เลือกเลขโดด 1 ตัว เปนหลักสิบ จากเลขโดด 0, 1, 2, 3, …, 9  

     ได 10 วิธ ี

  ข้ันตอนท่ี 3 เลือกเลขโดด 1 ตัว เปนหลักหนวย จากเลขโดด 0, 1, 2, 3, …, 9  

     ได 10 วิธ ี

  ดังนั้น มีจํานวนเต็มบวกท่ีมี 3 หลัก ท้ังหมด 9 10 10 900× × =  จํานวน 

 2) ข้ันตอนท่ี 1 เลือกเลขโดด 1 ตัว เปนหลักรอย จากเลขโดด 1, 2, 3, …, 9 ได 9 วิธ ี

  ข้ันตอนท่ี 2 เลือกเลขโดด 1 ตัว เปนหลักหนวย จากเลขโดด 0, 1, 2, 3, …, 9  

     ท่ีไมซํ้ากับเลขโดดในหลักรอย ได 9 วิธ ี

  ข้ันตอนท่ี 3 เลือกเลขโดด 1 ตัว เปนหลักสิบ จากเลขโดด 0, 1, 2, 3, …, 9  

     ได 10 วิธ ี
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  ดังนั้น มีจํานวนเต็มบวกท่ีมี 3 หลัก โดยเลขโดดในหลักแรกและหลักสุดทาย 

  ไมซํ้ากันท้ังหมด 9 9 10 810× × =  จํานวน 

 3) ข้ันตอนท่ี 1 เลือกเลขโดด 1 ตัว เปนหลักรอย จากเลขโดด 1, 2, 3, …, 9 ได 9 วิธ ี

  ข้ันตอนท่ี 2 เลือกเลขโดด 1 ตัว เปนหลักหนวย ท่ีทําใหผลรวมของเลขโดดใน 

     หลักรอยและหลักหนวยเปน 10  ได 1 วิธ ี

  ข้ันตอนท่ี 3 เลือกเลขโดด 1 ตัว เปนหลักสิบ จากเลขโดด 0, 1, 2, 3, …, 9  

     ได 10 วิธ ี

 ดังนั้น มีจํานวนเต็มบวกท่ีมี 3 หลัก โดยเลขโดดในหลักแรกและหลักสุดทาย 

 รวมกันได 10  ท้ังหมด 9 1 10 90× × =  จํานวน 

7. โดยความหมายของพาลินโดรม  จะไดวาตัวอักษรภาษาอังกฤษตัวท่ี 1 กับตัวท่ี 4   

 และตัวท่ี 2 กับตัวท่ี 3 ตองเปนตัวอักษรเดียวกัน ดังแผนภาพ 

ตัวท่ี 1 ตัวท่ี 2 ตัวท่ี 3 ตัวท่ี 4 

    
 

 

 ข้ันตอนท่ี 1  ตัวท่ี 1 เลือกตัวอักษรภาษาอังกฤษได 26 วิธี   

 ข้ันตอนท่ี 2  ตัวท่ี 2 เลือกตัวอักษรภาษาอังกฤษได 26 วิธี   

 ข้ันตอนท่ี 3  ตัวท่ี 3 เลือกตัวอักษรภาษาอังกฤษได 1 วิธี   

 ข้ันตอนท่ี 4  ตัวท่ี 4 เลือกตัวอักษรภาษาอังกฤษได 1 วิธ ี

ดังนั้น พาลินโดรมท่ีประกอบดวยตัวอักษรภาษาอังกฤษ 4 ตัว  โดยจะมีความหมายหรือไม 

ก็ได มีท้ังหมด 26 26 1 1 676× × × =  คํา 
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8. 1) การนําผลไมใสตะกราโดยไมมีเง่ือนไข สามารถทําไดดังนี้ 

  ข้ันตอนท่ี 1 นําผลไมชนิดท่ี 1 ไปใสตะกราใดตะกราหนึ่ง ทําได 6 วิธี 

  ข้ันตอนท่ี 2 นําผลไมชนิดท่ี 2 ไปใสตะกราใดตะกราหนึ่ง ทําได 6 วิธี 

  ข้ันตอนท่ี 3 นําผลไมชนิดท่ี 3 ไปใสตะกราใดตะกราหนึ่ง ทําได 6 วิธี 

  ข้ันตอนท่ี 4 นําผลไมชนิดท่ี 4 ไปใสตะกราใดตะกราหนึ่ง ทําได 6 วิธี 

ดังนั้น จํานวนวิธีในการนําผลไมใสตะกราโดยไมมีเง่ือนไข มีท้ังหมด 

6 6 6 6 1,296× × × =  วิธ ี

 2)   การนําผลไมใสตะกราโดยท่ีตะกราแตละใบมีผลไมไมเกิน 1 ผล  สามารถทําไดดังนี้ 

  ข้ันตอนท่ี 1 นําผลไมชนิดท่ี 1 ไปใสตะกราใดตะกราหนึ่ง ทําได 6 วิธี 

 ข้ันตอนท่ี 2 นําผลไมชนิดท่ี 2 ไปใสตะกราใดตะกราหนึ่งท่ีเหลืออยู ทําได 5 วิธ ี

 ข้ันตอนท่ี 3 นําผลไมชนิดท่ี 3 ไปใสตะกราใดตะกราหนึ่งท่ีเหลืออยู ทําได 4 วิธ ี

 ข้ันตอนท่ี 4 นําผลไมชนิดท่ี 4 ไปใสตะกราใดตะกราหนึ่งท่ีเหลืออยู ทําได 3 วิธ ี

  ดังนั้น จํานวนวิธีท่ีนําผลไมใสตะกราโดยท่ีตะกราแตละใบมีผลไมไมเกิน 1 ผล  

  มีท้ังหมด 6 5 4 3 360× × × =  วิธ ี

 

แบบฝกหัด 3.2  

1. เนื่องจากมีหนังสือคณิตศาสตร 2 เลม  หนังสือภาษาไทย 3 เลม  หนังสือภาษาอังกฤษ 4 เลม  

 นั่นคือ มีหนังสือท้ังหมด 9 เลม ท่ีแตกตางกันท้ังหมด 

 ดังนั้น ถานําหนังสือท้ัง 9 เลม มาวางเรียงบนชั้นวางหนังสือชั้นหนึ่ง ทําได 

 9! 9 8 7 6 5 4 3 2 1 362,880= × × × × × × × × =  วิธ ี
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2. 1)    8,4P   =  8!
(8 4)!−

 

    =  
8!
4!

   

    =  
8 7 6 5 4!

4!
× × × ×

   

    =  1,680     

 2) 10, 2P  =  10!
(10 2)!−

 

    =  
10!
8!

   

    =  
10 9 8!

8!
× ×

   

    =  90     

 3) 5, 5P   =  5!
(5 5)!−

 

    =  
5!
0!

   

    =  
5 4 3 2 1

1
× × × ×

   

    =  120  

 4) 7, 0P   =  7!
(7 0)!−

 

    =  
7!
7!

   

    =  1 
3. วิธีท่ี 1 จากการเรียงสับเปลี่ยน จะได 

    4, 3P   =  4!
(4 3)!−

 

      =  
4!
1!

   

      =  24  
   ดังนั้น จะมีวิธีสรางจํานวนท่ีแตกตางกันท้ังหมด 24  จํานวน 
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 วิธีท่ี 2 การสรางจํานวน 3 หลัก จากเลขโดด 2, 3, 5 และ 9  ทําไดดังนี ้

หลักรอย หลักสิบ หลักหนวย 

   

   ข้ันตอนท่ี 1 เลือกเลขโดด 1 ตัว เปนหลักรอย จากเลขโดด 2, 3, 5, 9 ได 4 วิธ ี

   ข้ันตอนท่ี 2 เลือกเลขโดด 1 ตัว เปนหลักสิบ จากเลขโดด 2, 3, 5, 9 ท่ีไมซํ้า 

      กับเลขโดดในหลักรอย  ได 3 วิธ ี

   ข้ันตอนท่ี 3 เลือกเลขโดด 1 ตัว เปนหลักหนวย จากเลขโดด 2, 3, 5, 9 ท่ีไมซํ้า 

      กับเลขโดดในหลักรอยและหลักสิบ  ได 2 วิธี 

   จากหลักการคูณ จึงไดวา จะมีวิธีสรางจํานวนท่ีแตกตางกันท้ังหมด  

   4 3 2 24× × =  วิธ ี 

4. วิธีท่ี 1 จากการเรียงสับเปลี่ยน จะได 

     9,5P  =  9!
(9 5)!−

 

      =  
9!
4!

   

      =  15,120  

   ดังนั้น มีจํานวนวิธีการนั่งเกาอ้ี โดยท่ีเกาอ้ีแตละตัวจะมีคนนั่งหนึ่งคน  

   15,120  วิธ ี

 วิธีท่ี 2 การเลือกเกาอ้ี 5 ตัว ท่ีปายรถประจําทางซ่ึงวางเรียงกันกันเปนแถวยาวใหกับ 

   คน 9 คน  ท่ีมารอรถท่ีปายรถประจําทางนี้ ประกอบดวย 5 ข้ันตอน ดังนี้ 

    ข้ันตอนท่ี 1 เกาอ้ีตัวท่ี 1 มีวิธีเลือกคนมานั่งได 9 วิธ ี    

    ข้ันตอนท่ี 2 เกาอ้ีตัวท่ี 2 มีวิธีเลือกคนมานั่งได 8 วิธ ี

    ข้ันตอนท่ี 3 เกาอ้ีตัวท่ี 3 มีวิธีเลือกคนมานั่งได 7 วิธ ี
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    ข้ันตอนท่ี 4 เกาอ้ีตัวท่ี 4 มีวิธีเลือกคนมานั่งได 6 วิธ ี

    ข้ันตอนท่ี 5 เกาอ้ีตัวท่ี 5 มีวิธีเลือกคนมานั่งได 5 วิธ ี

   จากหลักการคูณ จึงไดวา มีจํานวนวิธีการนั่งเกาอ้ี โดยท่ีเกาอ้ีแตละตัวจะมีคนนั่ง 

   หนึ่งคน  9 8 7 6 5 15,120× × × × =  วิธ ี

5. นํารูปภาพท่ีแตกตางกัน 5 รูป มาจัดแสดงโดยเรียงตอกันในแนวเสนตรง ทําไดท้ังหมด 

5! 5 4 3 2 1 120= × × × × =  วิธ ี

 

แบบฝกหัด 3.3  

1. จํานวนวิธีในการเลือกนักเรียน 5 คน จากนักเรียนกลุมหนึ่งซ่ึงมี 8 คน มีท้ังหมด 

8, 5
8! 8! 8 7 6 5! 56

(8 5)! 5! 3! 5! (3 2 1)5!
C × × ×

= = = =
− × ×

  วิธ ี

2. ขอสอบอัตนัยชุดหนึ่งมี 6 ขอ ซ่ึงมีคําสั่งระบุวาใหเลือกทําเพียง 4 ขอ   

 จะมีจํานวนวิธีในการเลือกทําขอสอบท้ังหมด  

 6, 4
6! 6! 6 5 4! 15

(6 4)! 4! 2! 4! (2 1) 4!
C × ×

= = = =
− × ×

 วิธ ี 

3. การเลือกกรรมการนักเรียน ประกอบดวย 2 ข้ันตอน ดังนี้ 

 ข้ันตอนท่ี 1  เลือกกรรมการนักเรียนชาย 5 คน  จากผูสมัครท่ีเปนนักเรียนชาย 20 คน 

    ทําได 20,5C  วิธ ี

 ข้ันตอนท่ี 2  เลือกกรรมการนักเรียนหญิง 4 คน  จากผูสมัครท่ีเปนนักเรียนหญิง 15 คน 

    ทําได 15,4C  วิธ ี

 จากหลักการคูณ จึงไดวา มีจํานวนวิธีในการเลือกกรรมการนักเรียนท้ังหมด 

20,5 15,4
20! 15! 21,162,960

15! 5! 11! 4!
× = × =C C   วิธ ี  
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4. 1) เนื่องจากในตะกรามีเงาะ 8 ผล สม 4 ผล และมังคุด 2 ผล   

  ดังนั้น ตะกราใบนี้มีผลไมรวมท้ังสิ้น 14 ผล 

  การหยิบผลไม 4 ผล จะตองเลือกผลไม 4 ผล จากตะกราท่ีมีผลไม 14 ผล  

  ดังนั้น จะมีจํานวนวิธีในการเลือกหยิบผลไมโดยท่ีไมมีเง่ือนไขเพ่ิมเติม 

  14, 4
14! 14! 14 13 12 11 10! 1,001

(14 4)! 4! 10! 4! 10! (4 3 2 1)
C × × × ×

= = = =
− × × ×

 วิธ ี

 2) เนื่องจากการหยิบผลไม 4 ผล โดยท่ีหยิบใหไดเงาะท้ัง 4 ผล จะตองเลือกหยิบ 

  เงาะ 4 ผล จากเงาะในตะกราท้ังหมด 8 ผล   

  ดังนั้น จะมีจํานวนวิธีในการเลือกหยิบไดเงาะท้ัง 4 ผล   

  8, 4
8! 8! 8 7 6 5 4! 70

(8 4)! 4! 4! 4! 4! (4 3 2 1)
C × × × ×

= = = =
− × × ×

 วิธ ี

 3) เนื่องจากในตะกรามีเงาะ 8 ผล สม 4 ผล และมังคุด 2 ผล   

  ดังนั้น ตะกราใบนี้มีผลไมอ่ืน ๆ ท่ีไมใชสมรวมท้ังสิ้น 10 ผล 

การหยิบผลไม 4 ผล โดยท่ีไมมีสม จะตองเลือกผลไม 4 ผล จากตะกราท่ีมีผลไมอ่ืน ๆ 

ท่ีไมใชสม 10 ผล   

ดังนั้น จะมีจํานวนวิธีในการเลือกหยิบผลไมท่ีไมมีสมเลย  

10, 4
10! 10! 10 9 8 7 6! 210

(10 4)! 4! 6! 4! 6! (4 3 2 1)
C × × × ×

= = = =
− × × ×

 วิธ ี

5. จํานวนวิธีการหยิบลูกบอลสามารถทําไดดังนี้ 

ข้ันตอนท่ี 1 เลือกลูกบอลสีแดง 1 ลูก จากลูกบอลสีแดง 5 ลูก  ทําได 5, 1C  วธิี 

ข้ันตอนท่ี 2 เลือกลูกบอลสีขาว 1 ลูก จากลูกบอลสีขาว 3 ลูก  ทําได 3, 1C  วิธี 

ข้ันตอนท่ี 3 เลือกลูกบอลสีน้ําเงิน 1 ลูก จากลูกบอลสีน้ําเงิน 3 ลูก  ทําได 3, 1C  วิธ ี

จากหลักการคูณ จึงไดวา มีจํานวนวิธีในการหยิบลูกบอล โดยท่ีไดลูกบอลครบทุกสี 
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ท้ังหมด  5, 1 3, 1 3, 1
5! 3! 3! 5 3 3 45

4!1! 2!1! 2!1!
C C C× × = × × = × × =  วิธ ี

6. 1) การหยิบไพใบแรกไดไพสีแดงและใบท่ีสองไดไพสีดํา สามารถทําไดดังนี้ 

ข้ันตอนท่ี 1 เลือกไพสีแดง 1 ใบ จากไพสีแดง 26 ใบ  ทําได 26, 1C  วิธ ี

ข้ันตอนท่ี 2 เลือกไพสีดํา 1 ใบ จากไพสีดํา 26 ใบ  ทําได 26, 1C  วิธ ี

จากหลักการคูณ จึงไดวา มีจํานวนวิธีท่ีหยิบไพใบแรกไดไพสีแดงและใบท่ีสองไดไพสี

ดําท้ังหมด 26, 1 26, 1
26! 26! 26 26 676

25!1! 25!1!
C C× = × = × =  วิธ ี

 2) เนื่องจากไพหนึ่งสํารับมีไพ K  4 ใบ  ดังนั้นการหยิบไดไพ K  ท้ังสองใบ  

  สามารถทําไดดังนี้ 

  ข้ันตอนท่ี 1 เลือกไพ K  1 ใบ จากไพ K  4 ใบ ทําได 4, 1C  วิธ ี

  ข้ันตอนท่ี 2 เลือกไพ K  1 ใบ จากไพ K  3 ใบท่ีเหลือจากข้ันตอนท่ี 1  

     ทําได 3, 1C  วิธ ี

 จากหลักการคูณ จึงไดวา มีจํานวนวิธีท่ีหยิบไดไพ K  ท้ังสองใบท้ังหมด 

4, 1 3, 1
4! 3!C C 4 3 12

3!1! 2!1!
× = × = × =  วิธ ี

 3) เนื่องจากไพหนึ่งสํารับมีไพ 2 โพดํา 1 ใบ  ดังนั้น การหยิบไดไพ 2 โพดํา ท้ังสองใบ  

  สามารถทําไดดังนี้ 

  ข้ันตอนท่ี 1 เลือกไพ 2 โพดําใบท่ีหนึ่ง ได 1 วิธี จากไพ 2 โพดํา 1 ใบ 

  ข้ันตอนท่ี 2 เลือกไพ 2 โพดําใบท่ีสอง ได 0 วิธี จากไพ 2 โพดําท่ีเหลือ   

  จากหลักการคูณ จึงไดวา มีจํานวนวิธีท่ีหยิบไดไพ 2 โพดํา ท้ังสองใบ ท้ังหมด  

  1 0 0× =  วิธ ี 

  นั่นคือ ไมสามารถหยิบไพ 2 โพดํา ท้ังสองใบจากไพหนึ่งสํารับ โดยหยิบไพทีละใบ 

  และไมใสคืนกอนหยิบใบท่ีสองได 
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แบบฝกหัดทายบท  

1. รูปสี่เหลี่ยมผืนผาท่ีเกิดข้ึน มีท้ังหมด 3 แบบ ไดแก 

  แบบท่ี 1 รูปสี่เหลี่ยมผืนผาท่ีกวาง 1 หนวย และยาว 2 หนวย  มี 12 รูป 

  แบบท่ี 2 รูปสี่เหลี่ยมผืนผาท่ีมีกวาง 1 หนวย และยาว 3 หนวย  มี 6 รูป 

  แบบท่ี 3 รูปสี่เหลี่ยมผืนผาท่ีกวาง 2 หนวย และยาว 3 หนวย  มี 4 รูป 

 จากหลักการบวก จะไดวา เกิดรูปสี่เหลี่ยมผืนผาท้ังหมด 12 6 4 22+ + =  รปู 

2. เนื่องจากทาขามสองฝงแมน้ํามีเรือยนตขามฟากอยู 3 ลํา  

 ข้ันตอนท่ี 1 เลือกลงเรือยนตขามฟากในเท่ียวไป ได 3 วิธี  จากเรือ 3 ลํา 

 ข้ันตอนท่ี 2 เลือกลงเรือยนตขามฟากในเท่ียวกลับ ได 2 วิธี  จากเรือท่ีตางจากเท่ียวไป  

จากหลักการคูณ จึงไดวา มีจํานวนวิธีท่ีผูโดยสารคนนี้จะขามฟากโดยท่ีเท่ียวไปและเท่ียว

กลับลงเรือไมซํ้าลํากันท้ังหมด 3 2 6× =  วิธ ี

3. เนื่องจากสนามกีฬาแหงหนึ่งกําหนดหมายเลขท่ีนั่งโดยใชตัวเลขแสดงโซนท่ีนั่งตั้งแต 1  

 ถึง 20  อักษรแสดงแถวท่ีนั่งใช A  ถึง Z  และตัวเลขแสดงตําแหนงท่ีนั่งตั้งแต 1 ถึง 30   

 การหาจํานวนท่ีนั่งท้ังหมดสนามกีฬาแหงนี้ ประกอบดวย 3 ข้ันตอน ดังนี้  

 ข้ันตอนท่ี 1 มีโซนท่ีนั่งท่ีแตกตางกัน 20 โซน  จาก  ตัวเลขตั้งแต 1 ถึง 20  

 ข้ันตอนท่ี 2 มีแถวท่ีนั่งท่ีแตกตางกัน 26 แถว  จาก A  ถึง Z   

 ข้ันตอนท่ี 3 มีท่ีนั่งท่ีแตกตางกัน 30 ท่ีนั่ง  จากตัวเลขตั้งแต 1 ถึง 30  

 จากหลักการคูณ จึงไดวา สนามกีฬาแหงนี้มีท่ีนั่งท้ังหมด 20 26 30 15,600× × =  ท่ีนั่ง 

4. การสรางคําท่ีไมคํานึงความหมาย ซ่ึงประกอบดวยตัวอักษรภาษาอังกฤษ 5 ตัว  

 โดยท่ีตัวอักษร 2 ตัว ท่ีติดกันตองแตกตางกัน สามารถทําได 5 ข้ันตอน  ดังนี้ 

 ข้ันตอนท่ี 1 ตัวท่ี 1 เลือกตัวอักษรภาษาอังกฤษได 26 วิธี   
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 ข้ันตอนท่ี 2  ตัวท่ี 2 เลือกตัวอักษรภาษาอังกฤษได 25 วิธี จากตัวอักษรท้ังหมด 

    ท่ีไมซํ้ากับตัวท่ี 1 

 ข้ันตอนท่ี 3  ตัวท่ี 3 เลือกตัวอักษรภาษาอังกฤษได 25 วิธี จากตัวอักษรท้ังหมดท่ี 

    ไมซํ้ากับตัวท่ี 2 

 ข้ันตอนท่ี 4  ตัวท่ี 4 เลือกตัวอักษรภาษาอังกฤษได 25 วิธี จากตัวอักษรท้ังหมดท่ี 

    ไมซํ้ากับตัวท่ี 3 

 ข้ันตอนท่ี 5  ตัวท่ี 5 เลือกตัวอักษรภาษาอังกฤษได 25 วิธี จากตัวอักษรท้ังหมดท่ี 

    ไมซํ้ากับตัวท่ี 4 

 จากหลักการคูณ จึงไดวา มีวิธีสรางคําท่ีไมคํานึงความหมาย ซ่ึงประกอบดวยตัวอักษร 

 ภาษาอังกฤษ 5 ตัว โดยท่ีตัวอักษร 2 ตัว ท่ีติดกันตองแตกตางกันท้ังหมด  

 26 25 25 25 25 10,156,250× × × × =  วิธ ี

5. 1) รหัสประจําตัวพนักงานในบริษัทแหงนี้ ท่ีมีเลขโดดซํ้ากันได ประกอบดวย 2 สวน  ดังนี ้

  สวนท่ี 1  ตัวอักษรภาษาอังกฤษ 1 ตัว  มีได 26  แบบ   

  สวนท่ี 2  เลขโดด 3 ตัว ท่ีไมเปนศูนยพรอมกัน  มีได 999 แบบ  

    จาก 001 ถึง 999 

จากหลักการคูณ จึงไดวา รหัสประจําตัวพนักงานในบริษัทแหงนี้ ท่ีมีเลขโดดซํ้ากันได  

มีท้ังหมด 26 999 25,974× =  รหัส 
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 2) รหัสประจําตัวพนักงานในบริษัทแหงนี้ ท่ีไมมีเลขโดดซํ้ากัน ประกอบดวย 2 สวน  ดังนี ้

 สวนท่ี 1  ตัวอักษรภาษาอังกฤษ 1 ตัว  มีได 26  แบบ   

 สวนท่ี 2  เลขโดด 3 ตัว มี 3 ข้ันตอน ดังนี้ 

หลักท่ี 1 หลักท่ี 2 หลักท่ี 3 

   

    ข้ันตอนท่ี 1 เลือกเลขโดด 1 ตัว เปนหลักท่ี 1 จากเลขโดด  

       0, 1, 2, 3, …, 9   ได 10 วิธ ี

    ข้ันตอนท่ี 2 เลือกเลขโดด 1 ตัว เปนหลักท่ี 2 จากเลขโดด  

       0, 1, 2, 3, …, 9  ท่ีไมซํ้ากับเลขโดดในหลักท่ี 1  ได 9 วิธี 

    ข้ันตอนท่ี 3 เลือกเลขโดด 1 ตัว เปนหลักท่ี 3 จากเลขโดด  

       0, 1, 2, 3, …, 9  ท่ีไมซํ้ากับเลขโดดในหลักท่ี 1 และ 

       หลักท่ี 2 ได 8 วิธี 

จากหลักการคูณ จึงไดวา รหัสประจําตัวพนักงานในบริษัทแหงนี้ ท่ีไมมีเลขโดดซํ้ากัน 

มีท้ังหมด 26 10 9 8 18,720× × × =  รหัส 

6. เนื่องจากหมายเลขทะเบียนรถยนตนั่งสวนบุคคลในกรุงเทพมหานคร  มีองคประกอบ  

 3 สวน ไดแก  

  สวนท่ี 1 เลขโดดท่ีไมใช 0  มีได 9 ตัว ไดแก 1, 2, 3, , 9   

  สวนท่ี 2 พยัญชนะ 2 ตัว ท่ีมีเง่ือนไขตามท่ีโจทยกําหนด  มีได (35 35) 4× −  แบบ  

  สวนท่ี 3 จํานวนเต็มบวกท่ีไมเกิน 4 หลัก มีได 9,999 ตัว  

จากหลักการคูณ จึงไดวา หมายเลขทะเบียนรถยนตนั่งสวนบุคคลในกรุงเทพมหานคร  

มีไดไมเกิน 9 [(35 35) 4] 9,999 109,879,011× × − × =  หมายเลข 
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7. สรางจํานวนสามหลักท่ีมากกวา 300 จากเลขโดด 0, 1, 2, 3, 4  และ 5  โดยเลขโดด 

 ในแตละหลักไมซํ้ากัน  สามารถทําได 3 ข้ันตอน ดังนี้ 

ข้ันตอนท่ี 1 หลักรอย  เลือกเลขโดดได 3 วิธี  จากเลขโดด 3, 4, 5  

ข้ันตอนท่ี 2   หลักสิบ  เลือกเลขโดดได 5 วิธี  จากเลขโดด 0, 1, 2, 3, 4, 5   

         ท่ีไมซํ้ากับเลขโดดในหลักรอย 

ข้ันตอนท่ี 3   หลักหนวย เลือกเลขโดดได 4 วิธี  จากเลขโดด 0, 1, 2, 3, 4, 5  

         ท่ีไมซํ้ากับเลขโดดในหลักรอย 

         และหลักสิบ 

จากหลักการคูณ จึงไดวา จํานวนสามหลักท่ีมากกวา 300 จากเลขโดด 0, 1, 2, 3, 4  และ 5  

โดยเลขโดดในแตละหลักไมซํ้ากันท้ังหมด 3 4 5 60× × =  จํานวน 

8. วิธีท่ีนักเรียนจะทําขอสอบประเภทใหเลือกตอบวาจริงหรือเท็จ ซ่ึงมี 10 ขอ  โดยจะตอง 

 ตอบคําถามทุกขอ สามารถทําได 10 ข้ันตอน ดังนี้ 

 ข้ันตอนท่ี 1  ขอท่ี 1  เลือกตอบได 2 วิธี คือ จริงหรือเท็จ 

ข้ันตอนท่ี 2  ขอท่ี 2  เลือกตอบได 2 วิธี คือ จริงหรือเท็จ 

ข้ันตอนท่ี 3 ขอท่ี 3  เลือกตอบได 2 วิธี คือ จริงหรือเท็จ 

                                        

ข้ันตอนท่ี 10  ขอท่ี 10 เลือกตอบได 2 วิธี คือ จริงหรือเท็จ  

 จากหลักการคูณ จึงไดวา มีวิธีท่ีนักเรียนจะทําขอสอบประเภทใหเลือกตอบวาจริงหรือเท็จ  

 ซ่ึงมี 10 ขอ  โดยจะตองตอบคําถามทุกขอ ท้ังหมด 

 102 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 1,024× × × × × × × × × = =  วิธ ี
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9. เขียนตารางแสดงแตมท่ีไดจากการทอดลูกเตาหนึ่งลูก สองครั้ง ไดดังนี้ 

ครั้งท่ี 2 

ครั้งท่ี 1 
1 2 3 4 5 6 

1 (1, 1) (1, 2) (1, 3) (1, 4) (1, 5) (1, 6) 
2 (2, 1) (2, 2) (2, 3) (2, 4) (2, 5) (2, 6) 
3 (3, 1) (3, 2) (3, 3) (3, 4) (3, 5) (3, 6) 
4 (4, 1) (4, 2) (4, 3) (4, 4) (4, 5) (4, 6) 
5 (5, 1) (5, 2) (5, 3) (5, 4) (5, 5) (5, 6) 
6 (6, 1) (6, 2) (6, 3) (6, 4) (6, 5) (6, 6) 

 1) วิธีท่ี 1 จากตาราง จะไดจํานวนวิธีท่ีผลรวมของแตมเทากับ 7 เปน 6 วิธ ี

  วิธีท่ี 2 ข้ันตอนท่ี 1   แตมท่ีไดจากการทอดลูกเตาครั้งท่ี 1 มีได 6 วิธี 

    ข้ันตอนท่ี 2   เนื่องจากผลรวมของแตมท่ีไดจากการทอดลูกเตาเทากับ 7 

       จะไดวาแตมท่ีไดจากการทอดลูกเตาครั้งท่ี 2 มีได 1 วิธ ี

    จากหลักการคูณ จะไดจํานวนวิธีท่ีผลรวมของแตมเทากับ 7 เปน  

    6 1 6× =  วิธ ี

 2) วิธีท่ี 1 จากตาราง จะไดจํานวนวิธีท่ีผลรวมของแตมไมเทากับ 7 เปน 30 วิธี 

  วิธีท่ี 2 เนื่องจากจํานวนวิธีท่ีแตมท่ีไดจากการทอดลูกเตาหนึ่งลูก สองครั้ง  

    ทําได 6 6 36× =  วิธ ี  

    แตจํานวนวิธีท่ีผลรวมของแตมท่ีไดจากการทอดลูกเตาเทากับ 7 ทําได 6 วิธ ี

    ดังนั้น จํานวนวิธีท่ีผลรวมของแตมไมเทากับ 7 เปน 36 – 6 = 30 วิธี 

  วิธีท่ี 3 ข้ันตอนท่ี 1   แตมท่ีไดจากการทอดลูกเตาครั้งท่ี 1 มีได 6 วิธี 

    ข้ันตอนท่ี 2    เนื่องจากผลรวมของแตมท่ีไดจากการทอดลูกเตา 

ไมเทากับ 7 

        จะไดวาแตมท่ีไดจากการทอดลูกเตาครั้งท่ี 2 มีได 6 – 1 = 5 วิธ ี
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    จากหลักการคูณ จะไดจํานวนวิธีท่ีผลรวมของแตมไมเทากับ 7 เปน 

    6 5 30× = วิธ ี

10. วิธีท่ี 1 จํานวนวิธีในการจัดเรียงหนังสือ 4 เลม จากหนังสือท่ีแตกตางกัน 6 เลม  

   เปนแถวบนชั้น คือ 

  6,4P  =  6!
(6 4)!−

 

  =  
6!
2!

   

  =  360    

ดังนั้น จํานวนวิธีในการจัดเรียงหนังสือ เทากับ 360  วิธี 

 วิธีท่ี 2 เนื่องจากการจัดหนังสือ 4 เลม จากหนังสือท่ีแตกตางกัน 6 เลม เปนแถวบนชั้น 

   ประกอบดวย 4 ข้ันตอน ดังนี้ 

   ข้ันตอนท่ี 1  ตําแหนงท่ี 1  เลือกหนังสือได 6 วิธี  จากหนังสือท้ังหมด 6 เลม 

   ข้ันตอนท่ี 2  ตําแหนงท่ี 2  เลือกหนังสือได 5 วิธี  จากหนังสือท่ีเหลือ 

   ข้ันตอนท่ี 3 ตําแหนงท่ี 3  เลือกหนังสือได 4 วิธี  จากหนังสือท่ีเหลือ 

   ข้ันตอนท่ี 4  ตําแหนงท่ี 4  เลือกหนังสือได 3 วิธี  จากหนังสือท่ีเหลือ 

   จากหลักการคูณ จึงไดวา จํานวนวิธีในการจัดเรียงหนังสือ เทากับ  

   6 5 4 3 360× × × =  วิธ ี

11. วิธีท่ี 1 จํานวนวิธีในการเลือกคณะกรรมการชุดนี้ ซ่ึงมี 4 ตําแหนง คือ นายกสมาคม  

   อุปนายกสมาคม เลขานุการ และเหรัญญิก  ทําได    

   50,4P =
50!

(50 4)!−
 = 5,527,200   วิธ ี

   ดังนั้น มีวิธีในเลือกคณะกรรมการได 5,527,200  วิธ ี
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 วิธีท่ี 2 เนื่องจากคณะกรรมการชุดนี้มี 4 ตําแหนง คือ นายกสมาคม อุปนายก 

   สมาคม เลขานุการ และเหรัญญิก  การเลือกคณะกรรมการชุดนี้จากผูสมัคร  

   50 คน ประกอบดวย 4 ข้ันตอน ดังนี้ 

   ข้ันตอนท่ี 1 ตําแหนงนายกสมาคม  เลือกได 50 วิธี  จากผูสมัคร 50 คน 

   ข้ันตอนท่ี 2 ตําแหนงอุปนายกสมาคม  เลือกได 49 วิธี จากผูสมัครท่ีเหลือ 49 คน 

   ข้ันตอนท่ี 3 ตําแหนงเลขานุการ  เลือกได 48 วิธี  จากผูสมัครท่ีเหลือ 48 คน 

   ข้ันตอนท่ี 4  ตําแหนงเหรัญญิก  เลือกได 47 วิธี  จากผูสมัครท่ีเหลือ 47 คน 

   จากหลักการคูณ จึงไดวา มีวิธีเลือกคณะกรรมการได  

   50 49 48 47 5,527,200× × × =  วิธ ี

12. จะมีสวนของเสนตรงท่ีเกิดจากการเชื่อมจุด 2 จุด จากจุด 10 จุด บนเสนรอบวงของ 

 วงกลมวงหนึ่ง ท้ังหมด 10,2
10! 45
8! 2!

C = =  เสน 

13. วิธีท่ี 1  การจัดคน 5 คน ยืนเปนแถวเพ่ือถายรูป โดยแตละครั้งท่ีถายรูปจะมี 

   อยางนอย 3 คน สามารถทําได 3 กรณี ดังนี้ 

   กรณีท่ี 1 มีคน 3 คน ยืนเปนแถวเพ่ือถายรูป  จะไดภาพท่ีแตกตางกัน 5,3P  ภาพ 

   กรณีท่ี 2 มีคน 4 คน ยืนเปนแถวเพ่ือถายรูป จะไดภาพท่ีแตกตางกัน 5,4P  ภาพ 

   กรณีท่ี 3 มีคน 5 คน ยืนเปนแถวเพ่ือถายรูป  จะไดภาพท่ีแตกตางกัน 5,5P  ภาพ 

   จากหลักการบวก จึงไดวา มีภาพท่ีแตกตางกันท้ังหมดจากการจัดคน 5 คน  

   ยืนเปนแถวเพ่ือถายรูป โดยแตละครั้งท่ีถายรูปจะมีอยางนอย 3 คน เทากับ  

   5,3 5,4 5,5
5! 5! 5! 60 120 120 300

(5 3)! (5 4)! (5 5)!
P P P+ + = + + = + + =

− − −
ภาพ  

 วิธีท่ี 2  การจัดคน 5 คน ยืนเปนแถวเพ่ือถายรูป โดยแตละครั้งท่ีถายรูปจะมี 

   อยางนอย 3 คน สามารถทําได 3 กรณี ดังนี้ 
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   กรณีท่ี 1  มีคน 3 คน ยืนเปนแถวเพ่ือถายรูป ประกอบดวย 3 ข้ันตอน ดังนี้ 

     ข้ันตอนท่ี 1 เลือกคนท่ีหนึ่ง  ได 5 วิธี 

     ข้ันตอนท่ี 2 เลือกคนท่ีสอง  ได 4 วิธี จากคนท่ีเหลือ 

     ข้ันตอนท่ี 3 เลือกคนท่ีสาม  ได 3 วิธี จากคนท่ีเหลือ 

     จากหลักการคูณ จึงไดวา มีภาพท่ีแตกตางกันจากการถายรูปคน  

     3 คน ท้ังหมด  5 4 3 60× × =  ภาพ 

   กรณีท่ี 2 มีคน 4 คน ยืนเปนแถวเพ่ือถายรูป ประกอบดวย 4 ข้ันตอน ดังนี้ 

     ข้ันตอนท่ี 1 เลือกคนท่ีหนึ่ง  ได 5 วิธี 

     ข้ันตอนท่ี 2 เลือกคนท่ีสอง  ได 4 วิธี จากคนท่ีเหลือ 

     ข้ันตอนท่ี 3 เลือกคนท่ีสาม  ได 3 วิธี จากคนท่ีเหลือ 

     ข้ันตอนท่ี 4 เลือกคนท่ีสี่  ได 2 วิธี จากคนท่ีเหลือ 

     จากหลักการคูณ จึงไดวา มีภาพท่ีแตกตางกันจากการถายรูปคน  

     4 คน ท้ังหมด  5 4 3 2 120× × × =  ภาพ 

   กรณีท่ี 3 มีคน 5 คน ยืนเปนแถวเพ่ือถายรูป ประกอบดวย 5 ข้ันตอน ดังนี้ 

     ข้ันตอนท่ี 1 เลือกคนท่ีหนึ่ง  ได 5 วิธี 

     ข้ันตอนท่ี 2 เลือกคนท่ีสอง  ได 4 วิธี จากคนท่ีเหลือ    

     ข้ันตอนท่ี 3 เลือกคนท่ีสาม  ได 3 วิธี จากคนท่ีเหลือ 

     ข้ันตอนท่ี 4 เลือกคนท่ีสี่  ได 2 วิธี จากคนท่ีเหลือ 

     ข้ันตอนท่ี 5 เลือกคนท่ีหา  ได 1 วิธี จากคนท่ีเหลือ 

     จากหลักการคูณ จึงไดวา มีภาพท่ีแตกตางกันจากการถายรูปคน  

     5 คน ท้ังหมด 5 4 3 2 1 120× × × × =  ภาพ 

   จากหลักการบวก จึงไดวา มีภาพท่ีแตกตางกันท้ังหมดจากการจัดคน 5 คน  
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   ยืนเปนแถวเพ่ือถายรูป โดยแตละครั้งท่ีถายรูปจะมีอยางนอย 3 คน เทากับ 

    60 120 120 300+ + =  ภาพ  

14. จํานวนวิธีในการจัดคนท่ีมาสมัครเขาทํางานในท่ีทํางานแหงนี้ ประกอบดวย 2 ข้ันตอน  

 ดังนี้ 

 ข้ันตอนท่ี 1  เลือกตําแหนงสําหรับผูชาย 3 ตําแหนง จากผูสมัครเขาทํางานเปน 

    ผูชาย 6 คน ได 6,3P  วิธ ี

 ข้ันตอนท่ี 2  เลือกตําแหนงสําหรับผูหญิง 2 ตําแหนง จากผูสมัครเขาทํางานเปน 

    ผูหญิง 5 คน ได 5,2P  วิธ ี

 จากหลักการคูณ จึงไดวา มีจํานวนวิธีจัดคนท่ีมาสมัครเขาทํางานไดท้ังหมด

( ) ( )6,3 5,2
6! 5! 120 20 2,400

6 3 ! 5 2 !
× = × = × =

− −
P P  วิธ ี

15. 1) ชมรมเลนหมากรุกมีสมาชิกท่ีเปนชาย 6 คน และหญิง 4 คน   

  นั่นคือ ชมรมนี้มีสมาชิกท้ังหมด 10 คน  

  เนื่องจากการจับคูเลนหมากรุกจะตองเลือกคน 2 คน จากสมาชิกของชมรม 10 คน   

  ดังนั้น จะมีจํานวนวิธีในการจับคูเลนหมากรุกโดยท่ีไมมีเง่ือนไข  

 10, 2
10! 45

(10 2)! 2!
= =

−
C  วิธ ี

 2) การจับคูเลนหมากรุกโดยท่ีเพศตรงขามกันหามจับคูกัน สามารถเกิดข้ึนได  

  2 กรณี ดังนี้ 

  กรณีท่ี 1 ผูเลนเปนผูชายท้ังคู 

    ดังนั้น การจับคูเลนหมากรุกจะตองเลือกคน 2 คน จากสมาชิกของชมรมท่ี 

    เปนผูชาย 6 คน จะมีจํานวนวิธีในการจับคูได  6, 2
6! 15

(6 2)! 2!
= =

−
C  วิธ ี

  กรณีท่ี 2 ผูเลนเปนผูหญิงท้ังคู 
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    ดังนั้น การจับคูเลนหมากรุกจะตองเลือกคน 2 คน จากสมาชิกของชมรมท่ี 

    เปนผูหญิง 4 คน จะมีจํานวนวิธีในการจับคูได  

    4, 2
4! 6

(4 2)! 2!
= =

−
C  วิธ ี

  จากหลักการบวก  จึงไดวา มีจํานวนวิธีในการจับคูเลนหมากรุกโดยท่ี 

  เพศตรงขามกันหามจับคูกัน 15 6 21+ =  วิธ ี

16. การเลือกกรรมการชุดนี้ ประกอบดวย 3 ข้ันตอน ดังนี้ 

 ข้ันตอนท่ี 1  เลือกนักเรียนชาย 2 คน จาก 20 คน ทําได 20,2C  วิธ ี

 ข้ันตอนท่ี 2  เลือกนักเรียนหญิง 2 คน จาก 25 คน ทําได 25,2C  วิธ ี

 ข้ันตอนท่ี 3  เลือกครู 1 คน จาก 7 คน ทําได 7,1C  วิธ ี

 จากหลักการคูณ จึงไดวา มีจํานวนวิธีในการเลือกกรรมการท้ังหมด 

 20,2 25,2 7,1
20! 25! 7! 399,000

18! 2! 23! 2! 6!1!
× × = × × =C C C  วิธ ี

17. การเลือกกรรมการ 3 คน จากคน 9 คน ซ่ึงเปนผูชาย 4 คน และผูหญิง 5 คน  

 โดยตองมีผูชายอยางนอย 2 คน  สามารถทําได 2 กรณี ดังนี้ 

 กรณีท่ี 1 มีผูชาย 2 คน เปนกรรมการ ประกอบดวย 2 ข้ันตอน ดังนี้ 

   ข้ันตอนท่ี 1 เลือกผูชาย 2 คน  จาก 4 คน  ทําได 4,2C  วิธ ี

   ข้ันตอนท่ี 2 เลือกผูหญิง 1 คน  จาก 5 คน  ทําได 5,1C  วิธ ี

   จากหลักการคูณ จึงไดวา มีวิธีเลือกกรรมการ 3 คน โดยมีผูชาย 2 คน  

   ทําได 4,2 5,1C C×  วิธ ี

 กรณีท่ี 2 มีกรรมการเปนผูชายท้ังสามคน ทําได 4,3C วิธ ี

 จากหลักการบวก จึงไดวา มีวิธีในการเลือกกรรมการชุดนี้  

 ( )4,2 5,1 4,3
4! 5! 4! 30 4 34

2!2! 1!4! 1!3!
C C C  × + = × + = + = 

 
 วิธ ี
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บทท่ี 4 ความนาจะเปน 

 

แบบฝกหัด 4.1  

1. ให 1 2 3 4, , ,S S S S  และ 5S  เปนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมในขอ 1), 2), 3), 4)  

และ 5)  ตามลําดับ 

 1) เนื่องจากในการหยิบลูกอม 1 เม็ด จากถุงท่ีกําหนดให  จะหยิบไดลูกอมรสสม  

  รสองุน รสมะนาว หรือรสกาแฟ 

  ดังนั้น 1S  = {รสสม, รสองุน, รสมะนาว, รสกาแฟ} 

 2) เนื่องจากในการทําขอสอบแบบถูกผิด 10 ขอ ขอละ 1 คะแนน คะแนนสอบท่ี 

  เปนไปได คือ 0, 1, 2, 3, …, 10 

  ดังนั้น 2S  = { }0,  1,  2,  3,  ,  10…   

 3) เนื่องจากในการแขงขันวอลเลยบอลแตละครั้ง ผลการแขงขันท่ีอาจเปนได คือ  

  ชนะ หรือแพ 

  ใหผลการแขงขันท่ีชนะแทนดวย “ช”  และผลการแขงขันท่ีแพแทนดวย “พ” 

  จะได ผลลัพธของการแขงขันของทีมวอลเลยบอลหญิงไทย 2 นัด ท่ีอาจเปนได คือ  

  ชช, ชพ, พช หรือ พพ 

  ดังนั้น 3S  = {ชช, ชพ, พช, พพ} 

 4) เนื่องจากการทอดลูกเตาหนึ่งลูกหนึ่งครั้ง ผลลัพธท่ีอาจเกิดข้ึน คือ แตม 1, 2, 3,  

  4, 5 หรือ 6 

  จะได ผลบวกของแตมบนหนาลูกเตาท่ีอาจเกิดข้ึนในการทอดลูกเตาสามลูกหนึ่งครั้ง  

  คือ 3, 4, 5, …, 18 



      
   
   

    

 คูมือครรูายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ชัน้มัธยมศึกษาปที่ 4  199 
 

 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

  ดังนั้น 4S  = { }3,  4,  5,  ,  18…   

 5) เนื่องจากในการขายพัดลม 5 เครื่อง  จํานวนพัดลมท่ีขายไดอาจเปน 0, 1, 2, 3, 4  

  หรือ 5  เครื่อง 

  ดังนั้น 5S  = { }0,  1,  2,  3,  4,  5  

2. ให  H   แทนเหรียญข้ึนหัว 

  T   แทนเหรียญข้ึนกอย 

 จะได ผลลัพธท่ีไดจากการโยนเหรียญหนึ่งเหรียญสองครั้งท่ีเปนไปได คือ HH, HT, TH, TT 

 1) ให S  เปนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุม 

  จะได { }, , ,HH HTS TH TT=  

 2) ให 1E  เปนเหตุการณท่ีเหรียญข้ึนหัวท้ังสองครั้ง 

  จะได { }1E HH=   

 3) ให 2E  เปนเหตุการณท่ีเหรียญข้ึนหนาตางกัน 

  จะได { }2 ,E HT TH=   

3. ให  S   แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมนี้   

  H   แทนเหรียญข้ึนหัว 

  T   แทนเหรียญข้ึนกอย 

 ใหเลขโดด 1, 2, 3, 4, 5 และ 6 แทนลูกเตาข้ึนหนา 1, 2, 3, 4, 5 และ 6 ตามลําดับ 

 สามารถเขียนแผนภาพแสดงผลลัพธของการทดลองสุมไดดังนี้ 



     
     
     

    
 

200 คูมือครรูายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ชัน้มัธยมศึกษาปที่ 4   
 

 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

 
 

 โดยท่ีสัญลักษณ Hi  หมายถึง เหรียญข้ึนหัวและลูกเตาข้ึนหนา i     

 และสัญลักษณ Ti  หมายถึง เหรียญข้ึนกอยและลูกเตาข้ึนหนา i    

 เม่ือ { }1, 2, 3, 4, 5, 6i∈  

 1) ให 1E  เปนเหตุการณท่ีเหรียญข้ึนกอยและแตมบนหนาลูกเตาเปนจํานวนค่ี 

  จะได 1 { 1, 3, 5}E T T T=  

 2) ให 2E  เปนเหตุการณท่ีเหรียญข้ึนหัวและแตมบนหนาลูกเตาเปนจํานวนคู 

  จะได 2 { 2, 4, 6}E H H H=  

 3) ให 3E  เปนเหตุการณท่ีแตมบนหนาลูกเตาเปนจํานวนท่ีหารดวย 3 ลงตัว 

  จะได 3 { 3, 6, 3, 6}E H H T T=   

 

H6 

H 

T 

H5 

H4 

H3 

H2 

H1 

T1 

T2 

T3 

T4 

T5 

T6 



      
   
   

    

 คูมือครรูายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ชัน้มัธยมศึกษาปที่ 4  201 
 

 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

 

 4) ให 4E  เปนเหตุการณท่ีเหรียญข้ึนกอยและแตมบนหนาลูกเตาเปนจํานวนท่ี 

  หารดวย 7 ลงตัว 

  เนื่องจากไมมีแตมใดบนหนาลูกเตาท่ีเปนจํานวนท่ีหารดวย 7 ลงตัว 

  จะได 4E = ∅  

 5) ให 5E  เปนเหตุการณท่ีแตมบนหนาลูกเตาเปนจํานวนท่ีหารดวย 7 ไมลงตัว 

  เนื่องจากแตมบนหนาลูกเตาเปนจํานวนท่ีหารดวย 7 ไมลงตัว  

  จะได 5 { 1, 2, 3, 4, 5, 6, 1, 2, 3, 4, 5, 6}E H H H H H H T T T T T T=  

  นั่นคือ 5E S=  

 

แบบฝกหัด 4.2  

1. ให S  แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมนี้ 

 จะได ( ) 30n S =   

 1) ให 1E  แทนเหตุการณท่ีจับสลากไดเปนชื่อของนักเรียนชาย 

  จะมีวิธีเลือกนักเรียนชาย 1 คน จากนักเรียนชาย 18 คน ได 18 วิธี  

  นั่นคือ ( )1 18n E =   

  จะได ( )1
18 3
30 5

P E = =   

  ดังนั้น ความนาจะเปนของเหตุการณท่ีจับสลากชื่อของนักเรียนหนึ่งคนไดเปน 

  ชื่อของนักเรียนชาย เทากับ 3
5

 

 2) ให 2E  แทนเหตุการณท่ีจับสลากไดเปนชื่อของนักเรียนหญิง 

  จะมีวิธีเลือกนักเรียนหญิง 1 คน จากนักเรียนหญิง 12 คน ได 12 วิธี  



     
     
     

    
 

202 คูมือครรูายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ชัน้มัธยมศึกษาปที่ 4   
 

 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

  นั่นคือ ( )2 12n E =   

  จะได ( )2
12 2
30 5

P E = =   

  ดังนั้น ความนาจะเปนของเหตุการณท่ีจับสลากชื่อของนักเรียนหนึ่งคนไดเปน 

  ชื่อของนักเรียนหญิง เทากับ 2
5

 

2. ให S   แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมนี้ 

 จะได ( ) 6n S =   

 1) ให 1E  แทนเหตุการณท่ีจะไดเบี้ยท่ีมีหมายเลขเปนจํานวนเฉพาะ 

  เนื่องจากเบี้ยท่ีมีหมายเลขเปนจํานวนเฉพาะมี 3 อัน คือเบี้ยหมายเลข 3, 7 และ 11 

  ดังนั้น จะมีวิธีหยิบเบี้ยท่ีมีหมายเลขเปนจํานวนเฉพาะได 3 วิธี นั่นคือ ( )1 3n E =  

  จะได ( )1
3 1
6 2

= =P E   

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีจะไดเบี้ยท่ีมีหมายเลขเปนจํานวนเฉพาะ เทากับ 1
2

    

 2) ให 2E  แทนเหตุการณท่ีจะไดเบี้ยท่ีมีหมายเลขเปนจํานวนท่ีหารดวย 3 ลงตัว 

  เนื่องจากเบี้ยท่ีมีหมายเลขเปนจํานวนท่ีหารดวย 3 ลงตัวมี 2 อัน คือเบี้ย 

  หมายเลข 3 และ 9 

  ดังนั้น จะมีวิธีหยิบเบี้ยท่ีมีหมายเลขเปนจํานวนท่ีหารดวย 3 ลงตัวได 2 วิธี  

  นั่นคือ ( )2 2n E =   

  จะได ( )2
2 1
6 3

= =P E  

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีจะไดเบี้ยท่ีมีหมายเลขเปนจํานวนท่ีหารดวย 3 ลงตัว  

  เทากับ 1
3

 

 3) ให 3E  แทนเหตุการณท่ีจะไดเบี้ยท่ีมีหมายเลขเปนจํานวนท่ีหารดวย 6 ลงตัว 



      
   
   

    

 คูมือครรูายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ชัน้มัธยมศึกษาปที่ 4  203 
 

 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

  เนื่องจากไมมีเบี้ยท่ีมีหมายเลขเปนจํานวนท่ีหารดวย 6 ลงตัว 

  ดังนั้น จะมีวิธีหยิบเบี้ยท่ีมีหมายเลขเปนจํานวนท่ีหารดวย 6 ลงตัวได 0 วิธี  

  นั่นคือ ( )3 0=n E  

  จะได ( )3
0 0
6

= =P E  

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีจะไดเบี้ยท่ีมีหมายเลขเปนจํานวนท่ีหารดวย 6 ลงตัว เทากับ 0  

 4) ให 4E  แทนเหตุการณท่ีจะไดเบี้ยท่ีมีหมายเลขเปนจํานวนท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ 

  เนื่องจากเบี้ยท่ีมีหมายเลขเปนจํานวนท่ีเปนกําลังสองสมบูรณมี 2 อัน คือ 

  เบี้ยหมายเลข 4 และ 9 

  ดังนั้น จะมีวิธีหยิบเบี้ยท่ีมีหมายเลขเปนจํานวนท่ีเปนกําลังสองสมบูรณได 2 วิธี  

  นั่นคือ ( )4 2n E =  

  จะได ( )4
2 1
6 3

= =P E  

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีจะไดเบี้ยท่ีมีหมายเลขเปนจํานวนท่ีเปนกําลังสองสมบูรณ  

  เทากับ 1
3

 

3. ให S แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมนี้ 

 จะได ( ) 100n S =  

 1) ให 1E  แทนเหตุการณท่ีจะไดเหรียญท่ีมีหมายเลขเปนจํานวนเต็มบวก 

  ดังนั้น จะมีวิธีหยิบเหรียญท่ีมีหมายเลขเปนจํานวนเต็มบวกได 100 วิธี   

  นั่นคือ ( )1 100n E =   

  จะได ( )1
100 1
100

= =P E  

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีจะไดเหรียญท่ีมีหมายเลขเปนจํานวนเต็มบวก เทากับ 1  

  



     
     
     

    
 

204 คูมือครรูายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ชัน้มัธยมศึกษาปที่ 4   
 

 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

 2) ให 2E  แทนเหตุการณท่ีจะไดเหรียญท่ีมีหมายเลขเปนจํานวนคู 

  เนื่องจากเหรียญท่ีมีหมายเลขเปนจํานวนคูมี 50 เหรียญ ไดแก เหรียญหมายเลข 

   2, 4, 6, …, 100 

  ดังนั้น จะมีวิธีหยิบเหรียญท่ีมีหมายเลขเปนจํานวนคูได 50 วิธี  

  นั่นคือ 2( ) 50n E =  

  จะได 2
50 1( )

100 2
= =P E  

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีจะไดเหรียญท่ีมีหมายเลขเปนจํานวนคู เทากับ 1
2

  

 3) ให 3E  แทนเหตุการณท่ีจะไดเหรียญท่ีมีหมายเลขเปนจํานวนท่ีหารดวย 5 ลงตัว 

  เนื่องจากเหรียญท่ีมีหมายเลขเปนจํานวนท่ีหารดวย 5 ลงตัวมี 20 เหรียญ ไดแก  

  เหรียญหมายเลข  5, 10, 15, …, 100 

  จะมีวิธีหยิบเหรียญท่ีมีหมายเลขเปนจํานวนท่ีหารดวย 5 ลงตัว ได 20 วิธี  

  นั่นคือ 3( ) 20n E =  

  จะได 3
20 1( )

100 5
= =P E  

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีจะไดเหรียญท่ีมีหมายเลขเปนจํานวนท่ีหารดวย 5 ลงตัว  

  เทากับ 1
5

 

 4) วิธีท่ี 1 ให 4E  แทนเหตุการณท่ีจะไดเหรียญท่ีมีหมายเลขเปนจํานวนท่ี 

    หารดวย 5 ไมลงตัว 

    จากขอ 3) มีเหรียญท่ีมีหมายเลขเปนจํานวนท่ีหารดวย 5 ลงตัว 20 เหรียญ 

    ดังนั้น มีเหรียญท่ีมีหมายเลขเปนจํานวนท่ีหารดวย 5 ไมลงตัว 80 เหรียญ 

    จะมีวิธีหยิบเหรียญท่ีมีหมายเลขเปนจํานวนท่ีหารดวย 5 ไมลงตัว ได 80 วิธ ี

    นั่นคือ ( )4 80n E =   



      
   
   

    

 คูมือครรูายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ชัน้มัธยมศึกษาปที่ 4  205 
 

 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

    จะได  4
80 4( )

100 5
= =P E  

    ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีจะไดเหรียญท่ีมีหมายเลขเปนจํานวนท่ี 

    หารดวย 5 ไมลงตัว เทากับ 4
5

 

  วิธีท่ี 2 ให 4E  แทนเหตุการณท่ีจะไดเหรียญท่ีมีหมายเลขเปนจํานวนท่ี 

    หารดวย 5 ไมลงตัว 

    เนื่องจาก ความนาจะเปนท่ีจะไดเหรียญท่ีมีหมายเลขเปนจํานวนท่ี 

    หารดวย 5 ลงตัว เทากับ 1
5

 

    จะได ( )4
1 41
5 5

= − =P E   

    ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีจะไดเหรียญท่ีมีหมายเลขเปนจํานวนท่ี 

    หารดวย 5 ไมลงตัว เทากับ 4
5

 

4. ให S  แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมนี้ 

 จะได ( ) 20n S =  

 1) ให 1E  แทนเหตุการณท่ีหยิบไดลูกปงปองสีแดง 

  เนื่องจากมีลูกปงปองสีแดงอยู 15 ลูก  

  ดังนั้น จะมีวิธีหยิบลูกปงปองสีแดงได 15 วิธี   

  นั่นคือ 1( ) 15n E =  

  จะได ( )1
15 3
20 4

= =P E  

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีจะหยิบไดลูกปงปองสีแดง เทากับ 3
4

  

 2) ให 2E  แทนเหตุการณท่ีหยิบไมไดลูกปงปองสีดํา 

  เนื่องจากมีลูกปงปองสีอ่ืนท่ีไมใชสีดําอยู 19 ลูก 



     
     
     

    
 

206 คูมือครรูายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร  ชัน้มัธยมศึกษาปที่ 4   
 

 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

  ดังนั้น จะมีวิธีหยิบไมไดลูกปงปองสีดํา 19 วิธี   

  นั่นคือ ( )2 19n E =  

  จะได ( )2
19
20

=P E  

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีจะหยิบไมไดลูกปงปองสีดํา เทากับ 19
20

  

 3) ให 3E  แทนเหตุการณท่ีหยิบไดลูกปงปองสีดําหรือสีขาว 

  กรณีท่ี 1 หยิบไดลูกปงปองสีดํา 

    เนื่องจากมีลูกปงปองสีดําอยู 1 ลูก  จะมีวิธีหยิบลูกปงปองสีดําได 1 วิธี   

  กรณีท่ี 2 หยิบไดลูกปงปองสีขาว 

    เนื่องจากมีลูกปงปองสีขาวอยู 1 ลูก  จะมีวิธีหยิบลูกปงปองสีขาวได 1 วิธี 

  โดยหลักการบวก จะมีวิธีหยิบไดลูกปงปองสีดําหรือสีขาว 1 + 1 = 2 วิธี  

  นั่นคือ ( )3 2=n E  

  จะได ( )3
2 1

20 10
= =P E  

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีจะหยิบไดลูกปงปองสีดําหรือสีขาว เทากับ 1
10

 

5. ให S แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมนี้ 

 จะได ( ) 5,2 10= =n S C  

 ให E  แทนเหตุการณท่ีจะไดหลอดดี 1 หลอด และหลอดเสีย 1 หลอด 

 ข้ันท่ี 1 หยิบหลอดไฟดี 1 หลอด จากหลอดดีท้ังหมด 3 หลอด จะได 3 วิธ ี

 ข้ันท่ี 2 หยิบหลอดไฟเสีย 1 หลอด จากหลอดเสียท้ังหมด 2 หลอด จะได 2 วิธ ี

 ดังนั้น  ( ) 3 2 6= × =n E   

 จะได  ( ) 6 3
10 5

= =P E   
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 ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีจะไดหลอดดี 1 หลอด และหลอดเสีย 1 หลอด เทากับ 3
5

 

6. ให  S  แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมนี้ 

 จะได ( ) 4,2 6= =n S C  

 ให  E  แทนเหตุการณท่ีจะไดถุงเทาท้ังสองคูเปนสีเดียวกัน 

 กรณีท่ี 1 หยิบไดถุงเทาท้ังสองคูเปนสีขาว  มีได 1 วิธ ี

 กรณีท่ี 2 หยิบไดถุงเทาท้ังสองคูเปนสีดํา  มีได 1 วิธี 

 นั่นคือ ( ) 1 1 2n E = + =   

 จะได 2 1( )
6 3

= =P E  

 ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีจะไดถุงเทาท้ังสองคูเปนสีเดียวกัน เทากับ 1
3

  

7. ให  S  แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมนี้ 

 จะได ( ) 6 6 36= × =n S   

 ให  E  แทนเหตุการณท่ีผลคูณของแตมท่ีไดเปนจํานวนคู 

 วิธีท่ี 1 ในการทอดลูกเตาท่ีเท่ียงตรงสองลูกหนึ่งครั้ง ผลคูณของแตมท่ีไดจะเปน 

   จํานวนคูเปนได 3 กรณี 

   กรณีท่ี 1 ทอดลูกเตาท้ังสองลูกไดแตมเปนจํานวนคู 

 

 
     แตมท่ีไดในการทอดลูกเตาลูกท่ี 1 เปนได 3 วิธี คือ 2, 4 หรือ 6 

     แตมท่ีไดในการทอดลูกเตาลูกท่ี 2 เปนได 3 วิธี คือ 2, 4 หรือ 6 

     จะมีจํานวนวิธีท่ีผลคูณของแตมท่ีไดเปนจํานวนคู 3 3 9× = วิธี 

จํานวนคู 

ลูกท่ี 1 

จํานวนคู 

ลูกท่ี 2 
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   กรณีท่ี 2 ทอดลูกเตาลูกท่ี 1 ไดแตมเปนจํานวนคูเพียงลูกเดียว 

 
     แตมท่ีไดในการทอดลูกเตาลูกท่ี 1 เปนได 3 วิธี คือ 2, 4 หรือ 6 

     แตมท่ีไดในการทอดลูกเตาลูกท่ี 2 เปนได 3 วิธี คือ 1, 3 หรือ 5 

     จะมีจํานวนวิธีท่ีผลคูณของแตมท่ีไดเปนจํานวนคู 3 3 9× = วิธี 

   กรณีท่ี 3 ทอดลูกเตาลูกท่ี 2 ไดแตมเปนจํานวนคูเพียงลูกเดียว 

 
     แตมท่ีไดในการทอดลูกเตาลูกท่ี 1 เปนได 3 วิธี คือ 1, 3 หรือ 5  

     แตมท่ีไดในการทอดลูกเตาลูกท่ี 2 เปนได 3 วิธี คือ 2, 4 หรือ 6 

     จะมีจํานวนวิธีท่ีผลคูณของแตมท่ีไดเปนจํานวนคู 3 3 9× = วิธี 

   โดยหลักการบวก จะมีวิธีทอดลูกเตาท่ีผลคูณของแตมท่ีไดเปนจํานวนคู  

   9 + 9 + 9 = 27 วิธี  

   นั่นคือ ( ) 27=n E   

   จะได ( ) 27 3
36 4

= =P E  

   ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีผลคูณของแตมท่ีไดเปนจํานวนคู เทากับ 3
4

 

 วิธีท่ี 2 ในการทอดลูกเตาท่ีเท่ียงตรงสองลูกหนึ่งครั้ง ผลคูณของแตมท่ีไดจะเปน 

   จํานวนค่ีเม่ือแตมท่ีไดจากการทอดลูกเตาท้ังสองลูกเปนจํานวนค่ี 

   จะไดจํานวนวิธีท่ีไดผลคูณของแตมเปนจํานวนค่ี 3,1 3,1 3 3 9× = × =C C  วิธ ี

จํานวนคู 

ลูกท่ี 1 

จํานวนค่ี 

ลูกท่ี 2 

จํานวนค่ี 

ลูกท่ี 1 

จํานวนคู 

ลูกท่ี 2 
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   ดังนั้นจํานวนวิธีท่ีไดผลคูณของแตมเปนจํานวนคู 36 – 9 = 27 วิธ ี

   นั่นคือ ( ) 27=n E   

   จะได 27 3( )
36 4

= =P E  

   ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีผลคูณของแตมท่ีไดเปนจํานวนคู เทากับ 3
4

 

8. 1)   ให 1S   แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมนี้ 

  จะได ( )1 4,2 6= =n S C  

  ให 1E  แทนเหตุการณท่ีหยิบไดลูกบอลสีแดงและสีเขียวอยางละ 1 ลูก 

  นั่นคือ ( )1 2,1 2,1 2 2 4= × = × =n E C C   

  จะได  ( )1
4 2
6 3

= =P E  

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีหยิบไดลูกบอลสีแดงและสีเขียวอยางละ 1 ลูก เม่ือหยิบ 

  ลูกบอลสองลูกพรอมกัน เทากับ 2
3

  

 2) ให 2S   แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมนี้ 

  จะได ( )2 4, 1 3, 1 12n S C C= × =  

  ให 2E  แทนเหตุการณท่ีหยิบไดลูกบอลสีแดงและสีเขียวอยางละ 1 ลูก 

  กรณีท่ี 1  หยิบลูกบอลลูกแรกไดสีแดง 

    มีวิธีหยิบลูกบอลลูกแรกไดสีแดง  2,1 2=C  วิธ ี

    มีวิธีหยิบลูกบอลลูกท่ีสองไดสีเขียว  2,1 2=C  วิธ ี

    ดังนั้น มีวิธีหยิบลูกบอลลูกแรกไดสีแดง และลูกบอลลูกท่ีสองได 

    สีเขียว 2 2 4× = วิธ ี
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 กรณีท่ี 2  หยิบลูกบอลลูกแรกไดสีเขียว 

    มีวิธีหยิบลูกบอลลูกแรกไดสีเขียว  2,1 2=C  วิธ ี

    มีวิธีหยิบลูกบอลลูกท่ีสองไดสีแดง  2,1 2=C  วิธี 

    ดังนั้น มีวิธีหยิบลูกบอลลูกแรกไดสีเขียว และลูกบอลลูกท่ีสองได 

    สีแดง 2 2 4× = วิธี 

  โดยหลักการบวก จะไดจํานวนวิธีหยิบไดลูกบอลสีแดงและสีเขียวอยางละ 1 ลูก  

  อยู 4 + 4 = 8 วิธ ี

  นั่นคือ ( )2 8=n E  

  จะได  ( )2
8 2

12 3
P E = =  

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีหยิบไดลูกบอลสีแดงและสีเขียวอยางละ 1 ลูก เม่ือหยิบ 

  ลูกบอลทีละลูกโดยไมใสคืนกอนจะหยิบลูกบอลลูกท่ีสอง เทากับ 2
3

 

 3) ให 3S   แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมนี้ 

  จะได ( )3 4,1 4,1 4 4 16= × = × =n S C C  

  ให 3E  แทนเหตุการณท่ีหยิบไดลูกบอลสีแดงและสีเขียวอยางละ 1 ลูก 

  กรณีท่ี 1  หยิบลูกบอลลูกแรกไดสีแดง 

    มีวิธีหยิบลูกบอลลูกแรกไดสีแดง  2,1 2=C  วิธ ี

    มีวิธีหยิบลูกบอลลูกท่ีสองไดสีเขียว  2,1 2=C  วิธ ี

    ดังนั้น มีวิธีหยิบลูกบอลลูกแรกไดสีแดง และลูกบอลลูกท่ีสองได 

    สีเขียว 2 2 4× = วิธ ี

  กรณีท่ี 2  หยิบลูกบอลลูกแรกไดสีเขียว 

    มีวิธีหยิบลูกบอลลูกแรกไดสีเขียว  2,1 2=C  วิธ ี
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    มีวิธีหยิบลูกบอลลูกท่ีสองไดสีแดง  2,1 2=C  วิธี 

    ดังนั้น มีวิธีหยิบลูกบอลลูกแรกไดสีเขียว และลูกบอลลูกท่ีสองได 

    สีแดง 2 2 4× = วิธี 

  โดยหลักการบวก จะไดจํานวนวิธีหยิบไดลูกบอลสีแดงและสีเขียวอยางละ 1 ลูก  

  อยู 4 + 4 = 8 วิธ ี

  นั่นคือ ( )3 8=n E   

  จะได  3
8 1( )

16 2
= =P E  

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีหยิบไดลูกบอลสีแดงและสีเขียวอยางละ 1 ลูก เม่ือหยิบ 

  ลูกบอลทีละลูกโดยใสคืนกอนจะหยิบลูกบอลลูกท่ีสอง เทากับ 1
2

 

 

แบบฝกหัดทายบท  

1. ให H  แทนเหรียญข้ึนหัว 

       T   แทนเหรียญข้ึนกอย 

 1) ให S   แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมนี้ 

  เนื่องจากผลลัพธท่ีเปนไปไดจากการโยนเหรียญหนึ่งเหรียญสามครั้ง คือ HHH,  

  HHT, HTH, HTT, THH, THT, TTH  และ  TTT 

  ดังนั้น  { }, , , , , , ,HHH HHT HTH HTT THH THT TS TH TTT=  

 2) ให 1E   แทนเหตุการณท่ีเหรียญข้ึนหัวเพียงหนึ่งครั้ง 

  เนื่องจากเหตุการณท่ีเหรียญข้ึนหัวเพียงหนึ่งครั้ง ไดแก HTT,  THT  และ TTH 

  ดังนั้น  { }1 , ,HTT TE HT TTH=  
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 3) ให 2E   แทนเหตุการณท่ีเหรียญข้ึนหัวสามครั้ง 

  เนื่องจากเหตุการณท่ีเหรียญข้ึนหัวสามครั้ง คือ HHH 

  ดังนั้น  { }2E HHH=  

 4) ให 3E   แทนเหตุการณท่ีเหรียญข้ึนหัวอยางนอยหนึ่งครั้ง 

  เนื่องจากเหตุการณท่ีเหรียญข้ึนหัวอยางนอยหนึ่งครั้ง ไดแก HHH, HHT, HTH,  

  HTT, THH, THT และ TTH 

  ดังนั้น  { }3 , , , , , ,HHH HHT HTH HTT THH TE HT TTH=  

 5) ให 4E   แทนเหตุการณท่ีเหรียญไมข้ึนหัวเลย 

  เนื่องจากเหตุการณท่ีเหรียญไมข้ึนหัวเลย คือ TTT 

  ดังนั้น  { }4E TTT=  

2. ให R   แทนลูกบอลสีแดง 

  W   แทนลูกบอลสีขาว 

  G   แทนลูกบอลสีเขียว 

 1) ให S   แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมนี้ 

  เนื่องจากผลลัพธท่ีเปนไปไดจากการหยิบลูกบอลทีละลูกแลวใสคืนกอนหยิบ 

  ลูกบอลลูกท่ีสอง จากกลองท่ีบรรจุลูกบอลสีแดง 1 ลูก สีขาว 1 ลูก และสีเขียว 1 ลูก  

  คือ , , , , , , ,RR RW RG WR WW WG GR GW  และ GG  

  ดังนั้น { }, , , , , , , ,S RR RW RG WR WW WG GR GW GG=  

 2) ให E  แทนเหตุการณท่ีไดลูกบอลสีขาวและสีแดงอยางละหนึ่งลูก 

  เนื่องจากเหตุการณท่ีไดลูกบอลสีขาวและสีแดงอยางละ 1 ลูก ไดแก RW และ WR    

  ดังนั้น  { },E RW WR=  
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3. ให S  เปนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุม 

 จากตาราง มีใบสั่งซ้ือสินคาท้ังหมด 212 389 124 105 170 1000+ + + + =  ใบ  

 จะได   ( ) 1000n S =   

 1) ให  1E   แทนเหตุการณท่ีใบสั่งซ้ือสินคาท่ีสุมมาจะเปนใบสั่งซ้ือสินคาจากภาคเหนือ 

  จากตาราง มีใบสั่งซ้ือสินคาจากภาคเหนือ 212 ใบ  นั่นคือ 1( ) 212n E =  

  จะได ( )1
212 53

1000 250
P E = =   

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีใบสั่งซ้ือสินคาท่ีสุมมาจะเปนใบสั่งซ้ือสินคาจากภาคเหนือ  

  เทากับ 53
250

 

 2) ให  2E   แทนเหตุการณท่ีใบสั่งซ้ือสินคาท่ีสุมมาจะเปนใบสั่งซ้ือสินคาจากภาคกลาง 

  จากตาราง มีใบสั่งซ้ือสินคาจากภาคกลาง 389 ใบ  นั่นคือ 2( ) 389n E =  

  จะได ( )2
389

1000
P E =   

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีใบสั่งซ้ือสินคาท่ีสุมมาจะเปนใบสั่งซ้ือสินคาจากภาคกลาง  

  เทากับ 389
1000

 

 3) ให  3E   แทนเหตุการณท่ีใบสั่งซ้ือสินคาท่ีสุมมาจะเปนใบสั่งซ้ือสินคาจากภาคตะวันออก 

  จากตาราง มีใบสั่งซ้ือสินคาจากภาคตะวันออก 124 ใบ  นั่นคือ 3( ) 124n E =  

  จะได ( )3
124 31

1000 250
P E = =   

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีใบสั่งซ้ือสินคาท่ีสุมมาจะเปนใบสั่งซ้ือสินคาจากภาคตะวันออก 

 เทากับ 31
250

 

 4) ให  4E   แทนเหตุการณท่ีใบสั่งซ้ือสินคาท่ีสุมมาจะเปนใบสั่งซ้ือสินคาจากภาค 

  ตะวันออกเฉียงเหนือ 
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 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

  จากตาราง มีใบสั่งซ้ือสินคาจากภาคตะวันออกเฉียงเหนือ 105 ใบ   

  นั่นคือ 4( ) 105n E =  

  จะได ( )4
105 21

1000 200
P E = =   

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีใบสั่งซ้ือสินคาท่ีสุมมาจะเปนใบสั่งซ้ือสินคาจากภาค 

  ตะวันออกเฉียงเหนือเทากับ 21
200

 

 5) ให  5E   แทนเหตุการณท่ีใบสั่งซ้ือสินคาท่ีสุมมาจะเปนใบสั่งซ้ือสินคาจากภาค ใต 

  จากตาราง มีใบสั่งซ้ือสินคาจากภาคใต 170 ใบ  นั่นคือ 5( ) 170n E =  

  จะได ( )5
170 17

1000 100
P E = =   

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีใบสั่งซ้ือสินคาท่ีสุมมาจะเปนใบสั่งซ้ือสินคาจากภาคใต 

  เทากับ 17
100

 

4. ให  S    แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมนี้ 

 จะได  ( ) 100n S =   

 1) ให 1E  แทนเหตุการณท่ีนักเรียนคนหนึ่งจะสวมรองเทาเบอร 7 

  จากตาราง มีนักเรียนท่ีสวมรองเทาเบอร 7 อยู 35 คน นั่นคือ 1( ) 35n E =  

  จะได ( )1
35 7

100 20
P E = =   

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีนักเรียนคนหนึ่งจะสวมรองเทาเบอร 7 เทากับ 7
20

  

 2) ให 2E  แทนเหตุการณท่ีนักเรียนคนหนึ่งจะสวมรองเทาเล็กกวาเบอร 8 

  จากตาราง มีนักเรียนท่ีสวมรองเทาขนาดเล็กกวาเบอร 8 อยู 3 + 12 + 35 = 50 คน  

  นั่นคือ ( )2 50n E =   

  จะได ( )2
50 1

100 2
P E = =   
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 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีนักเรียนคนหนึ่งจะสวมรองเทาเล็กกวาเบอร 8 เทากับ 1
2

 

 3) ให 3E  แทนเหตุการณท่ีนักเรียนคนหนึ่งจะสวมรองเทาเบอร 8 หรือ 9 

  จากตาราง มีนักเรียนท่ีสวมรองเทาขนาดเบอร 8 หรือ 9 อยู 27 + 16 = 43 คน  

  นั่นคือ ( )3 43n E =   

  จะได ( )3
43

100
P E =   

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีนักเรียนคนหนึ่งจะสวมรองเทาเบอร 8 หรือ 9 เทากับ 43
100

 

 4) ให 4E  แทนเหตุการณท่ีนักเรียนคนหนึ่งจะสวมรองเทาเบอร 5 หรือ 10 

  จากตาราง มีนักเรียนท่ีสวมรองเทาขนาดเบอร 5 หรือ 10 อยู 3 + 7 = 10 คน  

  นั่นคือ ( )4 10n E =   

  จะได ( )4
10 1

100 10
P E = =   

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีนักเรียนคนหนึ่งจะสวมรองเทาเบอร 5 หรือ 10 เทากับ 1
10

 

 5) ให 5E  แทนเหตุการณท่ีนักเรียนคนหนึ่งจะสวมรองเทาใหญกวาเบอร 10 

  จากตาราง ไมมีนักเรียนท่ีสวมรองเทาใหญกวาเบอร 10 

  นั่นคือ ( )5 0n E =   

  จะได ( )5 0P E =   

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีนักเรียนคนหนึ่งจะสวมรองเทาใหญกวาเบอร 10 เทากับ 0 

5. ให S  เปนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุม 

 จากตาราง มีจํานวนพนักงานขายท้ังหมด 30 50 80 70 20 250+ + + + =  คน  

 จะได   ( ) 250n S =   
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 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

 1) ให  1E   แทนเหตุการณท่ีพนักงานคนหนึ่งจะขายสินคาไดตั้งแต 10,000 ถึง  

  19,999 บาท 

  จากตาราง จํานวนพนักงานขายท่ีขายสินคาไดตั้งแต 10,000 ถึง 19,999 บาท  

  เทากับ 50 คน   

  นั่นคือ 1( ) 50n E =  

  จะได ( )1
50 1
250 5

P E = =   

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีพนักงานขายคนหนึ่งจะขายสินคาไดตั้งแต 10,000 ถึง  

  19,999 บาท เทากับ 1
5

 

 2) ให  2E   แทนเหตุการณท่ีพนักงานคนหนึ่งจะขายสินคาไดนอยกวา 20,000 บาท 

  จากตาราง จํานวนพนักงานขายท่ีขายสินคาไดนอยกวา 20,000 บาท   

  เทากับ 30 50 80+ =  คน   

  นั่นคือ 2( ) 80n E =  

  จะได ( )2
80 8
250 25

P E = =   

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีพนักงานขายคนหนึ่งจะขายสินคาไดนอยกวา 20,000 บาท  

  เทากับ 8
25

 

 3) ให  3E   แทนเหตุการณท่ีพนักงานคนหนึ่งจะขายสินคาไดต่ํากวา 10,000 บาท  

  หรืออยางนอย 40,000 บาท 

  จากตาราง จํานวนพนักงานขายท่ีขายสินคาไดต่ํากวา 10,000 บาท เทากับ 30 คน 

  และจํานวนพนักงานท่ีขายสินคาไดอยางนอย 40,000 บาท เทากับ 20 คน 

  จะไดวา จํานวนพนักงานท่ีขายสินคาไดต่ํากวา 10,000 บาท  หรืออยางนอย  

  40,000 บาท  เทากับ 30 20 50+ =  คน   
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 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

  นั่นคือ 3( ) 50n E =  

  จะได ( )3
50 1
250 5

P E = =   

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีพนักงานขายคนหนึ่งจะขายสินคาไดต่ํากวา 10,000 บาท  

  หรืออยางนอย 40,000 บาท เทากับ 1
5

 

6. ให  S    แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมนี้ 

 จะได  ( ) 10n S =   

 1) ให 1E  แทนเหตุการณท่ีลูกศรจะชี้ท่ีชองท่ีมีเลขโดดเปน 1 

  จากรูปมีชองท่ีมีเลขโดดเปน 1 อยู 1 ชอง  นั่นคือ ( )1 1n E =   

  จะได ( )1
1

10
P E =   

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีลูกศรจะชี้ท่ีชองท่ีมีเลขโดดเปน 1 เทากับ 1
10

 

 2) ให 2E  แทนเหตุการณท่ีลูกศรจะชี้ท่ีชองท่ีมีเลขโดดเปน 6 

  จากรูปมีชองท่ีมีเลขโดดเปน 6 อยู 2 ชอง  นั่นคือ ( )2 2n E =   

  จะได ( )2
2 1

10 5
P E = =   

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีลูกศรจะชี้ท่ีชองท่ีมีเลขโดดเปน 6 เทากับ 1
5

 

 3) ให 3E  แทนเหตุการณท่ีลูกศรจะชี้ท่ีชองท่ีมีเลขโดดเปนจํานวนคู 

  จากรูปมีชองท่ีมีเลขโดดเปนจํานวนคู คือ 2, 4 หรือ 6 อยูท้ังหมด 6 ชอง   

  นั่นคือ ( )3 6n E =   

  จะได ( )3
6 3

10 5
P E = =   

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีลูกศรจะชี้ท่ีชองท่ีมีเลขโดดเปนจํานวนคู เทากับ 3
5
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 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

 4) ให 4E  แทนเหตุการณท่ีลูกศรจะชี้ท่ีชองท่ีมีเลขโดดเปนจํานวนค่ี 

  จากรูปมีชองท่ีมีเลขโดดเปนจํานวนค่ี คือ 1, 3, 5 หรือ 7 อยูท้ังหมด 4 ชอง   

  นั่นคือ 4( ) 4n E =   

  จะได 4
4 2( )

10 5
P E = =   

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีลูกศรจะชี้ท่ีชองท่ีมีเลขโดดเปนจํานวนค่ี เทากับ 2
5

 

 5) ให 5E  แทนเหตุการณท่ีลูกศรจะชี้ท่ีชองท่ีมีเลขโดดเปนจํานวนเฉพาะ 

  จากรูปมีชองท่ีมีเลขโดดเปนจํานวนเฉพาะ คือ 2, 3, 5 หรือ 7 อยูท้ังหมด 5 ชอง   

  นั่นคือ ( )5 5n E =   

  จะได ( )5
5 1

10 2
P E = =   

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีลูกศรจะชี้ท่ีชองท่ีมีเลขโดดเปนจํานวนเฉพาะ เทากับ 1
2

 

 6) ให 6E  แทนเหตุการณท่ีลูกศรจะชี้ท่ีชองท่ีมีเลขโดดเปนจํานวนท่ีนอยกวา 8 

  จากรูปมีชองท่ีมีเลขโดดเปนจํานวนท่ีนอยกวา 8 คือ 1, 2, 3, 4, 5, 6 หรือ 7  

  อยูท้ังหมด 10 ชอง 

  นั่นคือ ( )6 10n E =   

  จะได ( )6
10 1
10

P E = =   

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีลูกศรจะชี้ท่ีชองท่ีมีเลขโดดเปนจํานวนท่ีนอยกวา 8  เทากับ 1 

7. ให  S  แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองนี้ 

 เนื่องจากใน 1 ป มี 365 วัน 

 ดังนั้นวันเกิดท่ีเปนไปไดของคนหนึ่งคนมีได 365 วิธี  

 จะไดวาวันเกิดท่ีเปนไปไดของคน 2 คน มีได 365 365×  วิธ ี
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 นั่นคือ ( ) 365 365n S = ×  

 ให  E  แทนเหตุการณท่ีคน 2 คน เกิดในวันท่ีและเดือนเดียวกัน 

 ข้ันท่ี 1 วันเกิดของคนท่ี 1 มีได 365 วิธี 

 ข้ันท่ี 2 เนื่องจากท้ังสองคนเกิดในวันท่ีและเดือนเดียวกัน 

   นั่นคือวันเกิดของคนท่ี 2 มีได 1 วิธ ี

 โดยหลักการคูณ เหตุการณท่ีคน 2 คน จะเกิดในวันและเดือนเดียวกัน มีได 365 1 365× =  วิธ ี 

 นั่นคือ ( ) 365n E =   

 จะได  ( ) 365 1
365 365 365

P E = =
×

  

 ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีคน 2 คน จะเกิดในวันท่ีและเดือนเดียวกัน เทากับ 1
365

 

8. ให    S    แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมนี้ 

  E    แทนเหตุการณท่ีเหรียญข้ึนหัวในการโยนเหรียญครั้งแรก 

 นั่นคือ ( ) 52 32n S = =   

 เนื่องจากจํานวนวิธีท่ีเหรียญข้ึนหัวในการโยนเหรียญครั้งแรก ในการโยนเหรียญหนึ่งเหรียญ 

 หาครั้งมี  1 2 2 2 2 16× × × × =  วิธ ี  

 นั่นคือ   ( ) 16n E =  

 จะได ( ) 16 1
32 2

P E = =  

 ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีเหรียญแรกข้ึนหัว ในการโยนเหรียญครั้งแรก เทากับ 1
2

  

9. ให   S   แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมนี้ 

 เนื่องจากบุตรแตละคนเปนเพศชายหรือเพศหญิง 

 จะได  ( ) 2 2 2 8n S = × × =   
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 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

 1) ให 1E   แทนเหตุการณท่ีบุตรท้ังสามเปนผูหญิง 

  ข้ันท่ี 1 เหตุการณท่ีบุตรคนท่ี 1 เปนผูหญิง มีได 1 วิธ ี

  ข้ันท่ี 2 เหตุการณท่ีบุตรคนท่ี 2 เปนผูหญิง มีได 1 วิธ ี

  ข้ันท่ี 3 เหตุการณท่ีบุตรคนท่ี 3 เปนผูหญิง มีได 1 วิธ ี

  โดยหลักการคูณ เหตุการณท่ีบุตรท้ังสามเปนผูหญิง มีได 1 1 1 1× × =  วธิี    

  นั่นคือ ( )1 1n E =  

  จะได  ( )1
1
8

P E =  

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีบุตรท้ังสามเปนผูหญิง เทากับ 1
8

   

 2) ให 2E   แทนเหตุการณท่ีมีบุตรชายอยางนอย 3 คน 

  เนื่องจากครอบครัวนี้มีบุตร 3 คน  

  ดังนั้น เหตุการณท่ีมีบุตรชายอยางนอย 3 คน คือเหตุการณท่ีบุตรท้ังสามคนเปนผูชาย 

  ข้ันท่ี 1 เหตุการณท่ีบุตรคนท่ี 1 เปนผูชาย มีได 1 วิธ ี

  ข้ันท่ี 2 เหตุการณท่ีบุตรคนท่ี 2 เปนผูชาย มีได 1 วิธี 

  ข้ันท่ี 3 เหตุการณท่ีบุตรคนท่ี 3 เปนผูชาย มีได 1 วิธ ี

  โดยหลักการคูณ เหตุการณท่ีมีบุตรชายอยางนอย 3 คน มีได 1 1 1 1× × =  วิธ ี   

  นั่นคือ ( )2 1n E =  

  จะได  ( )2
1
8

P E =  

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีมีบุตรชายอยางนอย 3 คน เทากับ 1
8

  

 3) ให 3E   แทนเหตุการณท่ีบุตรคนแรกและคนสุดทายเปนผูชาย 

  ข้ันท่ี 1 เหตุการณท่ีบุตรคนแรกเปนผูชาย มีได 1 วิธ ี

  ข้ันท่ี 2 เหตุการณท่ีบุตรคนสุดทายเปนผูชาย มีได 1 วิธ ี
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  ข้ันท่ี 3 เหตุการณท่ีบุตรคนท่ี 2 เปนผูชายหรือผูหญิง มีได 2 วิธ ี

  โดยหลักการคูณ เหตุการณท่ีมีบุตรคนแรกและคนสุดทายเปนผูชาย มีได 1 1 2 2× × =  วิธ ี   

  นั่นคือ ( )3 2n E =  

  จะได  ( )3
2 1
8 4

P E = =  

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีมีบุตรคนแรกและคนสุดทายเปนผูชาย เทากับ 1
4

  

10. ให S  แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมนี้ 

 จะได ( ) 6 6 36n S = × =   

 1) ให 1E   แทนเหตุการณท่ีผลบวกของแตมบนหนาลูกเตาท้ังสองมากกวา 3 

  เนื่องจากเหตุการณท่ีผลบวกของแตมบนหนาลูกเตาท้ังสองไมมากกวา 3 ไดแก  

  ( ) ( )1, 1 , 1, 2  และ ( )2, 1   

  นั่นคือ จํานวนวิธีท่ีผลบวกของแตมบนหนาลูกเตาท้ังสองไมมากกวา 3 มี 3 วิธ ี

  จะได จํานวนวิธีท่ีผลบวกของแตมบนหนาลูกเตามากกวา 3 มี 36 – 3 = 33 วิธ ี

  นั่นคือ ( )1 33n E =  

  จะได  ( )1
33 11
36 12

P E = =  

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีผลบวกของแตมบนหนาลูกเตามากกวา 3  เทากับ 11
12

 

 2) ให 2E   แทนเหตุการณท่ีแตมบนหนาลูกเตาท้ังสองไมซํ้ากัน 

  เนื่องจากเหตุการณท่ีแตมบนหนาลูกเตาท้ังสองซํ้ากัน มี 6 วิธี ไดแก ( ) ( )1, 1 , 2,2 ,  

  ( ) ( ) ( )3,3 , 4,4 , 5,5  และ ( )6,6  

  จะได เหตุการณท่ีแตมบนหนาลูกเตาท้ังสองไมซํ้ากัน มี 36 – 6 = 30 วิธ ี

  นั่นคือ ( )2 30n E =  
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 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

  จะได  ( )2
30 5
36 6

P E = =  

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีแตมบนหนาลูกเตาท้ังสองไมซํ้ากัน เทากับ 5
6

 

11. ให S  แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมนี้ 

 จะได ( ) 6 6 36n S = × =  

 ให E แทนเหตุการณท่ีผูประชุมเขาและออกประตูท่ีตางกัน 

 ข้ันท่ี 1 เลือกประตูเขา ได 6 วิธี 

 ข้ันท่ี 2 เลือกประตูออกท่ีไมซํ้ากับประตูเขา ได 5 วิธี 

 โดยหลักการคูณ จํานวนวิธีท่ีผูประชุมเขาและออกประตูท่ีตางกัน ได 6 5 30× = วิธี 

 นั่นคือ ( ) 30n E =  

 จะได  ( ) 30 5
36 6

P E = =  

 ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีผูเขาประชุมคนหนึ่งจะเขาและออกประตูท่ีตางกัน เทากับ 5
6

 

12. ให S  แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมนี้ 

 จะได ( ) 5n S =  

 ให E แทนเหตุการณท่ีนักเรียนคนนี้จะตอบผิด 

 เนื่องจากจํานวนวิธีท่ีนักเรียนคนนี้จะตอบถูก มีได 1 วิธ ี

 ดังนั้น จํานวนวิธีท่ีนักเรียนคนนี้จะตอบผิด มีได 5 – 1 = 4 วธิี  นั่นคือ ( ) 4n E =  

 จะได  ( ) 4
5

P E =  

 ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีนักเรียนคนนี้จะตอบผิด เทากับ 4
5
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 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

13. ให 1E   เปนเหตุการณท่ีนักเรียนจะดื่มน้ําสม ซ่ึง ( )1
1 0.17
6

P E = ≈   

  2E   เปนเหตุการณท่ีนักเรียนจะดื่มน้ําเกกฮวย ซ่ึง ( )2
3 0.30

10
P E = =  

  3E   เปนเหตุการณท่ีนักเรียนจะดื่มนม ซ่ึง ( )3
2 0.40
5

P E = =  

  4E   เปนเหตุการณท่ีนักเรียนจะดื่มน้ําอัดลม ซ่ึง ( )4
2 0.13

15
P E = ≈  

 นั่นคือ ( ) ( ) ( ) ( )3 2 1 4P E P E P E P E> > >   

 ดังนั้น ถารานคาตองการนําเครื่องดื่มมาขายเพียง 3 ชนิด รานคาควรนํานม น้ําเกกฮวย  

 และน้ําสมมาขาย 

14. ให S  แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมนี้ 

 จะได ( ) 10, 1 9, 1 90n S C C= × =  

 1) ให 1E  แทนเหตุการณท่ีจะไดลูกบอลสีแดงท้ังสองลูก 

  ข้ันท่ี 1 มีวิธีท่ีจะหยิบลูกบอลลูกแรกไดลูกบอลสีแดง 3, 1 3C =  วิธ ี

  ข้ันท่ี 2 มีวิธีท่ีจะหยิบลูกบอลลูกท่ีสองไดลูกบอลสีแดง 2, 1 2C =  วิธ ี

  โดยหลักการคูณ มีวิธีท่ีจะหยิบไดลูกบอลสีแดงท้ังสองลูก 3 2 6× =  วิธี   

  นั่นคือ ( )1 6n E =   

  จะได  1
6 1( )

90 15
P E = =   

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีจะไดลูกบอลสีแดงท้ังสองลูก เทากับ 1
15

  

 2) ให 2E  แทนเหตุการณท่ีจะหยิบไดลูกบอลสีขาวและสีดํา 

  กรณีท่ี 1  มีวิธีท่ีจะหยิบลูกบอลลูกแรกไดเปนสีขาว 2, 1 2C =   วิธี  

    มีวิธีท่ีจะหยิบลูกบอลลูกท่ีสองไดเปนสีดํา 5, 1 5C =   วิธ ี
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 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

    โดยหลักการคูณ มีวิธีท่ีจะหยิบลูกบอลลูกแรกไดเปนสีขาว และหยิบลูกบอล 

    ลูกท่ีสองไดเปนสีดํา 2 5 10× =  วิธ ี

  กรณีท่ี 2 มีวิธีท่ีจะหยิบลูกบอลลูกแรกไดเปนสีดํา 5, 1 5C =  วิธ ี

    มีวิธีท่ีจะหยิบลูกบอลลูกท่ีสองไดเปนสีขาว 2, 1 2C =  วิธ ี

    โดยหลักการคูณ มีวิธีท่ีจะหยิบลูกบอลลูกแรกไดเปนสีดํา และหยิบลูกบอล 

    ลูกท่ีสองไดเปนสีขาว 5 2 10× =  วิธ ี

  โดยหลักการบวก มีวิธีท่ีจะหยิบไดลูกบอลสีขาวและสีดํา 10 10 20+ =  วิธี 

  นั่นคือ  ( )2 20n E =   

  จะได   ( )2
20 2
90 9

P E = =   

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีจะไดลูกบอลสีขาวและสีดํา เทากับ 2
9

  

15. ให S  แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมนี้ 

 จะได ( ) 8, 1 7, 1 6, 1 336n S C C C= × × =  

 ให  E  แทนเหตุการณท่ีจะหยิบลูกบอลครั้งท่ี 1 ไดลูกบอลสีแดง และครั้งท่ี 2 และ 3 ได 

   ลูกบอลสีเหลือง  

 ข้ันท่ี 1 มีวิธีท่ีจะหยิบลูกบอลลูกแรกไดเปนสีแดง 2, 1 2C =  วิธี 

 ข้ันท่ี 2 มีวิธีท่ีจะหยิบลูกบอลลูกท่ีสองไดเปนสีเหลือง 3, 1 3C =  วิธ ี

 ข้ันท่ี 3 มีวิธีท่ีจะหยิบลูกบอลลูกท่ีสามไดเปนสีเหลือง 2, 1 2C =  วิธี 

 โดยหลักการคูณ มีวิธีท่ีจะหยิบไดลูกบอลสีแดง 1 ลูก และสีเหลือง 2 ลูก ตามลําดับ  

 2 3 2 12× × =  วิธ ี

 นั่นคือ  ( ) 12n E =   

 จะได   ( ) 12 1
336 28

P E = =   
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 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

 ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีจะหยิบลูกบอลครั้งท่ี 1 ไดลูกบอลสีแดง และครั้งท่ี 2 และ 3 ได 

 ลูกบอลสีเหลือง เทากับ 1
28

  

16. ให S  แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมนี้ 

 จะได ( ) 12, 3
12 11 10

3 2
n S C × ×

= =
×

 

 ให  E  แทนเหตุการณท่ีจะไดลูกแกวสีตางกันท้ังสามลูก  

 นั่นคือไดลูกแกวสีเขียว 1 ลูก  สีชมพู 1 ลูก  และสีฟา 1 ลูก 

 ข้ันท่ี 1   มีวิธีท่ีจะหยิบลูกแกวไดเปนสีเขียว 4, 1 4C =  วิธ ี

 ข้ันท่ี 2 มีวิธีท่ีจะหยิบลูกแกวไดเปนสีชมพู 3, 1 3C =  วิธี 

 ข้ันท่ี 3   มีวิธีท่ีจะหยิบลูกแกวไดเปนสีฟา 5, 1 5C =  วิธ ี

 โดยหลักการคูณ มีวิธีท่ีจะหยิบลูกแกว 3 ลูก พรอมกัน ไดลูกแกวสีตางกันท้ังสามลูก  

 4 3 5× ×  วิธ ี

 นั่นคือ ( ) 4 3 5n E = × ×   

 จะได ( ) 3 2 34 3 5
12 11 10 11

P E ×
= × × × =

× ×
  

 ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีไดลูกแกวสีตางกันท้ังสามลูก เทากับ 3
11

  

17. ให S  แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมนี้ 

 จะได ( ) 30, 2 435n S C= =  

 ให  E  แทนเหตุการณท่ีเลือกนักเรียนท้ังสองคนไดเปนเพศเดียวกัน 

 กรณีท่ี 1 มีวิธีท่ีจะเลือกไดนักเรียนท้ังสองคนเปนนักเรียนหญิง 18, 2 153C =  วิธ ี

 กรณีท่ี 2 มีวิธีท่ีจะเลือกไดนักเรียนท้ังสองคนเปนนักเรียนชาย 12, 2 66C =  วิธี 

 โดยหลักการบวก มีวิธีท่ีจะเลือกไดนักเรียนท้ังสองคนไดเปนเพศเดียวกัน 153 66 219+ =  วิธ ี

 นั่นคือ  ( ) 219n E =   
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 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

 จะได  ( ) 219 73
435 145

P E = =   

 ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีจะเลือกไดนักเรียนท้ังสองคนเปนเพศเดียวกัน เทากับ 73
145

 

18. ให S  แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมนี้ 

 จะได ( ) 10, 2 45n S C= =  

 1) ให  1E  แทนเหตุการณท่ีพนักงานท่ีถูกเลือกเปนกรรมการเปนชายหนึ่งคนและหญิงหนึ่งคน 

  ข้ันท่ี 1   มีวิธีท่ีจะเลือกพนักงานชายเปนกรรมการ 1 คน ได 7, 1 7C =  วิธ ี

  ข้ันท่ี 2 มีวิธีท่ีจะเลือกพนักงานหญิงเปนกรรมการ 1 คน ได 3, 1 3C =  วิธี 

  โดยหลักการคูณ มีวิธีท่ีจะเลือกกรรมการเปนชายหนึ่งคนและหญิงหนึ่งคนได  

  7 3 21× =  วิธ ี

  นั่นคือ   ( )1 21n E =   

  จะได ( )1
21 7
45 15

P E = =  

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีพนักงานท่ีถูกเลือกเปนกรรมการเปนชายหนึ่งคนและหญิงหนึ่งคน  

  เทากับ 7
15

 

 2) ให  2E  แทนเหตุการณท่ีพนักงานท่ีถูกเลือกเปนกรรมการเปนหญิงอยางนอยหนึ่งคน 

  กรณีท่ี 1  กรรมการเปนผูหญิงหนึ่งคน มีวิธีเลือกได 3, 1 7, 1 3 7 21C C× = × =  วิธ ี

  กรณีท่ี 2 กรรมการเปนผูหญิงท้ังสองคน มีวิธีเลือกได 3, 2 3C =  วิธ ี

  โดยหลักการบวก มีวิธีท่ีจะเลือกกรรมการเปนหญิงอยางนอยหนึ่งคนได 

  21 3 24+ =  วิธ ี

  นั่นคือ   ( )2 24n E =   

  จะได ( )2
24 8
45 15

P E = =  
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 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีพนักงานท่ีถูกเลือกเปนกรรมการเปนหญิงอยางนอยหนึ่งคน  

  เทากับ 8
15

 

 3) ให  3E  แทนเหตุการณท่ีพนักงานท่ีถูกเลือกเปนกรรมการเปนชายอยางนอยหนึ่งคน 

  กรณีท่ี 1  มีวิธีท่ีจะเลือกพนักงานชาย 1 คน เปนกรรมการได  

    7, 1 3, 1 7 3 21C C× = × =  วิธ ี

  กรณีท่ี 2 มีวิธีท่ีจะเลือกพนักงานชาย 2 คน เปนกรรมการได 7, 2 21C =  วิธ ี

  โดยหลักการบวก มีวิธีท่ีจะเลือกกรรมการเปนชายอยางนอยหนึ่งคนได 

  21 21 42+ =  วิธ ี

  นั่นคือ  ( )3 42n E =   

  จะได   ( )3
42 14
45 15

P E = =  

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีพนักงานท่ีถูกเลือกเปนกรรมการเปนชายอยางนอยหนึ่งคน  

  เทากับ 14
15

 

19. ให S  แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมนี้ 

 จะได ( ) 5, 3 10n S C= =  

 ให  E  แทนเหตุการณท่ีไดผลรวมของหมายเลขบนบัตรมากกวา 10 

 เนื่องจากเหตุการณท่ีผลรวมของหมายเลขบนบัตรเปน 11 มี 1 วิธี คือ หยิบไดบัตรซ่ึงมี 

 หมายเลข 2, 4 และ 5 

 และเหตุการณท่ีผลรวมของหมายเลขบนบัตรเปน 12 มี 1 วิธี คือ หยิบไดบัตรซ่ึงมี 

 หมายเลข 3, 4 และ 5 

 ดังนั้น มีวิธีท่ีจะหยิบไดบัตรไดผลรวมของหมายเลขบนบัตรมากกวา 10 อยู 1 1 2+ =  วิธ ี

 นั่นคือ  ( ) 2n E =    
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 สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

 จะได  ( ) 2 1
10 5

P E = =   

 ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีจะหยิบบัตรไดผลรวมของแตมบนบัตรมากกวา 10 เทากับ 1
5

 

20. ให S  แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมนี้ 

 จะได ( ) 40n S =  

 ให  E  แทนเหตุการณท่ีไดนักกีฬาท่ีมีฝาแฝด 

 เนื่องจากมีนักกีฬาท่ีมีฝาแฝด 3 คู  ซ่ึงหมายถึงมีนักกีฬา 6 คนท่ีมีฝาแฝด 

 นั่นคือ  ( ) 6n E =   

 จะได  ( ) 6 3
40 20

P E = =   

 ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีจะสุมไดนักกีฬาท่ีมีฝาแฝด เทากับ 3
20

  

21. ให S  แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมนี้ 

 จะได ( ) 12, 4
12 11 10 9

4 3 2
n S C × × ×

= =
× ×

 

 ให  E  แทนเหตุการณท่ีไดเงาะ 2 ผล และสมกับชมพูอยางละ 1 ผล 

 ข้ันท่ี 1   มีวิธีท่ีจะหยิบไดเงาะ 2 ผล จะได 4, 2
4 3

2
C ×

=  วิธ ี

 ข้ันท่ี 2 มีวิธีท่ีจะหยิบไดสม 1 ผล  จะได 3, 1 3C =  วิธี 

 ข้ันท่ี 3   มีวิธีท่ีจะหยิบไดชมพู 1 ผล  จะได 5, 1 5C =  วิธ ี

 โดยหลักการคูณ มีวิธีท่ีจะหยิบผลไมจากตะกรา 4 ผล พรอมกัน  โดยไดเงาะ 2 ผล  

 และสมกับชมพูอยางละ 1 ผล 4 3 3 5
2
×

× ×  วิธ ี

 นั่นคือ ( ) 4 3 3 5
2

n E ×
= × ×  

 จะได  ( ) 4 3 4 3 23 5
2 12 11 10 9

P E × × ×
= × × ×

× × ×
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 ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีจะหยิบผลไมจากตะกรา 4 ผล พรอมกัน โดยไดเงาะ 2 ผล   

 และสมกับชมพูอยางละ 1 ผล เทากับ 2
11

  

22. ให S  แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมนี้ 

 จะได ( ) 5 5 5n S = × ×  

 ให  E  แทนเหตุการณท่ีชายคนนี้ใสจดหมายในตูไมซํ้ากันเลย 

 นั่นคือ  ( ) 5 4 3n E = × ×  

 จะได  ( ) 5 4 3 12
5 5 5 25

P E × ×
= =

× ×
  

 ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีชายคนนี้จะใสจดหมายในตูท่ีไมซํ้ากันเลย เทากับ 12
25

  

23. ให S  แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมนี้ 

 จะได ( ) 5, 1 5, 1 25n S C C= × =  

 1) ให  1E  แทนเหตุการณท่ีไดบัตรท้ังสองใบมีหมายเลขเดียวกัน 

  มีวิธีไดบัตรสองใบท่ีมีหมายเลขเดียวกัน 5 วิธี คือ (2, 2), (5, 5), (6, 6), (7, 7)  

  และ (8, 8) 

  นั่นคือ  ( )1 5n E =   

  จะได  ( )1
5 1
25 5

P E = =   

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีไดบัตรท้ังสองใบมีหมายเลขเดียวกัน เทากับ 1
5

  

 2) ให  2E  แทนเหตุการณท่ีไดบัตรท้ังสองใบมีหมายเลขไมซํ้ากัน 

  เนื่องจาก มีวิธีหยิบไดบัตรสองใบท่ีมีหมายเลขซํ้ากัน 5 วิธี  

  ดังนั้น มีวิธีหยิบบัตรไดบัตรสองใบท่ีมีหมายเลขไมซํ้ากัน 25 5 20− =  วธิี 

  นั่นคือ  ( )2 20n E =   
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  จะได  ( )2
20 4
25 5

P E = =   

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีไดบัตรท้ังสองใบมีหมายเลขไมซํ้ากัน เทากับ 4
5

  

 3) ให  3E  แทนเหตุการณท่ีไดบัตรท้ังสองใบมีหมายเลขเปนจํานวนคู 

  เนื่องจาก บัตรท่ีมีหมายเลขเปนจํานวนคูมี 3 ใบ คือ 2, 6 และ 8 

  นั่นคือ  ( )3 3, 1 3, 1 9n E C C= × =   

  จะได  ( )3
9
25

P E =   

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีไดบัตรท้ังสองใบมีหมายเลขเปนจํานวนคู เทากับ 9
25

 

 4) ให  4E  แทนเหตุการณท่ีไดบัตรท่ีมีผลบวกของหมายเลขบนหนาบัตรท้ังสองเปนจํานวนคู 

  ในการหยิบใหไดบัตรท่ีมีผลบวกของหมายเลขบนหนาบัตรท้ังสองเปนจํานวนคู  

  เปนได 2 กรณี 

  กรณีท่ี 1 หมายเลขบนหนาบัตรท้ังสองเปนจํานวนคู 

 
    มีวิธีหยิบไดบัตรสองใบมีหมายเลขเปนจํานวนคู 3, 1 3, 1 9C C× =  วิธี 

  กรณีท่ี 2 หมายเลขบนหนาบัตรท้ังสองเปนจํานวนค่ี 

 
 มีวิธีหยิบไดบัตรสองใบมีหมายเลขเปนจํานวนค่ี 2, 1 2, 1 4C C× =  วิธี 

  โดยหลักการบวก จะมีวิธีหยิบไดบัตรท่ีมีผลบวกของหมายเลขบนบัตรท้ังสองเปน 

  จํานวนคู 9 4 13+ =  วิธ ี

จํานวนคู 

ใบท่ี 1 

จํานวนคู 

ใบท่ี 2 

จํานวนค่ี 

ใบท่ี 1 

จํานวนค่ี 

ใบท่ี 2 
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  นั่นคือ  ( )4 13n E =   

  จะได  ( )4
13
25

P E =   

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีหยิบไดบัตรท่ีมีผลบวกของหมายเลขบนหนาบัตรท้ังสอง 

  เปนจํานวนคู เทากับ 13
25

  

24. ให S  แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมนี้ 

 จะได ( ) 20, 4 20 19 18 17n S P= = × × ×  

 ให E  แทนเหตุการณท่ีสมศรีไดเปนนายกชมรมและสมปองไดเปนอุปนายกชมรม 

ข้ันท่ี 1 มีวิธีท่ีสมศรีไดเปนนายกชมรม 1 วิธ ี

ข้ันท่ี 2 มีวิธีท่ีสมปองไดเปนอุปนายกชมรม 1 วิธ ี

ข้ันท่ี 3  มีวิธีเลือกเลขานุการจากสมาชิก 18 คนท่ีเหลือ 18 วิธ ี

ข้ันท่ี 4 มีวิธีเลือกเหรัญญิกจากสมาชิก 17 คนท่ีเหลือ 17 วิธี 

 โดยหลักการคูณ มีวิธีเลือกคณะกรรมการท่ีสมศรีไดเปนนายกชมรมและสมปองไดเปน 

 อุปนายกชมรม 1 1 18 17× × ×  วิธี 

 นั่นคือ  ( ) 18 17n E = ×   

 จะได  ( ) 18 17 1
20 19 18 17 380

P E ×
= =

× × ×
  

 ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีสมศรีไดเปนนายกชมรมและสมปองไดเปนอุปนายกชมรม  

 เทากับ 1
380

  

25. ให S  แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมนี้ 

 จะได ( ) 52, 2 26 51n S C= = ×  

 1) ให  1E  แทนเหตุการณท่ีไดไพสีแดงท้ังสองใบ 

  นั่นคือ  ( )1 26, 2 13 25n E C= = ×   
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  จะได  ( )1
13 25 25
26 51 102

P E ×
= =

×
  

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีจะไดไพสีแดงท้ังสองใบ เทากับ 25
102

  

 2) ให  2E  แทนเหตุการณท่ีไดไพโพดําและโพแดง 

  นั่นคือ  ( )2 13, 1 13, 1 13 13n E C C= × = ×   

  จะได  ( )2
13 13 13
26 51 102

P E ×
= =

×
  

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีจะไดไพโพดําและโพแดง เทากับ 13
102

  

 3) ให  3E  แทนเหตุการณท่ีไดไพ J ท้ังสองใบ 

  นั่นคือ  ( )3 4, 2 6n E C= =   

  จะได  ( )3
6 1

26 51 221
P E = =

×
  

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีจะไดไพ J ท้ังสองใบ เทากับ 1
221

  

26. ให 1S  แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมหยิบสลาก 2 ใบ โดยใสสลากคืนกอนจะ 

 หยิบสลากใบท่ีสอง 

 จะได  ( )1 10, 1 10, 1 100n S C C= × =   

 ให 1E  แทนเหตุการณท่ีผลบวกของหมายเลขบนสลากท้ังสองเทากับ 10  เม่ือ 

 ใสสลากคืนกอนหยิบสลากใบท่ีสอง 

 จะได ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ){ }1 1, 9 , 2, 8 , 3, 7 , 4, 6 , 5, 5 , 6, 4 , 7, 3 , 8, 2 , 9, 1E =   

 นั่นคือ ( )1 9n E =   

 จะได  ( )1
9 0.09

100
P E = =   

 ให 2S  แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมหยิบสลาก 2 ใบ โดยไมใสสลากคืนกอนจะ 

 หยิบสลากใบท่ีสอง 
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 จะได  ( )2 10, 1 9, 1 90n S C C= × =   

 ให 2E  แทนเหตุการณท่ีผลบวกของหมายเลขบนสลากท้ังสองเทากับ 10  เม่ือไมใสสลากคืน 

 กอนหยิบสลากใบท่ีสอง 

 จะได ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ){ }2 1, 9 , 2, 8 , 3, 7 , 4, 6 , 6, 4 , 7, 3 , 8, 2 , 9, 1E =   

 นั่นคือ ( )2 8n E =   

 จะได  ( )2
8 0.089
90

P E = ≈  

 เนื่องจาก  ( ) ( )1 2P E P E>   

 นั่นคือ ความนาจะเปนท่ีผลบวกของหมายเลขบนสลากท้ังสองเทากับ 10 เม่ือหยิบสลาก 

 แบบใสคืนมากกวาความนาจะเปนท่ีผลบวกของหมายเลขบนสลากท้ังสองเทากับ 10  

 เม่ือหยิบสลากแบบไมใสคืน 

 ดังนั้น แหวนควรจะใสสลากคืนกอนจะหยิบสลากใบท่ีสอง 

27. ให S  แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมนี้ 

 จะได ( ) 5, 1 4, 1 20n S C C= × =  

 ให E  แทนเหตุการณท่ีชายคนนี้จะสวมเสื้อและกางเกงสีตางกัน 

 เนื่องจาก มีวิธีแตงตัวโดยสวมเสื้อและกางเกงสีเดียวกัน (เสื้อสีดําและกางเกงสีดํา)  

 1, 1 2, 1 2C C× =  

 ดังนั้น เหตุการณท่ีชายคนนี้จะสวมเสื้อและกางเกงสีตางกัน มีได 20 – 2 = 18 วิธ ี  

 นั่นคือ ( ) 18n E =  

 จะได  ( ) 18 9
20 10

P E = =  

 ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีชายคนนี้จะสวมเสื้อและกางเกงสีตางกัน เทากับ 9
10
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28. ให S  แทนปริภูมิตัวอยางของการทดลองสุมนี้ 

 จะได  ( ) 20,3
20 19 18

3 2
n S C × ×

= =
×

  

 1) ให  1E   แทนเหตุการณท่ีจะไดพัดลมท่ีมีคุณภาพดีมากท้ังสามเครื่อง 

  นั่นคือ   ( )1 8,3
8 7 6

3 2
n E C × ×

= =
×

  

  จะได ( )1
8 7 6 3 2 14

3 2 20 19 18 285
P E × × ×

= × =
× × ×

  

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีจะไดพัดลมท่ีมีคุณภาพดีมากท้ังสามเครื่อง เทากับ 14
285

 

 2) ให  2E   แทนเหตุการณท่ีจะไดพัดลมท่ีมีคุณภาพปานกลางท้ังสามเครื่อง 

  นั่นคือ   ( )2 3,3 1n E C= =   

  จะได ( )2
3 2 11

20 19 18 1140
P E ×

= × =
× ×

  

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีจะไดพัดลมท่ีมีคุณภาพปานกลางท้ังสามเครื่อง เทากับ 1
1140

 

 3) วิธีท่ี 1 ให  3E   แทนเหตุการณท่ีจะไดพัดลมท่ีมีคุณภาพปานกลางอยางนอยหนึ่งเครื่อง  

     ซ่ึงแบงเปน 3 กรณี ดังนี้ 

    กรณีท่ี 1 มีวิธีท่ีจะไดพัดลมท่ีมีคุณภาพปานกลางเพียงเครื่องเดียว  

        3,1 17,2 408C C× =  วิธ ี

    กรณีท่ี 2 มีวิธีท่ีจะไดพัดลมท่ีมีคุณภาพปานกลางสองเครื่อง 3,2 17,1 51C C× =  วิธี 

    กรณีท่ี 3 มีวิธีท่ีจะไดพัดลมท่ีมีคุณภาพปานกลางท้ังสามเครื่อง 3,3 1C =  วิธ ี

    โดยหลักการบวก จะมีวิธีท่ีจะไดพัดลมคุณภาพปานกลางอยางนอยหนึ่งเครื่อง 

    เทากับ 408 51 1 460+ + =  วิธ ี

    นั่นคือ   ( )3 460n E =   

    จะได ( )3
3 2 23460

20 19 18 57
P E ×

= × =
× ×
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    ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีจะไดพัดลมท่ีมีคุณภาพปานกลางอยางนอยหนึ่งเครื่อง  

    เทากับ 23
57

 

  วิธีท่ี 2 ให  3E   แทนเหตุการณท่ีไมไดพัดลมท่ีมีคุณภาพปานกลางเลย 

    นั่นคือ  ( )3 17, 3
17! 17 16 15 17 8 5

14!3! 3 2
n E C × ×

= = = = × ×
×

 วิธ ี

    จะได ( )3
3 2 3417 8 5

20 19 18 57
P E ×

= × × × =
× ×

  

    ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีจะไดพัดลมท่ีมีคุณภาพปานกลางอยางนอยหนึ่งเครื่อง  

    เทากับ ( )3
34 231 1
57 57

P E− = − =  

 4) ให  4E   แทนเหตุการณท่ีจะไดพัดลมท่ีมีคุณภาพดีมากสองเครื่องและปานกลาง 

  หนึ่งเครื่อง 

  นั่นคือ   ( )4 8,2 3,1
8 7 3

2
n E C C × ×

= × =   

  จะได ( )4
8 7 3 3 2 7

2 20 19 18 95
P E × × ×

= × =
× ×

  

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีจะไดพัดลมท่ีมีคุณภาพดีมากสองเครื่องและปานกลาง 

  หนึ่งเครื่อง เทากับ 7
95

 

 5) ให  5E   แทนเหตกุารณท่ีจะไดพัดลมท่ีมีคุณภาพดีมาก ดี และปานกลางอยางละเครื่อง 

  นั่นคือ   ( )5 8,1 9,1 3,1 8 9 3n E C C C= × × = × ×   

  จะได ( )5
3 2 188 9 3

20 19 18 95
P E ×

= × × × =
× ×

  

  ดังนั้น ความนาจะเปนท่ีจะไดพัดลมท่ีมีคุณภาพดีมาก ดี และปานกลางอยางละเครื่อง  

  เทากับ 18
95
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แหลงเรียนรูเพิ่มเติม 
 

 forvo.com เปนเว็บไซตท่ีรวบรวมการออกเสียงคําในภาษาตาง ๆ กอตั้งข้ึนเม่ือ ค.ศ. 2008 

โดยมีจุดมุงหมายเพ่ือพัฒนาการสื่อสารทางการพูด ผานการแลกเปลี่ยนการออกเสียงคําในภาษา

ตาง ๆ ท้ังจากบุคคลท่ีเปนเจาของภาษาและบุคคลท่ีไมใชเจาของภาษา  forvo.com ไดรับคัดเลือก

จากนิตยสาร Times ใหเปน 50 เว็บไซตท่ีดีท่ีสุดใน ค.ศ. 2013 (50 best websites of 2013) ปจจุบัน

เว็บไซตนี้เปนฐานขอมูลท่ีรวบรวมการออกเสียงท่ีใหญท่ีสุด มีคลิปเสียงท่ีแสดงการออกเสียง

คําศัพทประมาณสี่ลานคําในภาษาตาง ๆ มากกวา 330 ภาษา 

 

 
 
 ครูอาจใชเว็บไซต forvo.com เพ่ือศึกษาเพ่ิมเติมเก่ียวกับการออกเสียงคําศัพทคณิตศาสตร

หรือชื่อนักคณิตศาสตรในภาษาอังกฤษหรือภาษาอ่ืน ๆ ท่ีปรากฏในหนังสือเรียนรายวิชาเพ่ิมเติม

คณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 4 เลม 1 ได เชน finite set และ infinite set ซ่ึงเปนคําศัพท

คณิตศาสตรในภาษาอังกฤษ หรือ Georg Cantor ซ่ึงเปนชื่อนักคณิตศาสตรชาวเยอรมัน  
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บรรณานุกรม 
 

สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี. (2524). คูมือครูวิชาคณิตศาสตร ค 012 ตาม

หลักสูตรมัธยมศึกษาตอนปลาย พุทธศักราช 2524 ของกระทรวงศึกษาธิการ. กรุงเทพฯ: 

โรงพิมพคุรุสภาลาดพราว. 

สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี. (2558). คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร 

เลม 1 ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 4 – 6 กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ตามหลักสูตรแกนกลาง

การศึกษาข้ันพ้ืนฐาน พุทธศักราช 2551. กรุงเทพฯ: โรงพิมพ สกสค. ลาดพราว. 

สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี. (2556). คูมือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร 

เลม 2 ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 4 – 6 กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ตามหลักสูตรแกนกลาง

การศึกษาข้ันพ้ืนฐาน พุทธศักราช 2551. กรุงเทพฯ: โรงพิมพ สกสค. ลาดพราว. 

สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี. (2554). คูมือครูรายวิชาเพ่ิมเติมคณิตศาสตร 

เลม 4 ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 4 – 6 กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ตามหลักสูตรแกนกลาง

การศึกษาข้ันพ้ืนฐาน พุทธศักราช 2551. กรุงเทพฯ: โรงพิมพ สกสค. ลาดพราว. 

สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี. (2557). คูมือครูรายวิชาเพ่ิมเติมคณิตศาสตร 

เลม 1 ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 4 – 6 กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร ตามหลักสูตรแกนกลาง

การศึกษาข้ันพ้ืนฐาน พุทธศักราช 2551. กรุงเทพฯ: โรงพิมพ สกสค. ลาดพราว. 

สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี. (2561). หนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน

คณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 4 ตามผลการเรียนรูกลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร 

(ฉบับปรับปรุง พ.ศ. 2560) ตามหลักสูตรแกนกลางการศึกษาข้ันพ้ืนฐาน พุทธศักราช 

2551. กรุงเทพฯ: โรงพิมพ สกสค. ลาดพราว. 
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สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี. (2557). หนังสือเรียนรูเพ่ิมเติมเพ่ือเสริม

ศักยภาพคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 4 – 6 ระบบจํานวนจริง. กรุงเทพฯ: พัฒนา

คุณภาพวิชาการ. 

สํานักงานคณะกรรมการการศึกษาข้ันพ้ืนฐาน. (2552). หลักสูตรแกนกลางการศึกษาข้ันพ้ืนฐาน 

พุทธศักราช 2551. กรุงเทพฯ: โรงพิมพชุมนุมสหกรณการเกษตรแหงประเทศไทย. 
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คณะผูจัดทาํ 
 

คณะท่ีปรึกษา 

ดร.พรพรรณ  ไวทยางกูร สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

รศ.ดร.สัญญา  มิตรเอม สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

ดร.สุพัตรา  ผาติวิสันติ์ สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

 

คณะผูจัดทําคูมือครู 

นางสาวปฐมาภรณ  อวชัย สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

นางสาวอัมริสา  จันทนะสิริ สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

นายทศธรรม  เมขลา สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

นายพัฒนชัย  รวิวรรณ สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

นางสาวภิญญดา  กลับแกว สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

ดร.ศศิวรรณ  เมลืองนนท สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

ดร.สุธารส  นลิรอด สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

นายสมภพ  ศรีสิทธิไพบูลย มหาวิทยาลัยราชภัฏกาญจนบุรี 

นายธีรสรรค  ขันธวิทย นักวิชาการอิสระ 

นายอัฐวิช  นริศยาพร นักวิชาการอิสระ 
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คณะผูพิจารณาคูมือคร ู

นายประสาท  สอานวงศ สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

รศ.ดร.สมพร  สูตินันทโอภาส สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

รศ.ดร.สิริพร  ทิพยคง สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

นางสาวจินตนา  อารยะรังสฤษฏ สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

นางสาวจําเริญ  เจียวหวาน สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

นายสุเทพ  กิตติพิทักษ สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

ดร.อลงกรณ ตั้งสงวนธรรม สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

นางสาวปฐมาภรณ  อวชัย สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

นางสาวอัมริสา  จันทนะศิริ สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

นายพัฒนชัย  รวิวรรณ สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

นางสาวภิญญดา  กลับแกว สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

ดร.ศศิวรรณ  เมลืองนนท สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

ดร.สุธารส  นิลรอด สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

 

คณะบรรณาธิการ 

รศ.ดร.สิริพร  ทิพยคง สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

นางสาวจินตนา  อารยะรังสฤษฏ สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

นางสาวจําเริญ  เจียวหวาน สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 

นายสุเทพ  กิตติพิทักษ สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 
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กิตติกรรมประกาศ 

นางสาวขวัญใจ  ภาสพันธุ โรงเรียนราชวินิตบางเขน  กรุงเทพฯ 

นายเชิดศักดิ์  ภักดีวิโรจน โรงเรียน ภ.ป.ร. ราชวิทยาลัย ในพระบรมราชูปถัมภ  จ.นครปฐม  

นายณรงคฤทธิ์  ฉายา โรงเรียนสาธิตแหงมหาวิทยาลัยเกษตรศาสตร  กรุงเทพฯ 

นายถนอมเกียรติ  งานสกุล โรงเรียนสตรีภูเก็ต  จ.ภูเก็ต 

นางสาวปรารถนา  วิริยธรรมเจริญ โรงเรียนพระปฐมวิทยาลัย  จ.นครปฐม 

นายวิฑิตพงค  พะวงษา โรงเรียนสภาราชินี  จ.ตรัง 

นายศรัณย  แสงนิลาวิวัฒน โรงเรียนจุฬาภรณราชวิทยาลัย เพชรบุรี  จ.เพชรบุรี 

นางสาวสราญลักษณ  บุตรรัตน โรงเรียนบางละมุง  จ.เพชรบุรี 

วาท่ีรอยตรีสามารถ  วนาธรัตน โรงเรียนเฉลิมขวัญสตรี  จ.พิษณุโลก 

นางสุธิดา  นานชา โรงเรียนยานตาขาวรัฐชนูปถัมภ  จ.ตรัง 

นายสุรชัย  บุญเรือง โรงเรียนเบ็ญจะมะมหาราช  จ.อุบลราชธานี 

นางศรีสกุล สุขสวาง ขาราชการบํานาญ  

นางศุภรา  ทวรรณกุล ขาราชการบํานาญ  

นายสุกิจ  สมงาม ขาราชการบํานาญ   

นางสุปราณี  พวงพี ขาราชการบํานาญ   

 
ฝายสนับสนุนวิชาการ 

นายชัยรัตน  สุนทรประพี นักวิชาการอิสระ 

นางสาวปยาภรณ  ทองมาก สถาบันสงเสริมการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 
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